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Uobus iibris praBcedentibuf 
Algcbram % in fe ipfa confi- 
deraum , & abfque ullo 
ad Geometriam refpeflu» 
complexi fumus . Nunc de 
eadem difleremus t prout 
cum Geometria confocia* 
fl poteft t & majora exinde incrementa {ubire* 
Plane vero , conjffflgendo Algebram cum Geo^ 
metria , licebit ^ utriufque fcientiiB fines in im. 
menfum extendere • Nam , /icuti Aigebra, Geo. 
metriaB confortio , liberatur iis difficultatibus^ 
quibus obnoxia deprehenditur ; ita & Geome. 
tria » Algebras prasfidio f adeo quidem promo« 
^eiur f ut omnibus fuis numcris perfe£lai ac ab»^ 
foluta videatur • 

a. Quemadmodum enlm Algebra in re(o« 
lutione problematum mathematicorura «qua* 
tionum utitur artificio s fic & «quationes refo* 
lutionl problematum tunc demum conferuntt 
ubi earundem radices nobis innotefcunt. Quum 



crgo noa omoiiim «quationum 
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«Igebralce de6niri;fic hinat ut nequd etiani 
cmnium problcmatum mathematicorum refolu- 
tio 9 Alg^br;)^ fubfidio 9 queat obtineri • Un4e» 
tJt hiiicmalo obviam ire valcamus>prdsftat,Alge« 
bram cuil) Oepmctrl4 confociare i iprjifque radU 
tes (Bquationum per longitudines reflarum de« 
j^nire * EicenimnullA erit asquatio»cuju$*r4« 
tlic&i» UU pa^oej(hibeFi non poflint, 

!• Jam I ad defignandas radices cujufque »- 
iQuatlonis per longitudines re£larum % compofi- 
tione locorum geometricorupi opus eft , Quaret 
titjGeometriu; DencliciOfpoflrit filgGbtx diflicuU 
tatibus fatisfieFi } vifum eft % duobys libris pras* 
cedeiitibus alios totidem fubneflere 3 «c in una 
quidem comple£li univerfamde Iqcis geometri* 
cis theoriam; in altero autem oftenderej quomo» 
do per loca geometrica radices cujufque (equa* 
tionis poffint exhib^rt • Utroque interim argu* 
inento abunde patcbit > non modo Aigebram 
promoveri » fuamque ei perfe£lionetii accederes 
ftd ipfam quoque Geometriam ad eum extcnfio^ 
)iiS gradum afcendere 1 «d quem humani ingenii 
Viribus evehi poteft, 

4. Loc4 porro gcometrica, etfi triplicls fpe-» 
ciei fint * & eorum alia dicantur ad lineam % alia 
ad fuperficicm > & alia demum ad folidum j qud^ 
tamen ufui tio\>is efle debent , funt loca 9 qu« 
^ocantur ad lineam » Scd hujufmodi loca nec 
ctiam unius (unt generis, quin poiTunt ipforum 
infinita piopemodum genera diilingui • Quai 
vero i|t plprimum ufu veniunt ^ funt loca 9 quoi 
9d primum • (ecundumque genuS referunturt 
Undedeiis duplicifeftione feorfim ab aliis t^ 

leodum ttPl>is«tH # (n|>Tiimeiiun> qua^ fmt 
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ifned^, loca ifta terminantes , quasve iifdeih liheift 
proprietaces compctant ^ oftendemus • Inal» 
tera y qua ratiOne eorundem locorum €ompo<^ 
litio perficf pofliti in medium afferemus • 

5. £t fane $ qui Aigebrae» feu fpecioras Aiia^ 
lyfis Etementa fia£lenus confcripferunt , doflri-* 
iiam de Jocis geometricis non ultra evehere cU^ 
rarunt • EiTe enim multiplicis gcneris ioca« 
qutB dicuntur ad lineam^ onincs (ane docuerunt^ 
Sed , ubl locorum compofitionem funt aggrefli» 
iis tantum componendiS animum appulerunt^ 
qu» primum » fecundumque^enua con(lituunt« 
Quamquam vero loca fuperioris generis noo ita 
frcquenter ufui nobis futura fint ; optandum 
Uracneflet»ut generalis metiiodus ti^bereturt 
quaf tum lineae» loca cujufque generis terminaiv^ 
tes > poflcnt a fe itiutuo diftingui 9 cum earuo^ 
dem iinearum proprietaces deiinire liceret. 

6. Id igitur in tertio iioc iibro noftrorani 
Algebrx Elementorum potiflimum pr»ftareco« 
nabimur. Nam » poftquam in primls duabu9 
fe£lionibu$ ea omnia fuerint a nobis expofita^ 
qux paflim circa loca primi , St fecundi generif 
tradi folent» adjiciemus deinde duas alias fe£lio« 
nes i quarum altera generalem gtethodum ape^ 
xiet 9 pro rimandis affc£lionibus liiiearum 9 qui« 
faus loca cujufcumque generis terminantur $ S^ 
pro iis a ft invicem accurate diftinguendisj alte^ 
ta methodi ejus ufum oftendet in lineif illiSiqui^ 
bu8 ioca tesfflinanturiquft ad tertium genus refe* 
f untur^ & tum fpecies harum linearum.cum pro« 
prium cujufque accidens in propatulo ponet* 

7. Neque vero vitio nobis verti debet l 
quod methodum generalem ^ poft expofitani 

A S theor 
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6 AIGCBIUB U£ME)rrOR1UC 

theoriam locorum primi t & fecundi generitf m 
medium fifFcrjmus t Neque eoim ea (emper eft 1 
re6ta docendi methodus » quis ab univerralibus 
«d particularia progreditur : Idque nos efficere 
cogimur 9 tum quia illiurmodi loca p ut jani di* 
^^« 4* ^tim eft * • fiBpius occurruot 9 adeoque paulo 
dlligentius funt expendenda ^ tum etiam $ quia» 
expofita eorum locorum theoria t facile erit , 
generalem methoduiH explicare, quas td oratiit 
locorum genera fe extendat ; quaodoquidein, 
ad clariorem ejus methodi inteileclum t ipla iila 
loca , velut cxcmpla 9 poteruntadhiberi. 

8. AAuri igitur decompofitione locorum 
gcometricorom,partem Geometria» fublimioremt 
qtiaB de lineis curvis ediflTeritjiimulenodabimus* 
£a autem 9 quam npbis prefcripfimus , diflcrcn* 
di ratione 9 non aliaB curvs fpeciatim fub con* 
templationem vcnient 9 quam cooic« Veteruni 
fe£liones ejofdem cum circulo gradus » & quas 
cis uno gradu fuperiores primus omnium Ne-w-« 
tonus enumerare fufccpit • Unde 9 quia pr«ter 
iftaSj commendantur apud Geometras quamplu* 
res filise^ quarum plerdcque ipfis etiam Veteribus 
innotuerunt s proinde, ne aliquid hic defit^ 
quod fcitu fit (Ug°u'^> ^d calcemhujus libri ap« 
pendicem adjicieniusfin qua omnes alias curvas, 

2Ufls faleem fuis nominibus celebrantur 9 ea, qu«. 
er! poteft 9 brevitate figiliatini profequt non 
(ravabimur. 
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9» T Ocuf geometricus vocAtur fories il* 
X^ UpttQ^rum»quibu&aHcui probie- 
iMti gMmetrico^ iadetermiMte propo&toifatis* 
£eri poteft*Ubi eotm peobiema geometricum eili 
pro ejut fbiutiooe pttoAi alicujus pofitio debec 
deteroiiHif i % Ptane ver o 9 quum ideoi problema 
indetermimtc proponitur; infinite erunt bujur« 
modi punftflt pofitione determinanda. Quare (e« 
ries horum.puo£lorum , five potius qttaatitas# 
In qua omnia hujurmodi puii£bi iocaotur ; locus 
vocabitur geometricus • Quumque quantitas 
ifta eflTe poOit 9 vel iinea 1 vei fupetficies • vel fo« 
lidum : hinc eft 9 ut locorum alia dicantur ad li« 
neam t aJia ad fupexficiem » & alia demum ad 
foiidum;. 

jo. Ut tres iRx locorum fpecies a fe mutuo 
diftingui poflint , meminlfle oportetf quod^ ficu* 
ti loca geometrica fuum ortum trahunt ex fi^lu- 
tione eorum problematum geometricorumt quo 
funt natura lua indeterminata ; ita Hlud proble« *li6* t« 
ma baberi * dcbet» veiut indeterminatumtin quo ^rr* 79^ 
non omnes adfiiat condttioaes 9 quas ad plenim 
cjtts t quod qttsrltur $ determinitiooem naceflTa^ 
ti« judicaatur • Hinc itaque fi 1 1 ut non omniai 
loca geometrica ejuTdem rpeciei fine • Mam » de^ 
ficteote ttOft tantuni oondf tione » locus etit ad lU 

A 4 neami 
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neam $ deiicientibus duabus condiciooibus i lo» 
cus erit dd fuperficiem ; & denique » ubi tres iti 
problemate condltiones defunt i locus erit ad 
folidum. 

Mt. Qu« quum ita fint 9 ea^em locorum 
fpecies poflunt etiam a fe invicem diftingui per 
cquationem 9 quas orones ipfius problematis in« 
detcrminati conditiones includit • Ubi enim hu- 
jufnlodi sequatio duas continet incognitasilocus 
erit ad lineam ; quia ad determinatfonem pro- 
blematis una tantum conditio deeft • Quotief- 
cumquevero in eadem squatione tres occur* 
runt incognitas 9 locus erit ad fuperficiem ; quia 
pro determinando problemate dusD conditiones 
requiruntur. £t denique , quum aBquatio qua* 
tuor incognttas complefi:itur 9 locus erit ad fo* 
lidum ; quia tribus conditionibus opus e(l , ut 
problema ptene determinatum evadat. 

C A P U T I. 

Locortini geometrUorum natura y gcncjity 

ac differentU. 

i^. /^ Uamquam locorum gcometrico- 
Vc '">^ ^f^^ fpecies paflim diftia* 
guantur 9 & corum alia vocentur ad lineam 9 alia 
ad fuperfictem9& alia demum ad foIidum;qus ta- 
men^ad Algebram promovendamj ufui nobis efTe 
debent ^eafunt 9 quas ad priorem fpeciemre- 
fcruntur^qua^que^ad aliorum difiereotiamfloca ad 
Itneam communiter dicuntur • Horum ergo Io« 
cbrum naturam 9 genefim » ac differentias paulo 

ac* 



L 1 B E R * E IH T lUiS. 9 

iCCUratUiSyOportet» profequamur • Quumqu^ 
de hifce tantum /ocis hoc libro agendum nobit 
erit } juvat , In anteceflum adnotare f quod » ubi 
fimpiiciter , St abfolute loca vocamus geometrU 
ca y Don alia intclligi debent 9 quam $ qiix linea« 
rum iongitudinibus terminantur. 

L ^aidfit /ocus geometricus , & quomodo ofifi 

iutelligatur. 

i !• /^Ucmadmodum problemata geome* 
V^ trica ea quidem cehfenda funtf 
qus circa quantitates inflicuuntur t capaces po# 
fitionis > ita unumquodque problema geometr/* 
cum ad tales femper terminos revocare iicebitf 
ut pro ejus folutione tatis (it , punfti alicujus 
pofitionem dcfinire. Ifta auxem punfta» quemad^ 
modum funt numero infintta , quum proble^ 
ma eft indetermlnatum natura fua ^ ita iocantur 
omnia in data quadam linea , quum una dumta^ 
xat conditio ad determinandum problema requi« 
ritur • Plane vero Ikiea ifta , in qua omnia lU 
liufmodi punfla locantur 9 iocus vocabitur geo* 
metricus. 

14. Neque vero difficile crit oftendere»quodf 
ubi problema indeterminatum eftiunius dumta- 
xat conditionis deftAu • locaotur in data qua* 
dam linea omnia illa -infinita pun£ka 9 per quas ei 
fatisfierl poteft • Jam enim 9 una tantum in pro^ 
blemate conditione deficiente» ejus localis c* 
quatio duas debet incognitas continere • Qua-* 
le €0 res redit % ut oftendamus 9 «quationemt^ 
qusD duas compleflitur incognitas 9 locum ad li- 
iieam aobis^iAbt re ^ Id vero genetaij ttr often^ 



1 # ilLGEBltA EIEUENTORUlil 

^emiis in hunc 9 modutn. 

15. SimXf 8ty bins asquationis Ioe^ni« 
t« • Sane utraque harum incogaiurum infitii* 
t06 valores adfliittit i fed , una ex u% determlM« 
ca 1 necefle eft % ut altera quoque fuam determi- 
nationem fubeat • Refenuit itaque portiones 
FIG. !• AN tc£tx alicujus AB valores omnes incogn it9 
X» Sc cuiqtie earum correfpoadebit Incognjta 
altera y determinato vaiore • Ducantur ergo per 
fingula punAa N parallels totidem NM 9 quas 
referant valores correfpondentes iocognitjs y^ 
& linea»tranfieas per extremitates ipfarum NMi 
locus erit qwsfitus • 

i6« Jdmt quum fimpliciter de explicanda 
cquatione agitur 9 angulus ANM poteft ad lim 
bitum aiTumi • Sed 9 fi una cum aBquatione fa* 
tisfacicndum fit -quoque pioblemati » unde ea 
fluxit «quatio ; tunc anguhis ille taiis oportet 
capiatur t qualem ipfum exigit problema • Nec 
filentio reticendimiiin priorc cafu pofleeundcm 
angulum talem aflfumi , ut re&m NM 9 vel fint 
indire&um cum ipfis AN9 vei cadant ad partem 
oppofitam : nimirum 9 quum dando eis pofitio« 
nem iftam , ad unum Idemque punftum omnes 
terminantur. 

17« Indeveronon fbquitur 9 ut locus voca* 
ri debcat zd pun£lum • Nam 9 quum id contin* 
^it , focus proprie coiiftituitur per extremitates 
alias N ; quandoquidem 9 tum looi ad iineanit 
cum aliorum locorum conftittttio talis eiTe de- 
bet 9 ut per quodlibet ejus pnoAum oranes 6m 
mui aiquationis iocognitai determioentur • JDe» 
i>et enim unoquoque loci pun^ fieri^ laiit 
•qaatioai , ex proUciMSf onm « Frofefta 
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autcm 9 quum^i^uatlo duabustaut pluribus 
conftat incagnie/Sf non aliter ei fiet (afte » quam» 
determioaodoiimui fiugtilas iocogaitas , quai ia 
illa contincocur. 

i8« Vt autem demonftratio illa generalif 
cAfibus fpecialibus poAit applicari 9 oon allud 
fieri debet , quam , ut in folutione problematis» 
unde oritur locu» » pro incognitls capiantur re« 
&9 ilteiquse extremitacibus fuis fibi mutuo oc»: 
curruot» & occurfit illo datum angulum confti* ^ 
tuunt « Ita , fi fuper reAsr AB » longitudioe , ac ' ' * 
pofitione data » conftitui debeat triangulum re*. 
Aanguluro AMBi cujus ipla AB fit hypothenu* 
fii i jameo-res redit » ut pofitio punfti Mde* 
teffminetur • DeriiilTo autem fiiper AB perpen* 
diculo MN» fiimi poterunt» velut lacognic9»re* 
iiat du» AN» MN,c|u» fibi invicemoccurrunt»' 
re^umque anguium continent • 

19. Si enim, pofiu AB =: tf » fiat AN =s x^ 
9c MN s > ; erit portio reliqua BN ss a »-*• x» 
& re£banguluro ANB =z m»— ^>. QuareiquuoH. 
ob nofiflimaro proprietatem trianguli reftangu- 
U ^ quadratum ex MN fit «quale re6)angub 
ANB ) erit ^^ =r: M ^ .v^ propofiti problema- 
tis «quatio • Plane vero » ficuti OBquatio ifta» ob 
duas » quas<ontinet» incognitas^oftendit^iofini* 
u eflo illiufinodl punda M ; iu habebitur locus 
ooMiiuffl illorum puoftorum t fi fiimptis fiiper' 
AM infinitir valoribus » quos x baberl poteft,ils 
adseftosaoffulos appHcentur cdrrefpoodeotes 
yudom aiteous tncognttay. 

ao* lottrim hssid quidem.ptttaodom efttlo-* 
c» geooiecf ic» expofitiii satl0oe compoai debere; 
ftAfiotstWMP «wwofilipii difiQieada Itmites» 

feUi 
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ftu linefS f quibus loca ipfa terminantuc 4 It» 
in allato problem^te , unde orta efl «quatto y* 
zfs ax^^x^ 9 verum quidem eft 9 quod, capien • 
do fuper AB valores omnefi; incognitai ^i^ , & ap «* 
plicandoeis ad re£los ^ngulos valores corre- 
fpondentes alterius incognitx y % oritur locus 
qusefitus ; nihilo eamed minus ejus compontio 
fiet. defcribendo lineatti| ad quam ipfe locus*no5 
manuducit • 

2 1 • Hinc locof um compolitio duo quldcm 
prsfupponit • Primumeft cognltio linearum^ 
td quas locales problematum «quatione^s nos 
manuducunt . Alterum eft ratio defcribendi iti 
plano eafdem lineas • Horum utrumque ad illam 
pertinet Geometrias partem » qus Eiementaris 
appeliatur • £t ea^ qu» de compofitione loco* 
rum edifleritynonnifl poft partem illam Elemen. 
tarem eft addifcenda : qu« tamcn eo tendit t ut 
ope ejiis partem GeoitietriaB nobilioreni» qu« de 
folutione problematum agit t tandem affequi li* 
ceatf 

II. Si^a ratione natura cnjafqn^ Hnem calcuh 

fubjici pffit. 

p ' «A. T^ tximusMocorumcompofitioneat 
MTt. x6. JLI obtineri , defcribendo lineas t ad 

quas locales problematum «quationes nos ina« 
nuducunt 4 Qus vero fint idx linee, facile ejc 
ipfis asquationibus dijudicare licebit.Nam quiB- 
libetlineafuamhabet «quationem peculiaredit 
ac proprtam. Hiqp» oftenfa natura , ac genefi lo« 
corum geometricorum > iHud modo paucis ejc-' 
plicandum nobis eft | qu« quidon ratione na« 
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tura cu^ufque lioeos poflit caiculo fubjicii Sc per 
tequattonem duarum incognitarum definiri , 

2 ^. N ifflirum id obtinetur^ referendo line«, 

de qua agtturipunAa omnia ad pun£la alia re£lfl$f 

poritione datas 9 per totidem reflas p&rallelas , & 

jnveniendo zquationem » quas relationem ilbm 

nobis oftendat • Ut , fi AM fit linea 1 de qua eft p jq^ ^^ 

qu$ftio,ex fingulis^ejus punfilis M ducere iicebit 

ad re^lam aliquamtpofitionedatamsAB parallelas 

totidem MN 9 & definire naturam illius per «• 

quationem % q[ntt exprimat nobis relationem $ 

quam quaslibet earum parallelarum MN habet 

ad portionem correfpondentem AN. 

24. Supponamus namque , fi placet , lineam 
illam AM defcriptam pcr interre£lionem duarum 
rcflarum AX 9 BZ , quas ita quidem revolvantur 
circa punflat pofitlone data, A 9 5( B » ut^erefla 
fuper A6 pcrpendiculari AC > fit angulus ABZ 
perpetuo «qualis angulo CAX « £t fingamus 
quoque , reflas MN parallelas eflfe ipfi AC , at<r 
que adco perpendicularcs fuper portionibus cor- 
FefpoodeQtibus AN 9 cumquibus datam qu4Q« 
dam relatronem fervare dcbent. 

35. Quiaigitur angulus ABZ «qualis eft 
anguio CAX lapppfito coitimuni angulo BAXt 
f ruot duo anguti ABZ » BAX ^quales toti 90* 
gulo BAC • Sed totus angulus BAC eft re^uS 
ex hypothefi • Quare etiam uni rcdo asqualeS 
cruatanguli duo ABZt BAXr & propterea ter- 
tius angulus AMB etiam rc6lus erit.Unde.quum 
«x angulo re6lo M demifia fit ad hypothenufam 
AB perpendicularis MN ^erit MN quadratum 
lequale refkangulo A NB. 

i6. Hinc^ ()uem4d«adviin «bunde liquet, 11« 

neam 
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neam AM effe circuli ciFcumferenfejtm , diune* 
Crum habeateiB refiam AB ; iu ftcile quoquc 
£rit 1 Kquttionem invoiirei qam exprimat noblx 
relatronem * qu«m qualibct paralleiarum MN 
habet ad fium portionem coriefpoDdentem AK. 
Ponatur namque toea AB ^ a,AN i=czM,8t MK 
t=y . £rit igitur relrqua portio BN ::=:a—^xt 
& re£ltngutum ANfi = M »— • x^ : proindeque« 
quia MN quadiatum ell sEquale refUngulo 
ANB*erit^3=:«i;-^w> Kquatio quKfita. 

17. Hac igitur ratione» lineam quamvis cal* 
culo fubmittere licebit , & per cqwtiaoem dua^ 
rum incogniurum aaturam ejus deBnire.Sed 
Ke€lx illtc.quarura relationem line* cquatio no- 
bis exhibet tcertis quibufdam vocibus foleat 
appcllsri. Nimirum dicuatur ordinate parallelat 
omnes MN* qus ex linex pun£llE«ad re£Um,p9^ 
iitione datam» demittuntur : •& vocantur abfci&- 
£b portiones omaes AN ejurdem reStxt poCtia> 
nedatxtquflcparallelis iltis correfpondent. 

28. Quineclam ,queniadmo(lum dlci folet 
origo ( feu priocipium abrctflarum pun£lum A« 
ad quod abrcifla omncs terminantur ; lic ctiani 
ipra re£la,poGtione datat AB, fuper qua abfcinas 
capiuntur, linea abfciflarum paflim vocitatur.Ec* 
fi per pun£lumAducatur reAa AC ,qu«de> 
finiat polittonem onaium ordinatarum t adeo 
nempet utel fint parallela ordinata omoes MNs 
potcrit re£la ifta AC Hnei ordinauruoi pt- 
riterappellari. 

39. Nihil autcm veUt«abfclflas quidem in or* 
dinktas , & per contrartum ordinaus Inabfciflu 
tranfmutare . Si enim ex punftis M , ejufdem li 
nec AM ducaotur fuper AC rcAx totidem MO' 
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ftfftllel« ipfi AB; Aimi poteruot reftc Hls MO^ 
vcliit ordiotiaB ; & portioQes t eis correfponden«* 
tcs 9 AO , etnqonoi «biciiSK . Plane vero t quum 
propter pacalielogramnui AM 9 iiant fcftaB MO 
fBqoalcf ipfis AN ^ fc portiones AO «quales ip- 
fis M N $ iiquet , «Uciflras quidem verfas eiTe io 
Ofdjoatas ^ic viciffim ordtnatas in abrciiTas. Un» 
de etiam iiet AC linea abfoifliinim » & AB iioet 
ordfoatarum • 

}o. Hac tameo' transfermattone » equatio 
ipfius lioece AM 000 aliam fiibtt mutatiooem» 
qttam/|ttod ordioatam reiert •ocogQita ilUf quas 
prtttc defif^nabat abfciiTam \ & viciflim abfciiTam 
ea incognitat |)er quam antea ordlnata reprtBfen-f 
ufattUf • Uocfe 9 fi id aflumere velimus « ut in- 
cognfta jf refi^rat femper abiciiTam 9 & incognita 
•Iteft^ refefatcoottnuo ordinatam: plane neoef- 
leeft « ut in ea transformatione alteroatim in x^ 
quatione inuteotttr iocognitaB • Qua ratione in 
cxeoAplOyfoperius allato,Gcuti acquatio lineac elh «^^^i; 
y^szmm^M^f ubi MN fuot ordinataa , & AN 
cbiciflc i fic erit ar^ s #)f •^y^ > qiium vicifltm 
MO fuot ofdioat« , & AO abfcifib. 

HL DiJHt0io lifHorum in gcomtrscas , & me* 
cbMicoi CMpofifa 9 ac mcndata. 



%\. T7 IdimiiCt lioeas omoes calculo fllb* 
V mitti^ ioveoieodo «quationem^ 
(fuai exprimat nobis relatiooem ioter ordioatasr 
ft «Uciflas corre^tdentes • Sed fiujufmodi m^ 
quatio oon fbmper poteil leperifi • Efto etiim 
quadratum ABGD; ft interea ac latus cjus AD FIG* i^ 
feftiir jfqaMbiiiiCft ft fibi ipfi contiouo «qui*' 
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dl(lsat« verrus BC t revolvatur inotu etUin ' 
«quftbili circa punfluai B Utus alcerumAB i 1 
adeo, ut in fine motus utrumque Utus AD, AB 
leperittur eodeiu tempore fuper fiC. 

32. Quum fic duo ilU Uteri feruntur . per- ' 
fpicuum etl , continua eorum iaterfeflione , de- I 
rcribt lineam curvam AM£. Sed. demiflis cx (in- 
gulis ejus punftis M re£lis MN, perpeadlcuUn*- ' 
bus Tuper AB , fruftra quxretuc squatio * ex— 
primens reUtionem iater unamquimque 'pfarun 
MK. ^*% portionem correrpondentem ANi quuim 
nulU adlit in dercripta curva proprieus, quB t(L 
invcniendam xquationem ilUm nos manuduoer» 
fioflit. 

j;. Ut enimexipra eurvv genefi liquee» 
prxcipuum cjus accidens hoc eft t quod» produ» 
ftaBM ufquedonec quadrantem AC fecet ia 
O . eft fcmper , ut AN ad BN , iu AO ad CO. 
Quare* pofitis AB = a, AN t=s^x • & MN c= y^ 
detcrminaada elTct , ope iftirum quantitatum» 
ratio arcuum AO , CO, ut optata «quatio por. 
fethaberi. Unde ,quum HtioilU nequeat ullo 
paAo definiri ; nec item optatam «quationem 
invenire licebit. 

34.. Id ,quumitafit,duo palfim linearum 
fpecies diftinguuQtur , & ex iis alic dicuntur 
geometricx , alic vero mechantc» . Pric^is fpe- 
8fei linex funt illx , in quibus reUtio ordijj^ta- 
xumad-abfciflas correfpondentes xquatione ali- 
qua potell definiri . Per contrtrium vero line* 
alterius fpeciei funt ex , In quibus eadem Ul» 
lelatio nulla poteft cquatione defi^ari. 

3 ;. Haac liaearum diftin£lioaem in geome- 
tricas , & mechaait;» primuf omnium {irotuUc 
Car- 
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Cartefius^ nec alias in Geometriam admicteadas 
efle cenfuft ,quam quje geometricarum nomen 
apud ipfum fortitaB funt ; quia eas tantum fub 
certam , dcterminatamque cadunt menruram» 
Unde reitquas vocavit mechanicas , quia ad me« 
chanicam pocius eas pertinere judi^avit. 

jtf • £t lane 9 quin lineae 9 mechanicaB diflae» 
valde differant ab iis, quas paflim geometricas 
nuncupaiuuryaon eft dubitandum.5ed non ideo 
illiufmodi curvftaGcomctriaexuIeseffedebentt 
quemadtnodum voluit Cartenussquandoquidcm» 
(imente concipiantur defcripc;e , habebunt pe« 
xinde , ac linesB ipfo geomie^tricas 9 conftantes 
quafdam proprietates 9 qux ad omnia earundem 
linearum punfla fe extendent • 

37« Huc adde 9 quod» beneficio ejus Analy- 

fis , quaelquantitates per fuas infinitefimas fup- 

putat » etiam in lineis mechanicis reperire licet 

«quationemf quae exprimat nobis reiationcm 

ordinatarumad fuas abfciffas correfpondentes. 

Kec aliud fiine difcriminis occurrit , quamiquod 

in iis liujufmodi aBqiutio ad infinius fempcr di« 

sneii/joacs afcendi t ; quo faflumt ut a nonnuHis 

lineae tranfcendentes dicerentur. 

• 38. Ita 9 in allato exempio f fi ex punfto O 

Jemittantur fupcr ipfis AB,BC perpendiculaOPf 

OQ 9 ponacurque OP = p 9 & OQ = ^ ; per */y^. ^. 

K^ f qu«alibi * oftenfafuut ^fiet arcus quidem^.ii^i, 

AO c=p + pB:6a^ + ips : 40«* + 5p^:f 1 2a^, 

+ 5Sp^ : 1 1 5aa' 4* &c. t arcus vero CO = q 

4- q^ : 6a* ^ iqf : 400^ + y^^ : 1 1 2«^+gf ?^« 

i I52a< + &c. Uflde» quum fit» ut AO ad CO9 

ita AN ad BN;per notiflimam quantitatum pro- 

portionalfum pcoprietatem # habebitur asquatio 

rom.m. B (p + 




f ^ + (I }^^(p^ + f^M : 6a^ 4- ( ?f ^ + i?0«» 

Ji 52 tf* + &c. tszp§ + p^ t6a + ips : 4oa3 4» 
5pT : 1 1 2ar -f J5p9 : 1 1 5 2a7 + &c. 

39« "Verum quidem eft s in hac «qontiooe 
contiircrietiMi^Miij^itas^f &^9Qeceam in* 
grbdf incognitaoi^ ; (ed faciie erit 1 ilias elimi* 
nare » & earum loco iftam invehere.Quiim enitu^ 
ob trianguia «qutangula BMN » BQP t BM fit 
«dMN,otBOadOP$ eri» , ut ^ ( aa — aajc 
+ x^ +>' ) ftdjf f ita a ad ^ 8 proindeque fiet 
piszayz^/ (a^ — ^ zax + x^ +y^) • Et fimiliter» 
quia o(» triaogula «tiuiangula BMN, BOQ, BM 
eftadBNf ut BOadO:^; erit, ut i/(a^^ 
2ax«f-** + V*)^d^*~^» itajrad gi& pro- 
pterea fiet f =5(a •--• arjjr t \/(a^ — ^ax+x^+y^}m 

IV. ^Mmdo linca ammes in ctrta ganera difiii^, 

gnip^gini • 

40« /^ Uemad^iodum Analyft» f lineas o* 
V^ mn€8 cakuio fubjicientes f defi«» 
Biunt naturam cujufque ipfarum per «qtutio» 
nem f qu» exprimat oobis relationem ordlntiii 
tarum ad abfciflas fuas correlpondentes ; fic 0« 
mnemiinearum molem in certa geoera diftio* 
guunt • recuodum numerum dimenfionum , ad 
quas f habita utriufiiue incognita» ratiooe « ca* 
rum a^quationes afcenduot • Inter im diftio^io. 
nem ift^m lioearum io varia geoera ooo omnes 
eodcm modo inftitueruot. 

41. Primos oamque Cartefius genera iinea» 
rum f 000 unica , Ad du^bus dlmenfionibus a fe 
OHituo diftioxif • V6civa eoim lioeas priml 

gc- 
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^eneris » quaruio «quationes qujulratum » vil 
ie£languluin duaruoi iocognitaruin non exce* 
dunt » Vocavit iineas (ecundi generis , quarum 
mtura cqtiationibus » ad tres $ vtt quatuor dK 
meofiones afccndentlbuSf definitur • Vocavit 11« 
neas tertii generis » quarum squationes ad quin* 
quefvelkx dimcnfiooes alTurgunt^ acqueita 
deinceps • 

42. Ut gcnera linearum fubinde a fe mutuo 
diftingueret» non aliud Cartefiummovittquam^ 
quia , ficuti ttquationes quatuor dimenfionuni 
]>er regulam ^a Bombellio excogitatamf faciii ne* 
gotio dt^primuntur ad aiias « quas ad tres tantura 
dimenfiones afcendunt ^ ficetiam reguU poflit 
inveniri » qua mediante a;quationes fex dimen* 
fionum ad alias quinque , «quationcs o6lodifi 
menfionum ad alias feptem^tque ita deinceps» 
drprinil queant, 

4)« Interim regula ifta non adliuc Algebrm 
Cultoribus innotuit , nec eam pro omni , quod 
adhibuimus , ftudio licuit unquam nobis repe» 
rire « £t deinde 9 fi e«m excogitare llceret « ut 
jam olim acmiflime Petrus Fecmatius 1 Senator 
Tolofaaus» adnotavit, nec etiam ufui nobis cflfe 
poflet ad deprimendas dK)uationeSiqux duas itu 
cognitascomprcbendunt i cujufmodi funt illsBi 
per qoas linearum aatura definitur. Quare con- 
fequens eft » ut nulto quidem foiido fuodameo*» 
%o Cartefius genera linearum duabus dimenfio* 
nibus a fe mutuo diftinxerit. 

44. ReAius igitur alii diftinguunt linearum 
oidinesa feinvicem^unica tantum dimenfione, 
Quem in finem vocanrlineas primi ordinis^qud^ 
etquationibm fimpUcibuSt ac unius dimenfionjs 

B 2 dc- 
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3efiiiiuntur • Vocant lineas fecundi ordinis^ 
quarum xquationes ad duas dimenfiones afcen^ 
dunt • Vocant tineas tertiL ordlnis > quarum ae* 
quationes ad tres dimenfiones aflfurgunt > atque 
ita deinceps • Qua rationc dicend» erunt lineas 
ordinis infinitcfimi , quas Cartefius mechanicas 
• 37« *ppeliav{ttqu!ppe qu» * asquattonibus f ad inli« 
nitas dimenfiones arcendentibus f definiuntur. 
( 45. Utautem fuo loco oftendemus » in lc- 
neisordinisprimi , nulla curva 1 fed fola re£l« 
continetur • Undei fi curvarum genera func 
diftinguenda , erunt curvs prlmi generis iqua«* 
rum ssquationes quadratum 1 vel refianguium 
duarum incoguitarum noo excedunt;erunt cur* 
Vit fecundi generis , quas sequationibus defi. 
niuntur trium dimenfionum ; crunt curvas ter* 
tti generis 9 quarum cequationes ad quatuor di* 
menfiones afcendunt ; atque ita deinceps. Unde 
ettam erunt curvas generis infinitefimi 1 in qui- 
bus squationes ad infinitas quidem dimenfiones 
aflfurgunt « 

46« Ciasterum Veteres , ficuti problematum 
-geometricorum tria genera diftfnguebant , pla« 
nai foiida , ac linearia ^ fic lineas omnes $ quibus 
problematum fiunt conftru6liones t ad tres ciaf. 
fes pariter revocabant • Prima etenim erat ilfa. 
rum , per quas plana problemata folvuntnr 9 ea* 
que nonnifi reAam » ac circuli circumferentiam 
contlnebat • Secunda comple£lebatur coni fii. 
fliones» quas ad conftruflionem problematum 
ioiidorum oportet affumere • £t tertia demum 
iOmnes alias lineas magis compofitas 9 quas con« 
Hruflioni problematum linearium inferviunt, 
47« Ravocabant porro ad tertiam lianc claf« 

lem 
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leiD 9 non modo omnes alias lineas geometricas» 
ut ciflbidem D:ocli5 , conctioidem NicomediSf 
verum etJam lineas mechanicas,ut qaadratricem 
Dinoftrati , rpiralem Archimedis • Qua in re 
non adeo ii velim arguantur.Nam ficutii ob dif« 
ferentias problematum lincariumi non adhuc eis 
exploratas , unum eorum genus conftituebant; 
Cc omnino necefle erat t ut In una eademque 
ciafle rcponerent t tam lineas geometricas , qu9 
circuli circumferentiamt St coni fefliones exce« 
dunt t quam lineas mechanicast quoB cunAis na« 
tura fua fuperiores deprehenduntur» 

48. Hinc , quod Gartefius antiquis Geo« 
metris vitio vertit , potius refellendo cjus erro- 
ri appofite nobls inferviet • £x co enim , quod 
fub eodem gcnere repofuertnt Veteres t tam 
ciflbidem , & conchoidem , quam fpiraJem , 8c 
quadratricem ; cenfuit , eos e Gcometria rejecif* 
fe omnes alias curvas » qux circult circumferen« 
tia , & conicis feCiionibus mligis compo(itflB cf- 
fent • Sed crediderim t hanc eis fententiam ad« 
fcripfifle t quia ipfe in ea erat opinione t ut fpi* 
rali$ t quadratrix , & fimiles e Gemetrla esulas 
eflfe deberent : quam tamen veJ ex eo cxuere po- 
terat t quod hujufmodi lineas ad eandem claflem 
cum curvis aliis geometricis ipfi Veteres revON 
cabant • 

y • Locorum in genera diftinWo % & enamerati^ 
eorum, qtf^fnnf primi, &£econdi generis. 

49« T Inearum ordinibus conftltutis t h^ 

M^ cile modo erit $ & ipfa loca geome* 

trlcs f qu« Jineis terminantur t in ceru genem 

9 i *^ 
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difpefcere • Nimirum diftinguenda funt genent 
iocorum t pro varlis ordinibus iinearum f a quU 
bus circumfcrlbuntur • Qua ratione erunt ioca 
primi generis »quc lineas primi ordinis pro fuis 
terminis babent$erunt loca fecundi gcnerisiqus 
terminantur iineis ordinis fecundi ; erunt loct 
tertit generis t qtt« agnofcunt ut fuos terminos 
Jineas ordinis tertii $ atque itt deinceps. 

f o« Jam, fi primum ordinem iinearum exci* 
pias , in quo re£^a fola contineturi omnes aJii 
ordines varias fub fe iineas comprehendunt.Un* 
de etism loca bmnia primi generis funt unius 
ejufclemque fpeciei ; (ed non item bcii » quae ad 
genera aiia r^feruntur : quippe quc fubdividua« 
tur in ptures fpecies % pro varieute linearum t 
quse fub correfpondcntibus ordinibus conti- 
nentur t proindeque $ nifl prius numerus linea- 
rura definiatuf $ qu0D fub unoquoque ordine 
comprehenduntur » haud quaquani fpecies » in 
quas anumquodque genus locorum fulxlivtdi 
poteft 9 recenfere iicebit. 

51« Quum autem in prasfentiarum ageo- 
dum nobis fit dumtaxat de locis priini , & fe» 
cundi generis 1 (atis erit » definire hic nume* 
rum iinearum f qu« fub primo $ & fecundo or« 
dine continentur • £t quidem primus ordo 9 ut 
ftepius di£lum eft % re£lam folam comprehendit» 
Ad fecundum vero ordinem pertfnent circolus» 
ft curv9 i|l« , qux ex varia coni per planum ftm 
€lione fiium ortum habentes^coni feAiones pall 
fim appeliantur . L/nde , ficuti unica eft fpecies 
Jocorum primi generis » iu loca generts fecundi 
in totfpecies fubdividere oportebit , quot ua4 
cum circttlo coni feftionet fuppediunr. 

5«? . 
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5t« PltM vero ex varia coni pcr pUtium fe* 

Clione treScurVJi,4circulodiverr«9erui polTutitf 

qu» rpecucifn dicuiicur paraboU t eilipiis , ft 

hyperboia • Qutn» iocorum recunJi geoens 

quatuor ^Cies dabuatur ^ eorumque aiia erunt 

«d clrcuiuitb atia ad parabolam , aiia ad eiiiprim» 

&aliademum ad liypetbolam. Quumque hy- 

perboU confiderari pofltt , velveiatead aliquam 

ejus diamecrum 9 vcl in ordine ad (uas afympto« 

Cos ; liinc eft tut du« locorumad hjrpcrboiam 

rpecies comitiuniter a Geomecris diftiaguancur • 

52* Ccscerum , quod refta fola conftituis 

primum ordtnem liiiearum,& ad fccundum dum» 

taxatcircufus t &conireftiones pertinent i id 

abunde patebit f quum de ipfa locorum primi, 8t 

fecundt geueris compofitioiie agendum nobis 

erit • Nunc autem , ut horum locorum compoii* 

tioncs commode tradi pofiint , ofteadendce Tunc 

nobis pr06cipu« proprietates % quM competunt 

lineis iliis 9 quum finguia earum pun£la per rt« 

£Us totidem pjralielas ad punAa alia alterius re« 

&m, pofitione dacarf referuntur. 

54. Ec ad reAam quidem quod Qieftatf quid 
tl acciditf quutt eo pafto fubcontemptatio* 
aem venic thaud dilBciie crit definire • Frimo 
enim , fi-ejuS punfta omnia referantur ad punfta 
rt£l9 alteriuSfqusreifit partUelaf prscipuum 
tjus accidens hoc erit , ut omnes ejus ordinatitf 
fob quocumque aogulo ducantur 9 inter fe fint 
«quales . Nam ordinat» iftae 1 velut li^i mutuo 
Aquidiftantes , conftituuiit paralidogramma to« 
tkiem cum rtflit illis.Qutre, quum cujufque pa* 
riitelogrammi latera oppofita fint m|ualia t pla* 
fie neccfte tft 1 ui otdiMt» omott iattr fe fint 
aequttett B 4 ^S* 
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^$. Quod fi veio paa&» ejurdem re^ re. 
fcranturadpunAtaiteriusrcfls , quseioccur. 
rst , & capiatur puaflum occuifus , velut origo, 
feu principium abCcilfArum* tunc proprietas ejus 
pnccipua hiec eritt.ut omnes ipOus ordiuatx, 
fub quocumque angulo ducantur . eaadem fer* 
vent rationem cum fuis abfciflis correrponden-. 
tibus; quaadoquidem ordinatc ifts i velut fi- 
bimutuoasquidiftantes > triangula cquianguU 
cum reftis illis conflltuunt. £t quoniamt abeua- 
te in infinitum puiifto occurrus » abfcifls omnes 
fiunt xquales inter fe j liquet rurfus * xqualcs 
efle d«bere cunflas ordina^as , quum pua^a re* 
Aas » de qua agttur , ad punfla alterius re£ls.« 
qux ei fit parallela , referuntur. 

f5. Quantura ad circull circumTerentiami 
ficuti ejus puofla omniatequaliter diftanta puo- 
&o illb * quod iplius centrum appellatur i ita , fi 
eadem tllapun^ia referanturad punfla aticujus 
diametrii &cBplantur vel^t ordiaats perpendi- 
culate$,quaB ad eam dianietrum demtttuntur« 
liet quadratumcujufque ordinatiB aqualc rcAan- 
gulo.quod fub correfpontlencibus diaraetri por* 
tionibus coutinetuc . PolTunt autem ejurdem 
circumfercntiiB punfta relerri , llve ad pun£U 
dtametri per ordinatasoblJquas i fivead pun£la 
cujufvis alterius re£lietpo(itiQne datViper quaf- 
vis re£Us parallelas. Sed ez cogoita illa rclatione 
facileeritf adhibito calculot omnes has alias 
eiuere > ac definire. 

sy, Supcifunt cQm* fefliones . Verum* qu» 

iis accidunt t ubl punfla ipfaium ad pun£la cu- 

jufvis K^x, pofitioa* datfe i per parallelas toti- 

dem referunttiTi nop prlus dcfiQir^ Itcebit, quam 

co-, . 
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eognita genefi i ac natara talium iinearuin • Et 

quamqiiani id prsfticuni fit a nobis in Ilemen» 

xis f qu9 de conlcis ie€tionibus conrcripfimus^ 

A^tanien , ne a/iunde defumere cogamur yqu» 

liic neceffaria judicamus , non gravabimur eat 

qua fieri poteft » brevitate » tum ortum taiium 

linearum , cum earundem naturam , ac pri^i« 

puas proprietates oftendere. 

C A P U T II. 
Gen^t , & Matura ffS!io9tm eonicaram • 

% 9 

58. p) Oftquam noverint Veteres , non. 
k omnia Geometri» firoblemata cir- 
culi t & re6laB line» interfeflione pofle rcfolvi; 
ftatim ad excogitandas curvas alias animum 
converterunt • Quas autem primo confidera- 
cunt t funt conicaB fe^iones t hoc eft e« t qu0B 
ex coni per planum feAione oriuntur.Et quam« 
quam non fatis conftet , qui primus inter Vete- 
teres in earum contempiationem devenerit ; at« 
Umen » fi qua fides Pappo t fcripfit de iis qua« 
tuor iibros Eucltdes , quos quum expIeviiTec 

Apoilonius Perg«us , aiio/que totidem adjecif- 

fet t o£lo conicorum libri confeAi. 

!• Coni arigo 9 & dnpUpc CMmfecandi ratio. 

59* /^ IJum conic» fefkiones ex cono 

V^ traiiant originem fuam » ratio po* 

ftulat t ut gentfim lllius tolidi , quod conus 

appellatuf fia primis oftendamus t Sane CoQlin 

des 
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ifcs cMi ooiverfiiliier oon cradidic . Kam voluic 
oriri camiiii # fiiando, reAatigull Crianguli mt« 
sente uno cnirum» ctrcumducicur crus «Iterumi 
daoec mdeac «d priorem locum • Primus Apol • 
, loiiitts sd fuam univerfslictcedi iiiam evecic • 
Enim vero docuic conum oriri i qusndo refia, 
ox fttbiimi f tc manenct punfto td circuli cir-» 
cumfercntitm dcmifTt t etm integre percurrit» 

6o. Hac fiquidem geneii Apollonius t noii 
modo conum £uclld«uahquem vocavic re£lumt 
vertim eciam conum alium obtinuit» quem obli. 
quum> (eu fcaienum appeilavic • \Jt enlm impo« 
niic nomen vercicts punfto tlli fubllmijtc tmmo* 
to^nomen balis pltno ipfius circuli » & nomen 
uxit reCkaifConjungenci vercicem cum centro bt^ 
fisific confidertvic^ poife txem iftum cum plano 
bafis j tum n ftos , cum obliquos tngulos con* 
ftituere , Itaque , ({uum ei infifttt td redos 
tngulos» conum vocavic reftum i ubi vero infi* 
ftic td togulof obiiquos , obiiquum $ feu fcale» 
lutm eundem conum vocictvic. 

6i. Ptcet tutemi conum in infinitum tuge* 
ri f fi^reAi $ qum ex foblimi punflo td circuli 
circuilifdrentfam ducicur » productcur tnferiui 
ln infinlcum. Etrfi cadem re£la extendatur quo« 
que fuperaus > tunc defcrlbetur conus tlter » cu« 
jus idem erit vertex 9 tdemque pariter axis cum 
cono priore • Quumque horum conorum unus 
alter! oppontcur { tiinc fiidum 1 ut idem ApoU 
lonius conos oppofitos eos tppellaverit: ubi tt* 
men fedulo nottndum $ quod , uc ctli nomine 
duo cooi defignemur 9 htud quidem fatis eft^ 
eoseundem vercicem t eundemque txim habt» 
te S ftd iie«efle eft 4|ttoqtte t ut per «indem rew 

£Um 
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ftam ambo fimui dercrilteiitiir. 

6 2. £x ipia porro eoot gtneraCioiie ultro ft* 
quitur i refboi » cmjuogentem duo paoAa co* 
nic« fuperlicfei eflTe in ipfa fiiperficie cooicaj 
quum produfla traaGt per vertiGemtft cadere 
intra Tuperficicmf ubi ad verticem non pertinet* 
£fto etentm conus ABC $ cujua vertex fit pun« fiq. i^ 
£lum A » bafis autem circuius BCD • Capiantur 
in ejus Itiperficie duo puo6b F,St G » & reQa 
FG f et coojungens » tranfeat primum per ver« 
ticem A • Si fiert poteft t cadat re£la iftat vel la» 
tra f vel cxtra fiiperficem conicam • Ct qpooiam 
f efU» qu« eam ftiperficiem defcribity revolutlo- 
ne fua tranfit per omnia pun£U ejus^ tran« 
fibit quoque per pun£lum P. Quare duarum re- 
£larum erunt iidem termint : quod iane fieri oon 
poteft • 

6i* Non tranfeat itiodo |ier v«ticem A re» ^* 
£la FGt qu« conjungit duo punfla F»& Gffum- 
pu in fuperficie conica • jungantiir nfkn AF» 
AG • Quumque ift« jam fint * in conica fuperfi* ^ . 

cie ( e«dem produ Aas occurrent circumferentis ^* ^* 
bafis in duobus pm&is B » ft C • Quare p quum 
reAa BC fit intra circiiium» esit triangulum 
BAC intra conicam fuperficiem • £ft autem re« 
fta FG in pfano trianguli BAC • £t igitur ea^ 
dcmreCla FGintra conicam fuperficlem erit: 
proindeque t ficuti re^ FG jacet in fuperficie^ 
conica f ubi produ£U tranfit per verticem i ita 
cadet intra eandem fiiperficiemf ubi ad verticem 
non pertlnet. 

64* Jam cOBUS plaoo bifiiriam fecari poteftf 
primo nempe per vertieem » ft deinde per alium 
a tertict |octt« ^Qjmhii cofMsiieatiir phno per 

vecr 
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verticem % (ient in ejus fuperficie bmaB imefl^re* 

jpiG. 3 • ^® * S*^ ^^^^^ conus ABC t qui reietur plano 
tranreunte per verticem • £t jam » fi B , & C 
fint alia duo punfla i in fuperficie conica a pla- 
no fignata *, ]un6lis redis AB t AC , erunt H^x 
in plano fecante • Sed easdem , quum ad verti- 

^Mrt^tzl cem percineantirunt etiam * in fuperficie conica. 
Quare erunt communes re&toncs plani fi^cancis, 
& conic« fiiperficiei : proindeque 9 feflo cono 
piano per verticem , fient inejus fuperficie binoi 
lines te&m. 

6$. Quotiefcumque autem planum , conum 
fecans 1 per verticem nontranfit^ feflio, faf^a in 
fuperficie coni, curva lineaerit • Secetur enim 

FIG* 4« idem conus ABC plano f non tranfeunte per 
verticem } fitque FGH communis ft€tio planl 
fecantis 9 8c conicas fuperficiei • Si fieri poteft^ 
fit vel ipfa 9 vel aliqua ejus portfo re£la 1 & non 
curva. £t quoniameaexiflit in plano fecante, 
quod per verticeni non tranfit; utrque nec ttiam 

f^srt.€^. ipfa pertinebit ad verCicem • Icaque cadet * in« 
tra fuperficiem conicam 9 necideo eric commu« 
nts fe£lio plani fecantis , & conicds fuperficiei; 
quod eft contra hypothefim. 

66. Cesterum » quemadmodum t quum co* 
xius plano per verticem (ecatur » fiunt in ejus- 
fuperficie dua? iines reftse ; ita communis (e£lia 
contcum piano 9 per verticem tranfeunte 9 & 
occurrente plano bairs 9 triangulum erit • Sece« 

FIGf }• tur fiquidem conus ABC pUno 9 trAnfeunte per 
verticem ; fintque AB > AC binoe line» rt&m t 
"^qus fiunt in ejus fuperficie ^Et quoniani planum 
fecans occurrit plano btUis fn n&a BC ; liquet» 
BAG triingulum effe • £ft,g utem hAC com« 
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munis feftio cooi cum pl«uo . Itaquefquum 
conus fecatur plAHO» tranfeunte per verticem» 
& occurrente plnno bafis; feftio > fa£ia in cono^ 
triangUlum erit. 

67. Sednotetur hoc loco velim » quod fi 
planum t fecans conum » tranfeat quoque per 
axem 9 tunc re£la 9 inqua iliUd occurrit plano 
bafisterit iftius diametcr atiqua : proindeque 
trianguium 9 per axem fe&um , fuper aliqua ba^ii 
fisdiametro (emper infiflet . Viciilim autem > fi 
triangulum 9 ex cono feftum » inffftat fuper ali* 
qua bafis diametro ; planum ejus tranfibit per 
flxem . Numaliter» dufta in co plano re£la a 
Yertice Qoniad ceotrum baffs , fbrent bujus , Sc 
axis iidem termini : quod plane repugnat. 

11. Slttctfpteiis cttfvarum €X conl fiBiow 

CTMoro licot . 

68. \r Idiraus • , feaionem 9 faftam in *^*^? *^ 

V fuperficie conica* cffe llneam cur- 
▼am , quum planum 9 per quod difpefcitur co« 
nus , non tranfit per verticem . Interim If»c 
curva non (emper ejufdem fpeciei eft $ fed , pro 
varta plani pofittone, variaj induit formas • lta« 
que , ut fingulas fpecies curvarum , quas ex co- . 
no eruere licet $ perfpe£i« nobis evadani 9 no- 
tabimus ulterius , quod ubi planum^ conum fe« 
cans , non tranfit per verticem 9 poteft , vel oc- 
currere plano bafis, vel eidem «quidiftare . 

^9« Quum fecatur conus plano^cequidiftante 
piano bafis^feflio circulus fictjnecaltcrius natu* 
r« erlt 9 fi non ipfe conits principalis 9 fed ejus 
oppofitus pianoi fubinde duSto, fecetur. Ut ve« 

ro 
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FIG* 4« ro \d ofteiidaiiius t fit coous ABC» & vel Ipft» 
vei ejus oppofitul fecetur pianOf equidiftaiite 
planobafis BCD.Stt tutem FGH communis 
ieflfo coni cum plano • Dico » fe£b'onem iftam 
circulum eflfe » «jufque centrun reperiri in «xe 
coni AK« 

70% Ducatur per txem planum aliud , &• 
ciens triangulum BAC • £t jam communes fe» 
dfones ejus cum plams aiquidiftantibus t nimi* 
rum red« BC t FG , parailelaB erunt inter fe« 
Atque ita quoque t duao per axem alio quovis 
plaho OAK 9 parallelv erunt DK 9 HL • Hinc^ 
quum triangula AKB i AKC • AKO asquiangu- 
la fint cum aliis triangulis ALF ^ ALG 1 ALHs 
erit 9 ut AK ad AL • ita BK ad FL , iu CK ad 
CrL f & ita DK ad HL : proindeque refl» BK, 
CK , DK proportionaies eruntj«re£lis FL , GLt 
DL ; adeoque, fiouti BK, CK , DK inter fe funt 
fNjuales , fic etiam cequaies erunt FLt GL, HL« 

yu ^imiiiter auteni oftendemus » cquaies 
inter fe ^([e reftas omnes , qu» in fefljone FGH 
pertinent ad pun&um L • Quare fefilo ipfa 
FGHcirculuserittejufqiie centrum erit puo» 
£lum Li quod reperitur ia axe coni AK • Id ve» 
roquumiufitf liquett planumf bafisBquidl. 
(lans f non tajn conum fecare f quam iiium re« 
AHuere « Nam ea portio coni f quae ad verti* 
cem pertinet f quum circoium pro bafi habeatt 
adliuc conus dicendus erit^ 

72« Quod fi planum f per quod difpefcitur 
conus f occurrat plano bafis ; tunc duo quidem 
contingere poflunt • Nam t pradufio plaoo una 
cono f vel rurfus planum ex cono egreditur, vel 
femperjacet iotra eum.In frimo cafa corva» 

qu» 
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qu9 glgnttur ia ihpciicie coDicat redibit in or«* 
bcm , & rpitltim daudet • In fecuodo «utem 
cafu curva , quft ibidem producitur ^ abjbit ia 
itifinitum una cum cono • 

73» S^d f plano intra conum contibuo ja« 
cente • duo adhuc cafus funt diftinguendi .Pro« 
duAo enim plano fuperius , vei fecatur quoqua 
coous oppofitus f vel ei nequaqtiam occurritur» 
Quun prtmum contingit 9 in utriufque coni fu^ 
perficie prpducitur curva 9 qam in infinitum 
extctiditur . Ubi veroalterumaccidit»dumta* 
xat in fuperficte cooi priDCtpsli& cttrva , in infi* 
nitum progrediena » generatur. 

74* Jam curvaiquc abit in infinitum» quum 
nullam aiiam io adver fo cono oppofitam imbett 
vocabitur parabola. Sed » quum ei tn cono op« 
pofito alia adverfatur » tam ipfit , qtum ejus ad« 
verfa^dicetur hyperbola. Ct dtnique curva iliat^ 
qu» redit in mbem t quacqite producitur ptano# 
utrtnque ex cono egredieme • fi circuU circum- 
ferentia non fit , eliipfis itppeUabttur« 

7f • £ft autem circumferentia ctrcuK Jn um« 
co tantti«i cafu , qui obltnet etiam Infolo eoiio 
fcaleno • Agnovit bunc cafum ipfe coiti (caleoi 
auAor Apoliooius ; ft fe&ioMo , per quam et 
fit locus f voeavft fubcontrariam • Habetor ye-. 
ro ifttufnvodi k&iQ , quum • tam ejus pianum» 
quam planum bafis trianguio • per axem k&o, 
normale eft » ex quo etiam trianguia fimilia m 
planit iliis abfcinduotttr • £t circttlum elk fiu 
Ciionem iftam , aiibi quidem oftendeoNis* 

y6* Caeterum Apollonius • ad eruendas has 
curvas ex cono» trianguium adhibebat per axem 
fe£lumi tumque cooum fecabat pUnoi quod oc- 

cur* 
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curreret plano bafis in re£la 9 qu» normalts eflet 
bafi ejus trianguli • In cono etenim ABC fiae 

FIG.f «<• priino triangulum per axem BAC h deinde fece» 
7« tur idcm conus plano aliOf occurrcnte pJano ba« 
fis BCD In re6la 0£« qu« perpendicularis fit 
ad bafim ejus trianguli BC . Jamque feflio , or* 
ta in fuperficie coni , DF£ unamquamque ea* 
rura curvarum poterit nobis exhibere« 

77« £fto namque refia FG communis k&io 
plattorum BAG t DF£ • £t fiquidem ea pona» 

FIC« r. tur primo paratlela lateri AC , fiet fe£lio DF£ 
parabola j quum pianum jaceat femper intra co« 
num f nec conum oppofitum fecet • Quod fi ve« 

FIG. <• ro occurrat lateri AC fupra verticem coni t fe« 
&io erit hyperboia ; quandoquidem pianum ja* 
cet femper intra conum 9 & fecat etiam conum 
oppofitum • £t dentque fi conveniat cum iatere 

FIGf 7* jf^^ infra verticem conitieflio erit ellipfts;quum 
planum fecans utrinque ex cono egrediatur. 

78. Quod fi in cono jam faAa fit feftio i & 
qufleratur triangulum per axem .» ad quod eam 
exigit Apollonius j facile quidem erit $ illud 

FIG*r<6* ^xhibere . £fto enim DF£ feflio , fa&a in co- 
7t no • Sane niliil obftat » quominus in bafi BCD 
tatfs diameter ducatur i qus ipfi D£ ad reflos 
angulos infiftat .Sit ergo BC dianterer iflia ; & 
triangulum t per axem fe£lum > quod ei infiftitf 
illud erjt^ quod quaeritur . Kam cx ipfa conftru- 
fiione bafi cjus BC perpendiculariis eft re£la 
VEf in qua planum kSlioais DF £ occurrit pla- 
no bafis BCD. 
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IIL ^M uffa pt fiBionh coffica diameter ^ & 

qui vertices ejus. 

79» /^ Ujulcumquc fpeciei (ic feClio co« 
V^ nica , (i fiat in cono triangulum il«» 
lud per axem » ad quod eam Apolloniana gene* 
fis exigit > dicetur diamcter (§ flionis refla illai ^ 
quoB cft communis Tedio trianguli ^ & plani fe- 
caotis • Ita 9 fi D£F fit re£lio conica 9 & B AG FIG.r«tf « 
triangulum » per axem feflum 9 ad cujus bafim 7« 
BC normalis eft re£la D£ ; vocabimus diame- 
trum fe£lionlsDF£ re£lam FG9 in qua duo 
plana B AC 9 DF£ fefe mutuo fecant • 

8o. Sortita eft autem re6la ifta PG diame«v 
tri nomeo 9 quia tranfit velut per medium ipfius 
fefiionis 9 eamque in duas partes sequales difpe« 
icit . Ut enim ex conftru£lione bifecat in K re« 
£lam D£ 9 ita quoque dividit bifariam re£las o» 
mnes » qus, ipfi DE «quidlftanteSf utrinque ad 
fe£lionem terminantur. Sit namque HI una ifta- 
rum reflarum , quam fecet in L re£la EG.. Jara* 
que ^ fi per punfium L ducatur re£la MN9 ipfi 
hC parallela^fiet hutc MN perinde HI normatis^ 
ac eft D£ perpendicuiaris fuper BC. 

8i« Secetur nunc conus plano 9 tranfeunte 
per reflas MN 9 HI • £t quoniam fe£lione ifta 
oritur * circulus MNH» cujus diameter eft recla W« ^9. 
JMN \ eadem HI 9 non modo infiftet ad angulot 
re£los fuper MN 9 fed bifariam quoque ab ipfa 
iecabitur • Quare etiam a re^a FG bifefla erijt 
in L • Patet autem » eandem demonftrationem 
obtinere^fi feflio DF£ Gt hyperbo)a,& refla HI FIG. i» 
duAa fit in tjus 6ppofita^«Niuidiftaoter ipfi DE. 
romlH. C Un. 
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Undc refU FG erit utriulque hyperboIoB di«« 
tmtet , ^ in utr«que dividet bifariaia reflas o^ 
mnes , quas » ipft D£ «qutdiftaates, utrioque ad 
fe^liooera terminantur, 

82, Jani » ftcuti re€ka FG > qua^ comimHiis 
^ fe^io piani fecantis « & trianguli » vocatur 
diflmeter fe£lioni9 DF£ , ita p^n^ni)F»iii 900 
eadem FG fc^iqpi occurrit • diametri vertex 
^ a{>peiUtur • Quum «utem ellipfis in orbem re* 

deat , occurret ei diameter h\ duobus pun£lis) 
ndeoqueduo erunt vertices ipfius • Sim^ititef 
vero in hyperboia t ob aliam oppoGtam t quai 
contirfuo illam comitatur « duo erunt diametri 
vertices • St 9 quemadmodum in ellipii diatne? 
tei^ non majorem longitudinem babere poteft, 
quam* qusr ei ab utroque vertice conceditur ; fie 
etiMi in hyperboia 1 ubi quitftio eft de ioogitu* 
dinc diamecriyea tantum ipfius portio venit^ 
qucB utroque vertice continctur» 

8;« Tantum igitur in parabola y ob unicum 
diametri verticemiucquit ei iongitudo ulla pra^ 
fcribi , Verum $ fi imimius rem infpiciamost 
comperiemus in bac curva verticem alium in io» 
finita a'priore diftaotia ; unde ipfa ejus diameter 
velut infinita^ longitudinis erit habenda* Nequ^ 
0nim aiia ratione 9 tam in ellipfi 1 quam in hy« 
pej^boia I f^rtitur diameter FGvertitfem aliumt 
quam^ quia in utraque curva occurrit et/am la» 
«eri AC , Quimi autem reCia» parallei» confide» 
ffvripoiTint «velutconcurrentes in infinita di« 
ilantia ; concipere licebi t bunc alium occurfum 
to parabola 9 ubi a pun^o F infinite receditun 
1I4. £t fane • tam ^ilipfii^f quam byperbolt 

TfrtUJM io |Nirf bokni t qaum^altero diametri 

ver»- 
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irertice G tn infiaitum abeunte^ Rt ipia di;imettr FlG.i«7 
FG iofinit» longitudinls.Neque enim punAuiki 
G i|i Infinitum abtre potefl , nifi diameter FG 
squidiftans fiac ipfi AC . Htnc confiderari pote* 
rit parabola i tam ut cllipfis , quam ut hyperbo* 
la 9 cujus diametcr 6t infinitas longitudinis •Et» 
vel hac fota confidcratione $ poterunt partbol^ 
proprietates omnes ex iis derivarl » qute five 
iid eiiipfim $ five ad liyperbolam pertlnent : nl« 
mtrum fisduio perpendendo t quid in ea i de qua 
agitur , proprietate infinita diametri longitudo 
mutet , ac innovet. 

8 5« Quemadmodum auteni ellipfis vertitur 
in parabolam » quum t altero diametri vertice G ^^^* 7* 
in infinitum abeunte f fit diameter ipfa F6 In» 
finitc longitudinis ; fic eadem ellipfis tranfit iiti 
circulum , quum abeunte in infinituni punfto 
K » in quo re£l« duft FG » BC fibt mutuo oc. 
currunt % evadit diameter FG partllela ipfi BC« 
Kam>una cum pun6loKiabit in infinitum re6U 
DE , qutt comniunis eft reClto pr&ni recancik 
cum plaoo bafis.UndCtquum iJuo ifta plana con* 
veniant inter (e in iofinita diftantia , ipfa q^uo- 
qtie evadent parallela. Hinc fecabitur conus pla« 
lio» asquidiftante bafi : 8c propterea ipfa feflio 
circulus erit. • 

86. Id quum ita fit , poteric circuluSt velu^ 
fpecies quftdam ellipfiSfhaberi. Et leverai prou^ 
tx cono oritur i eft prima infinftarum variatio*^ 
num 9 quas in eo fubit ellipfis . Sicuti enim t fi?« 
Ao cono ptano , aequidiftante bafi , producitur 
circufos ; fic 9 fnclinato pauluium plano verfiis' 
bafim 9 fit ftatim locua eltipfi t cujus, pro infint- 
tis Inclintiombtis diverfis plani feeantia 9 infi^ 

C 3 Oi- 
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tiita qiloque diver&tas d^tur • Uitima autcm o* 
tniiium variatioQum parabola eft^quop tamenha- 
beri debet ^ velut prima ex infinitis variatioai- 
t)US| quibus in cono fubjacet hyperbola.Quum» 
que tiypcrbota defihat demum in iineam rcflam; 
hxc quoquei Veiutulcjma hyperbolarunbpoterit 
confiderari« 

Sfi CseteruM % quum in quatibet coni fe- 
(iiohe I non fecus ac in circuio , adfit diameter 
iiliqua i quds biiecat refrtas quaidam parallelas, 
ticrinque ad fc^ionem terminatas ; referre iice« 
t)it punf^a ipfiuis (eftionis ad piin^a diametri» 
& fumere^ veigt ordinatas^ remiires earum re£ta« 
tumiqute bifuriam a diamctro dividuhtur } &: 
velut abfciflTas» diametri portiones, qua^ vertjce, 
^ ordinatis contioentur • Quje itaque accidunC 
c6ni feflionibus» quum hac ratiohe fub coutem* 
placionem veniunt ; oftcJidendum ouhc oob/f 
breviter erit • 

) V« ^ar/dl eliJpfi acciiat tctatc ad diametfMm^ 

oftcndititr • 

|8« T T Bi elltpfis pun£ia omniA ad ejcil 
kJ diametrum refer untur« St capiun* 
iur,velut ordinats^femifies earum reClarum«qux 
ftb ipfi diamctro bifecantur ; prascipuum ipfius 
accidens hoc erit i ut quadrata ordioatarum fiotv 
yeiuti reiElangula « i]U9 fub correfpondentibus 
diattietri porciohibus $ ab utroque vertice fum* 
))cis « continentur • Ut !d oftendamus $ fiat io 
ConoABCfe6iio eliipcica DF£i& ad diamc 
flO^ i^ trum ejus FG , qu» utrique Uterum triaOgulii 
J)cr axea reftii infra coni vertlcem occUrrit, du i 
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ctntur duft ordinatas DK « HL • Oftendenduni 
eft ergOfDK quadratum efle ad HL quadratuffi» 
Ut eft reflanguium FKG ad fe£langulufn FLQ^ 

89. Quemadmodum ordinata DK eft i|i 
plano circuli BCO » fic fiat in cono circulus hU 
ter MNH 9 in cujus plano exiftat ordinata alce^ 
taHL . £t quoniam diametris horumcirculo* 
rum BC t MN infiftunt ad reSios angulos ordi^ 
Hatas DK « HL ; erunt iftarum quadrata dsqualia 
rcaangulis BKC , MLN . Quare erit , ut OK 
quadratum ad HL quadratum , ita re€langulun| 
BKC ad reflangulum MLM • Sed re£languluit| 
)3KC eft ad re£tanguluin MLN in ratione com* 
pofitaexBKadML»^ ex Cl^ ad NL;five 
etiam ex FK ad FL » & ex GK ad GL; hoc eft# 
componendo has rationestut re£langulum FKG 
fid reClangulum FLG. Itaque erit ex «qualit ut 
PK quadratum ad HL quadratum , lu tcSian^ 
gulum FKG ad re£langulum FLG* 

90. HinCyfi ex vertice F ducatur refka FOf 
ordmatis parallela » talis longitudinis » ut qua« 
dratum unius ordinatas DK fit ad re£languluni 
ei correfpondens FKG , veluti eft FO ad FG; 
erit in hac eadem ratione quadratum cuiufvis 
•icerius ordinat» HL ad reflangutum PLG^ 

quod ei correrpondet. Nam,ncuti oftenfum cft% Vrf«9|i 
PK quadratum efie ad HL quadratum 9 ut eft 
reCtangulum FKG ad reftangulum FLG ; iic 
erit, permutandoi ut DK quadratum ad reflan- 
gulum FKQ 9 ita HL quadratum ad re£langu« 
lumFLG . Vocatur autem refta ifta FO dia«' 
inetri parameter. St* ejus habita ratione» eritt ut 
parameter ad diametrum f ita quadratum cujuC* 
fi$ ojrdia«tfe a4 rc^Ungulum t quod fub corre** 

C J ffon* 
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IpoiYdencibus diatnctri porcionibus contiiietur. 

91. Quodt Q paramecri extremitas O junga- 
tur cum vertice altero G per ref^am GO» cui oc« 
CUrrat inRordinatt quasvis DK > erit porro 
quadratum hujus ordinacs OK asquale corrc^ 
^ondenti re^languio FKR . Nam reftan^* 
lum FKR eft ad reaangulum FKG » ut KR ad 
Vr/. fd. KG; five etiami Qt FO ad FG . Sed * FO eft ad 
FG 1 ut DK quadracum ad reflangulum FKG. 
Quare erit i ut DK qoadratum ad re£kanguluni 
FKGi ita reftangulum FKR ad idem re^langu- 
lum FKG:& propterea quadratum ordinatas 
DK re£Ungulo FKR squale erit« 

93. Qoumautem refbngulum FKR minus 
fit reflanguio OFK ^ ctiam quadratum ordina* 
tx DK deficiet a reflangulo OFK • Unde forti- 
taeft huiufmodi k&io nomen eliipfis f quia ia 
ca quadratum cujufvis ordiiut» defici t a re£Un« 
guio, quod fit ex parametro in abfcinam corre. 
rpondentem «Sed f dufta RS f ipfi FG parallelaf 
liquet t defeftum efTc re£kangulum aliud OSRt 
quodi infiHenseidcm abrciflW FK $ five RS t eft 
fimile 9 fimiliterque pofitum ei , quod fit ex pa« 
ramctro FO in diametrum FG« 

9 j. Qu» porro in ellipfi fic ratio parametri 
addiametrum, poteft per reAas^ in cono dufUs^ 
V#. 90» ft<^»" ncgotio definirljam enim FO eft * ad FG, 
ut DK quadratum 9 vel ei «quale re£tangulua 
BKCtad reflangulufii FKG «Sed reAangulum 
BKC eft ad reftangulum FKG in ratione com- 
pofita ex BK ad FK» & ex CK ^i GK ; hoc eft, 
du6la AX 1 ipli FG parallela » in ratione compoi- 
fita ex BX ad AXf & ex CX ad AX) five ttitm^ 
oomponeodo has rationestnt reAaoguIum BXC 
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id AX quadratum • tcaque erit » ut PO ad FG» 
ua reftanguium BXC ad AX quadratuiti. 

94* Id vero.quum ita fit» fiet parameter FO 
«qUalfS diametro FGiUbi reflan^ulum BKC 
equate erlt quadraeo ex AX ; hoc eft , quum 
fuerit, ut BX ad AX* ita AX ad CXifive etiam/ 
quum angulus BAX • vei BFG «qualrs extfte« 
rit angulo ACX n Verum, ubi dBquates funt c}uo 
Hli anguli % erudt pariter ftqualeS anguli duo 
AFG 9 ACB ; & confequenter duo tWanguk 
FAGf CAB fifAilta crunt . Quare in ellipfi ratio 
|Mrametri ad diametrum erit ftquaiitatis , quutt 
ejus diameter FG abrcindlt trianguJum FAGfii* 
fliile triangulo CAB t quod > perljpicuum eft , ili 
felo cono fcaleiio pofle iocum habere i quum iA 
cono ref^o triangultim CAB fit femper irofcetes* 

9$. Atque hinc modo liquet«le£lj(Hiem co* 
tii fcaleni » quam Apollonius vocavit fubcomra- 
f t aaa ^ circuium efle debete • Jam enhn fn bae 
fcftionc ad planum ttlanguli BAC teftum * e(fe ^^rt.yr; 
debet , tam pianum bafisBCi) , quam plauum 
fecans DF£ «Quareordinats DR, HL perpeiw 
dicuiares erunt diametro FG • Scd pro eadem fe- 
fiione necefle eiL* quoque^ ut iimilia fint triail« *urt*^)^ 
gtiia FAG > CAB • Quare rat/o parametri ad 
diametirufn iict aBqualitat is : & propterea qua* 
dratum cujufque ordinatft perpendiculariS «« 
quale erit refbngulo^ iub correfpondent^us 
diametri portionibus conteato t qus» ell (^o* 
stietas notiffima eircitii # 
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y. ^id ampetat bypetbolafelate addiame^ 

irum I aperitar • 

$6. Q Imiliter , quum hyperbofs pun^a 
O omnia ad ejus diametrum referun« 
tur , 8c capiuntur t velut ordinatte , femiflfes e^u 
rum redarum, qu« ab ip(a diametro bifecantun 
priBcfpuum ipHus accidena hoc erit ^ ut qua- 
drata ordinatarum fint y ve/uci re£langula # qua^ 
Aib correfpondentibus dlametri porttonibus» ab 
ittroque vertice Tumptis » continentur • Ut id 
' oftendamus » fiat in cono ABC k£ki6 hyper* 
riG.6. bolica DF£ » & ad diametrum ejus FG » qua^ 
trianguli , per axem fefli 9 unum quidem latus 
infra coni verticem » alterum fupra verticem fe» 
cat , ducantur duse ordinate OK * HL • Often- 
dendum eft ergot OKquadratum eflfcadHL 
quadratum, ut ieft re£langulum FKG ad re£lan- 
guIumFLG* 

97« Quemadmodum ordinata OK eft ivk 
plano circuii BCD 9 fic fiat in eodem cono cir- 
culus aiter MN(-^ t in cujus plano exillat ordi« 
nataaltera HL.£t quoniam diametris horum 
circuIorumBC , MN infiftunt ad reflos angu- 
los ordinatas DK 9 HL ; erunt iftarum quadra- 
ta a^qualia re£langulis BKC , MLN : proinde» 
que erit t ut DK quadratum ad HL quadratunn 
ita reAangulum BKC ad reflangulum MLN. 
Sed re6languIumBKCeft ad re£langulum MLN 
in ratione compofita ex BK ad ML , & ex CK 
ad NL h fiveetiam ex FK ad FL . & ex GK ad 
GL ; hoc eft , componendo has rationes 9 ut re- 
£kangulumFKG ad reftanguium FLG • Itaque 

crit 
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ertty tx ft^uali , uc OK quadratum ad HL qua« 
dratum 9 ita reftaogulum FHG ad re&iogulutii 
FLa 

98. Perfpfcuum eft autem » eandem de« 
monftrationeni obtiaere quoque, fi binae iU« 
ordinatie ducantur in hyperbola oppofita ; aut 
etiam ^ fi una ex iit ordinatis ducatur in bype»» 
bola principali, & alte^a in ejus adverfa « Unde» 
ficuti eadem eft^utriufque fayperbolaB diamejter» VMi« 
&eadem pofitio ordinatarumf boc eft earum 
refbrum » qus bifariam a diametro dividuntur} 
itatrelatead utramque fayperbolamt affirmare li* 
cebit 9 quod quadrata ofdidatarum lervanc in^ 
ter fe eandem rationem , quadi habent reflan^ 
gula t qus fub correfpondentibus diametri por* 
tionibustab utroque vertice famptis^ conti« 
nentur * 

99* Hinc, fi ex vertice P ducatur re6la FO» 
ordinatis paralleia t talis longitudinis , ut qua« 
dratum untos ordinats DK fit ad re6languitim 
ei correfpondens FKG , veluti eft FO ad FO $ 
crit in hac cadem ratione quadratum cujufvis 
«Iterius ordinar» HL ad reflangulum fuum 
FLG • Nam ^ ficuti oftenfum eft * ^ DK qua*» *^^^^ ^^, 
dratum efle ad HL quadratum , \\t efi reQan* 
gulum FKG ad redangulum FLG; fio eritf per* 
mutando t ut DK quadratum ad reftangulum 
FKG t ita HL quadratum ad re6languJum FLG* 
Vocatur autem refla ifta FO diametri pjlrame- 
ter • Et t ejus habita ratione t erit % ut parameter 
«d diametrum t ita quadratUitt cujufvis ordina« 
t« ad ref^aogulum t quod (ub correfpondenti« 
bus diametri portionibus contlnetur* 
. loo* Qttod fi pammetri extremitasO iun« 



f^tMcum vertice alterd G per re£lam GO t jcut 
prodofls ocxrurrat in R ordinata quasvis DKi 
'erit porro quadtatum hujus ordinats OK dsqua^ 
le corfefpondenti re^lan^lo FKR.N«m rcflan* 
^lum FKR ellad redan^ulum FKG » ut K& 

srt. p>* ad KG ) five ctiam, ut FO ad FG * Sed • FO eft 
ad FG t ut DK quadratUm ad ffe£tangulum 
FKG • Quare erit, ut DK quadratum ad reaati- 
r ' gulum FKG t !ta re^anguJum FKR ad idem re* 
^angulum FKG t St propterea quadratuin ordi« 
UMtm DR re£langulo FKR iBquale erit. 

lOt. Quuinautem re£bngulum FKR ma* 
fyt fit re£iangulo OFKietlam quadratum or« 
diiutas DK excedet reflangulum OFK . Unde 
fbrtita eft hujurmodi fedio nimien hyporbofaB» 
quia in ea qitadratum cujurvisordinatl) eMedie 
' redangulumi quod fit ex parametro fn abfciflani 
correfpondentem • Sed, du£U OS , ipfi FG pa- 
ralielai liquct , excefTum effe reftangulum tiiud 
OSR ,quod infiflenteidem abfcifllse FK* fivo 
OS f eft fimile , fimiiiterque politum ei| quod 
fit ejt parametro FO in diametrum FG* 

102« OuJ6 porro in hyperbola fit ratio pa* 
rametri ad drametrum , poteft per re£las , io co* 
»0 dudas • fiicili negotio definirL Jam etrim FO 

UrUfi. eft « ad FGfUt DK quadratumi vel ei i^quale tcm 
Aangulum BKC, ad refUnguIum FKG . Sed re. 
aangulum BKC eft ad reAanguIum FKG in ra* 
tione compofita ex BK ad FKt& ex CK ad GK; 
hoc eft f dufta AX , ipfi FG parallela , in ratto« 
ne compofita ex BX ad AX t & ex CX «d AX» 
five cciam % componeodo hift rationes i ut ra« 
Aangulum BXG ad AX quadratum.Itaqtte erit; 
iK FO ad FOf itt ffe^Cttium BXC ad^AX 
quadritum* loj» 



t 1« E» T E II T I US. ,fif 
fo}4 Id vcro quum lU fit t fiet paranieter 
FO ieqUAiiJ diavHtro FG ; nbi re^angulufi 
BXG mqiuh erit quadf ato ex AX^hoc eft^quum 
fuerit , CK BX «d AX » ita AX ad CX . Hujuf- 
fflodt autem (lyperbola , ia qua diameter para* 
metrum /uam adasquat » communiter a Geome* 
tria vocjtur «quiiatera . Ee quamquam flDquali* 
tai ifta etiam inellipfi locum habere poflit $ hmc 
jtamen non rortitur nomen ellipfis lequilaterfltv 
nlfi et illud etiam accedat , ut ofdiMtx re£io8 
cam diame tro angulos conftituant. Kam ellipQs 
squtlatera» qu« hyperboi» «qullatefx adaaKif- 
.fim correfpofldeat $ eft ipfe circulu^ 

VL ^md Jh paraiQia ^aiaru relatc §d dhm^, 

irMm , cxpUcatMr^ 

to4« I^ EliqunmjameftfUtquid accU 

Ia. dat parabolae % ubl ejus pun£U 

omnb ad Tuam diamctrum re6erttntur«& captun- 

.tur • veluc ordinataB • femifles earum re6larum» 

^us a diametro jp£i bifecantur , paucis aperia« 

mut . Nimirum » quum illa hac ratiooe fiib coa* 

templatjonem venit , pr«dpuum ejus accidens 

lioceftt utquadraca ordinatarum aandem cum 

-Itbfcjfiis correfpendeatibus fervent ntiooem«.Ut 

id oftendamusifiat in coJio ABC ftSkio paraboli« Flf • ^ 

ca OF£i& ad diameirum ejus FG»qthr uoi.iti.te« 

f um triangulitper axem ie^iidebet efle pacaJlela, 

ducantur duc ordinat» DKi HL. Oftendendufn 

eft ergo, DK quadratnm efle ad HL qoadratum» 

UC eft abfctfla FK ad AbrdfTam PL« 

105« Quemadmodum ordinau DK eft in %. 
^mo cicciili BCO $ ficiiu ia foden ^ona c!r* .1 

cu-^ 



lculus «rterMNH.in ciijus planoejiiftBt ordt. 
mu altera HL . £t quoiium dUmetris horum 
circulorum BC^MN infiftunt ad re£los angu- 
losordinatteDK • HL i erunt iflarum quadrau 
«qualia re£l ngulisBKC . MLN : proindequf 
erit , ut DK quadratum ad HL quadratum , it« 
reftangulum BKC ad re£langiilum MLN . Sed, 
propter fequates CK.NLi re£langulum BKC 
«ft ad redangulum MLN * ut BK ad ML •■, five 
etiam t utPK ad FL . Itsque eritt ex Bquali , ut 
DK quadratum «d HL quadratum t ■!« FK ad 
FL. 

io6. Hlnc I fi ex vertice F ducatur re3» 
FO t ordinatis parallela . qux fit talis longitu. 
dlnis ,ut quadratum unius prdinatcDK fit c- 
quale correrpondetitl reftangulo OFK ; erit 
quadratum cujufvisalterlus ordinatc HL cqua- 
le parUcr fuo re£langulo OFL • Nain i ficuti 

*»t,io4l oftenfum eft * * DK quadratum efle ad HL qua- 
dratum * ut cft FK ad FL; iUy afTumpta comnni* 
1)1 altitudlne FO t ^rit etiam DK quadritum ad 
HL quadratum , ut eft refl^jngulum OFK ad re- 
' Ctangulum OFL . Vocatur autem reAa ifta FO 
dianwtri parameter . Ee. quemsdmodum * ejuc 
habita ratione . fit quadratum cujufvic ordlnaus 
cqualc re£langulo ex parametro In abfciflani 
correfpondentem ; tca , ob xquatitatem ifUai» 
fortita eft parabolx nomen hujufmodi fefllo . 

107* Sed videamusmodo , qua ratione pro* 
prieutes elllpfis » St hyperbolc vertantur in eu, 
quc parabolx competuat * ut^i earum curvaruni 
diameter CTadit inlinita . Klmlrum primOiUm 

•^ IS, InelllpGiquamlnhyperbolaeft*. ut DK qua- 
tf. ■dratttm ad HL quadncuoiiiu rc&ngulumFKCi 
- »4 
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ki re6langulum FLG • Jam vero t abeunce lo FIGi<»y« 
infiaituni punfto Gidua^ HGf LG fumi poflfunc^ 
Veiut aequales ine^r fe ; & coafequencer ratio r&r 
Ciangulorum FKG » FLG 6c «qualis ei « quam 
liabet FK ad FL • Quare omnino necefle eft , ut ^ 

In par.iboia DK quadratum fit ad HL quadra- 
tumt veluti eil FK ad FL* 

I o8. Oeinde in utraque etiam earum curva*^ 
rum quadratum cujufvis ordinatos OKeft^ad V/.>q« 
correfpondens reflanguluni FKG % uc FO ad 99* 
FG > five , aiTuippca commun] altitudine FK , ut 
xeflanguium OFK ad re£langulum KFG • Sed| 
tibi punflum G abit in iofinitum » re£languU 
duo FKG» KFG Aimi poflTunt, vclut osqu^iia in« 
ter fe • Quare In parabola eciam OK quadracum 
iequale fiec re£languIo OFK • Id vero confequN 
tur quoque ex poftrema earuffi curvarum pro-i 
|)rietate, ratione cujus DKquadratume(l*xqua« *^^'- 9U 
le rcflangulo FKR . Natn , in infinlcum abeua-< *?^i 
te pun£loG 9 trapecium OFKR vertitur in pa« 
sallelogrammum ; atque adco latera ejus oppofif 
ta FO , KR evadunt xqualia « 

I oc^. Deuique in parabola^ quum paramecer 
Jit finifa 9 diameter aucem infinl;as. iongicudinis; 
r^tip parametri ad diametrum debct eflV iofinit^ 
parva . PlaQe verp finita ii)a ratio , quam vidi^ 
mus fuperius * obcincre in eliipfi » & hyperbor ^^'''•^^* 
boU 9 talit evadit ^ ubi pun^um G in infinituoi ^^^' 
libire (upponitiir • Nam In hac hypothefi duse 
IPG , AC paralld» fiuot inter fe . Quare refte 
AXf qu9 ducltur jper punflum A ipfi FG asqui- 
diftanter , cadet fuper AC . Unde , evaoefcentci 
portione CX » evanefcet pariter re(^Cangulumi 
BXC 9 ^ coofequeoter la^io ejus re^anguli a^ 

AX ' 
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"^ ' " AX quadratum infinite parva prodibit. 

fiO. Cxterum io parabola , pro determ!« 

nanda paramctri longitudine $ fubrogare lice-' 

. Mt hoc aliud theoreina ; nimirum , quod FO eft 

riC.f, jjj AF»ut BC quadratum ad reftangulum BAC. 

Nam I quum eidem DK quadrato flcquale fit« 

tam re£langulum BKC $ quam re£tangulura 

OFK 9 «qualia erunt inter fe duo ifta re£lan* 

^ gixh : proindeque erit $ ut FO ad CK , ita BK 

^6 FK . Hinc , ficuti FO eft ad AF in ratione 

compofita ex FO ad CK $ 8t ex CK ad AF ; ita 

erit pariter FO ad AF in ratione compofita ex 

BK ad FK « & ex CJi ad AF; hdc cft in ratione 

compofita ex 6C ad AC » ft ex fiC ad AB ; flvd 

demtmi t componendo bas rationes # ut BC qua^ 

dratum ad reflangutum BAC. 

• * 

c A P u T iir. 

ptfcripth tHi0ir , & alU ejus diamtri, 

9 

1 1 ik /^ Onice /eftioneSf praeter eam dia« 
\^ metrum » quam in Ipfb cono for- 
tiuntur ; infinitis aiiis funt pr«dit» » ad quas 
quum referuntur per lemifles earum reflarum» 
qute a dlametris illis bifecantur » iifdem proprie* 
tatibus gaudent • £t quoniam cum aliis hifce 
dtametris ordinatie » five tt€tm h\k&m aiios an» 
gulos conftituunt ; earum cognitio ad c6mpo* 
fitionem iocorum geometricorum » qucs coni fe* 
ftrombiis terminantur » roaxime conducit • Un« 
de ad rem erit , de aliis fe&tonum conicaruni 
dtametrts brcviter hoc toco ferinonem iaftituere» 

Qf- 
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Ordtemur autem ab ellipfi 9 quam oc fetnper ia 
folido confiderare cogamurtoftendemus primum^i 
quo paflo ex cooo ia plaoum iftiufmodi curvam 
transferre licebiC. 

I» S^uomdo €Uipfis in phw iefcribi pojjih 

oponiitm. 

• »' 

jia* Y^ Entur in plano aliquo ref^« 

\1J AB» ADy fibi mutuo occurren^ piQ, g^ . 
tes in A \ earumque prior AB referat ditmc* 
ttum eiiipticSB fefiiouis , in cono faflse s altera 
AD exfiibeal » tum parametrum ejufdcm diame- 
tf if cum pofitionem fuarum ordinaurum.Often- 
deodumeft ergo , quo pa^o io plamim iftud fe« 
Ato illa trans^rri poflit • Ducatur per puu£lum 
D refta D£ % ipfi AB parallel^ ^ & ^at » ut cir- 
ca diametri extremitates Ai&B levolvaatur 
jegul» duse AX» BZ hac iege» ut portlones DF» 
AC » abfciir» per eas ex ipiis D£ » AD , utrin« 
que produfkis 9 finc cocuinuo «iquales interfe^ 
Dico , curvam « quc defcribitur continuis iu^ 
terfcflionibus re|^ularum AX 9 BZ ^ cllipfimt 
quam quitrimus » eflfe* 

1 1 j% %% aiiquo enim ejus curvos pun£io M 
ducatur refta MN » Ipfi AD parailela» qu« con* • 
veniat cum AB itl N* Jamquc erit * pun£lum M ^gru 90. 
in qusefita eliipfi » fi utique oftendi poflit » MN 
quadr^itum eflfead re£)aogulu8i ANB »ut eft 
AD ad AB4d vero ofieadetor in hunc modum. 
Quadratum ex MNeft ad reflangtilmn ANB 
In ratioue compofita ex MN ad AN » & ex MN 
ad BN ; five etiam ex AD ad DF , & ex AG 
ad AB » Sed 9 ol^ aujittka X>F;f AG 9 due ftft» 

ra- 
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ratioues componunt fioiplicem rationem t quam 
habet AD ad AB> Itaque eritiex asquali, ut MNT 
quadratum ad re&angutum ANB , ita AD ad 
AB. 

1 14« Ut autem allata ellipGs defcriptip roe^ 
lius kitcllrgatur ; notabimus primo , quod i ui 
regula AX fertur circulariter ex AD verfus AB; 
tunc regula altera BZ ferri debet circulari etiam 
motu ex B A verfus BI 9 quam ipfi AD fuppo. 

^ . . no parallelam • Et quoniam revolutio harum re. 

^Mi2» gularum ea lege fieri ♦ debet»ut portionet DFt 
AG 9 afifcifl» per ipfas ex reflis D£ . AD » fint 
perpetuo OBquales inter fe: perfpicuum efliquod» 
ubi regula AX pervenit ad AB 9 infinitamque 
adeo portionem abfcindit ex D£ } tunc regula 
altera BZ perveniat oportet fuper BI 9 quia hao 
rationeipfa quoque ejc AD infinitam portio* 
Qcm abfcindet. 

115. Notabimus fecundo, quod, ubi eadem | 
regula AX pergit moveri circulariter ex AB 
verfus AH , quam ipfi AD in direflum eife fup* 
pono 'j tunc regula altcra BZ profequi debet 
motum fuum circularem ex BI verfusBR 9 ia 
quam AB , quum producitur 9 cadit • £c quo- 
niam motusearundemregularumeafemper Ie« 

^ir/.iu/ge perfici • debet 9 Ut portiones DF 9 AGt 
quas abfcindunt ex ipfis D£ , AD 9 maneant 
jugiter cequales inter fe : liquet 9 quod, ubi re« 
gula AX p^rvenit ad AH 9 nullamque adeo por- 
tioncm abfcindit ex D£ 9 tunc regula altera BZ 
fuper BR reperiatur necefle eft 9 quia. hac ratio^ 
ne ipfa etiam ex AD nullam quidem portionem 
abfcindet • 

1 16* Uode modo luce clarius apparet $ elli* 

pfim 



i 



1 
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pfim conftare ex duabus partibus , hinc inde 

relate ad diametrutn pofitis 9 quse junguntur fi« 

mul ia utroque vertice ejurdem diametri . Una 

fiquidem de/cribitur t quum regula AX fertur 

circulariter ex AO verfiis AB9 eaque coQtioetur 

in angulo BAL) . Aitera defcribitur 9 quura ea« 

dem regula AX moveri pergit ex AB verfus 

AH j & pars ifta conttnetur in anguio BAH« 

Nec fane « continuando motum ejufdem reguls 

AX 9 ufque donec circumferentian^ integram 

abfolvat 9 alix ei partcs accedunc. 

117. Nam primo^quotiefcumque regula AX 

fertur ex AH verfus AKt quam ipfi AB in dire- 

£lum efle fuppono ^ tunc regula aitera BZ pro* 

iequetur motum fuumexBK verfus BL 9 in 

quam Blt quum producicurt cadit. Quaret ficuti 

£antearundem regularuminterfefkiones in an« 

guio BADtita delcribctur eadem ellipfis portio, 

qus in angulo illo continetur . £t fecundo» 

ubi eadem regula AX fcrtur ex AK verfus AD; 

tunc altcra BZ moveri perget ex BL verfus B A. 

Unde^ficuti earundem regularum interfeflio* 

jies fiunt in anguloBAH ^itadefcribetureilt- 

pfis portio illa 9 qua^ eo in angulo continetur. 

ii8. Caeterum ex allata ellipfis defcriptio- 
ne perfpicuum efli ei id quidem contingere « utt 
du£lis per aliquod ejus pun£ium M reflis AXt 
BZt occurrentibus ipfis D£ » AD in pun6lis Ft 
& G tscquaies fint inter fe portiones duo; DFt 
AG . Sed t fi exdem AX , 6Z conveniant cum 
ipfis BI t lE in pun6lis O t & Q t osquales erunt 
etiaro portiones BO , IQ . Quum enim inter fe 
fint asquales t tam duse ADi Bl > quam dua^ DF, 
AG ; erit , ut AD ad DF , ita BI ad AG . Sed 
romJIJ. D AD 
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AD cft ad DF > ut BO ad /^B ; itemque BI eil 
ad AG f ut IQ «d AB . Itaque erit 9 ex «quali» 
Qt BO ad AB f ita iQad eandem AB; & propce* 
rea du^ BO , ]Q sequales erunt inter fe • 

119. Etfi fiutcm fint flpquales tam dum DF^ 
AG > quam du9s BO , iQj liquet tamen » minui 
quidem iftas, quum e^ augenturjper contrarUtin 
augeri has , quum ilia^ minuuntur $ ac dtmuni 
^eri omnes ^equales inter fe » quum illud elli. 
pfeos punflum defcribiturt ex quo ordiuata de* 
mifla diametrum bifecat . Hinc t Ccuti in defcri* 
l)enda ellipfi revolutio regularum AX,BZ tem* 
perari potcft asqublitate » tam portionum DF» 
AG f quam portionum BO f IQj ita confultius 
eritfadhibere icqualitatem illarumiquum defcri- 
|)i debet portio ellipfis fuperior ; & viciflim a»« 
<}ua1itdtem iftarum » quum qusdio efl: de defcri* 
benda pprtjone ellipfis inferiore. 

1 20« Jam f fi punflum qu;eratur $ In quo 

^ re^a AX 1 dufta ex vertice A $ fecat ellipfim: 

srtaiff p^j ^^ ^ qygp i^Q^ * oftenfa funt ? fatis erit f «C 

vertice altero B ducere ref^am BZ f qua» abfcla« 
da(;vel ex AO portionem AG f «Bqualem tpfi 
D£ j vel ex I£ portionem IQf asqualem ipfi BOs 
quandoquidem interfeflio re^arum AX* BZ 
quapfitum pun^um exbibebit » Atque hinc li- 
quet f quodf ficuti , quum refla AX «^adit fuper 
AD 1 quse dufla eft per verticem A diametri or- 
dinatis aequidiftanter • continglt ea ellipfim \n 
fplo pun^o A i ita f ubi eadem AX angulum 
/ conftituit cum ADf non folum in A» Ted in alio 

quoque punl^o fecare debet elllpfim* 
.^ 191» Simiiiter autem,fi quc^ratur punftumf 

jnquoreS^a BZi dufta ex vertice B t fecat 
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«lllpfiin s fiitis erit * ex vertice altero A ducere V^i i f • 
fe£lam AX i quir abfcindAt ; vel ex D£ portio- 
nem, DFicquaiem ipfi AGs ?el ex BI portiooem 
BO, «quatem ipfi iQ^ 9 quandoquidem inter(e« 
ftio re^arum AXiBJS qu»fitum punftum exhf« 
bebit • Uode etiam » ficuti , quum Tc£ta BZ ca* 
die fuper BI » qupD duAa eft per verticem B dia» 
metri ordioatis lequidiftanter t ea contin^it eili« 
pfim in folo punflo B 9 ita » ubi eadem BX an* 
guium conftituit cum BI » non rolum in B 9 icd 
io aiio quoque punAo fecabit ell ipfim # 

II# ^ttidfit centTumtiliffit » & quodnam tbeo^ 
rma fifttdamwaie pro d^terminandit dia^ 

mttrit aUitp 

iss« /^ Ueoi«dmodum in circulo qu^^Ii- 
V^ libet diameter tranfit per cen* 
trum ; fic etiam in ellipfi , cujui fpecies quacdam 
eft circuiuSi diametri omnea tranreunt per pun- 
£kum iilud, quod ellipfis centrum appeilatur. Eft 
autcm iioc punftum id 9 quod bifarlam dividit 
diametrum princlpalem» five qu9 esc cono dedu- 
citur. Uti fi AB fit diameter» quam elllpfis AMB FIG. S. 
fortitur ia ipfo conOf eademque fecetur bifariam 
ia G i vocabitur pun^um iftud C centrum ip* 
fius eilipfif. 

1 2}« Sortitum eft vero tale nomen iftiurmo- 
di puo£lum, quia omnts refiat ut £F» per ipfum 
du£U 9 & utrinque ad eilipfim terminata , bifa- 
riam in eo dividkur • Nam » demilfis ad diame- 
trum ordinatis EG » FH ; erit • , ut £G quadra- *art* tt 
tum ad FH quadratum 9 five etiam 9 ut CG qua« 
dratom ad CH quadratum t ita refUngulum 

D z AGB 



*<♦ A XGEBR A EraMENTORUM 

AGB Ad re£languiiiiti AHB . Unde» addeodb ahv 
tecedentes con&qoentibus 9 eric etiam t ut CG 
'quadraaim ad CH quadratum » ita CA quadrt* 
tum ad CB quadratum ; atque adeo» ut GG ad 
CH^ fivet ut C£ ad CF • iu CA ad CB : & pro« 
pterea , ficuti squales funt dus CA , CB 9 fic 
&dus C£»CF pariter sequales erunt • 

1 24. Ut autem pateat » eflfe dianietrum elli« 
l^fis reflam quamviSt per ccntrum duflam , & u« 
trinquead eam tetroinatam» oftendcndum efl; 
prius lequens theorema : quod » fi £F fit aliqua 
iftarum reflarum $ qux bifecet in O fubtenlam 
AM, duflam ex vertice A , & dcmifia ad dlamt^ 
trum.AB ordinata £Gi hi|ic per pun6lum 0.pa« 
rallela agatur OL ; erit .fem^^ier , ut CL ad CG» 
jta CG ad CA • Nec fane difficile erit t theorc* 
Qia »(lud ofteoddre • Nam • ficUti AM dupU eft 
ipfiusAO;itat dufla ad diametruhi ordinata 
aiia MN,erit AN dupla quoque ipfius AL • Un» 
de i .quum fit etiam tota AB dupla totius AC$ 
crit reljqua NBdupIa pariter reliqu» LC : & 
propterea reflangulum ANB erit quadrupluni 
re6kanguii ^C. 

125. £t quoniamMN duplaeftetxamipfiut 
OL; erit MN quadratum quadruplum quadratip 
quod fit ex OL. Quare erit , ut QL quadratum 
ad MN quadratum 9 ita reflangulum ALC ad 
%r/t SS«fc6li2ngulum ANB. Sed* ob ellipfim *» MN qua« 
dratumeftad£G quadratum t ut reflanguium 
ANB ad rc£langulum AGB • Itaque 9 cx »quo 
ordinando 1 erit , ut OL quadratum ad £G q^at 
dratiim , five etiam , ut CL quadratum ad CG 
quadiatumt ita re£languium ALC ad rcflangu- 
Jum AGB .Quujnque jaddeodo tcrminos prio» 
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fl9 rationis t^rminis recunds . fiac etiam » ut CL 
quadratum ad CG quadratum t ita ried^nguiuin 
ACL ad CA quadratum , five t ita CL ad CA : 
pUne necefle eft»ut CL fit ad CG» Velucl eft CG 
adCA. 

lad. Inde yero plura ioferre licebit » quff 
4d id , quod eft pra:cipuum % fenfim nos minu« 
ducent . Nimirum primo 9 dudis reftis AKi Ef» 
ipfis EG» AM paraiielis « & convenientibus cum 
aliis £F » AB in K » & I i erit trianguium EGI ^ 
aequale trapetio AGLK. Eft enlm » ex oftenfis, • *^*^-ia4* 
ut CL ad CG , ita CG ad C A . Sed CL eft ad 
CG I ut CO ad C£ i five etiam 1 ut CA ad Cl. 
Quare erlt» cx «quali » ut CG ad CA » ita CA 
ad CI : & propterea fiet » ut CG ad CI » ita CG 
quadratum ad CA quadratum • Jam vero CG eft 
ad Clt ut trian^ulum CEG ad triangulum CEI; 
itemque CG quadratum eft ad CA quadratum» 
11 1 triangulum CEG ad triangulum CKA • Iu« 
que eritirurfus ex aBquali»ut triangulum CEG ad 
triangulum CEI » Ita idem triaogulum CEG ad 
trlangulum CKA : prolndeque » quum «qualia 
£ant triangula duo CEI» CKAjdempto commu« 
ni CEG » erit triangulum £GI cquale trapetio 



izj. Secundo» jiTdempofitis»erittrIangu« 
lom AOK «quale trapetio EOAI • Eft enim, ex 
cftenfis s ot CL ad CG^ta CG ad CA.Sed CL VM24; 
•ft ad CG»ut CO ad C£» itemq; CG eft ad CA» 
vt CE ad CK. Quare erit» ex squali » ut CO ad 
C£t ita CE ad GK s & propterea fiet » ut CO ad 
CK»rta CO quadratum ad CE quadratum . Jam . 
vero COeftadCK» ut trianguium CAOad 
$fiangttluniCAK&itemqueCOquadra(um eft 

• D 3 ad 
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4ld C£ auidratuitiiut trianguluin CAO ad triad. 
^ulum Ul£ • Itaque crit » rurfus ex «quali , ut 
triangutum CAOad triangulumCAK, ita idetn 
triangulum CAO ad triangulum CIE: prolnde* 
que t quum d^qualla fiant triangula duo CAKt 
CI£ i dempto communi CAO $ erit triangulum 
AOK acquale trapetio £OAI « 

1 28. Tertio f fi ex alio ellipfis pm€ko P 
ducantur ad diametrum AB duce ali« reftas PS» 
PQfipfis EI, £G parallelas^ erit triangulum 
PQS «quale correrpondentl trapetio AQRK. 
Kam 1 quum CA quadratum fit ad unumquod. 
qiie quadratorumCG,CQ>ut Crlangulum CAK 
ad unumquodque triangulorum CG£ , CQK; 
erit t convcrtcndoi ut CA quadratum ad unum* 
quodque reflangulorum AGB 1 AQtU ita trian* 
gulum CAK ad unumquodque trapetiorum 
AG£K»AQRK.QuocircaiqrdinafidoieritiUt re« 

^art. 4t. Aahguium AGBad reftangulum AQBihoceft»* 
ut £G quadratum ad PQquadratum;five etiamt 
uc triahgulum £GI ad triangulum PQSfica tra- 
petium AG£K ad trapetium AQRK:J^ proptc. 

*Mri.u€. fea , ficuti trtanguhim EGI oftenfum eft • «qua« 
le trapetjo AG£K ) ita quoque erit triangulum 
PQS «quaie trapecio AQRK. 

1 39« Oenique y fi reAa PS t ipfi £l paralle. 
la t conveniat cum £F in V ; erit triangulumt 
PVR asquale correrpondenti trapetio EVSK 
Ponamus enim t pun£lum S efTe fupra verticem 
A 9 8c punftum P jacere ad alteram partem pun« 
&\ £ 9 relate ad eundem verticem A • £t quo-> 

Ufi.ui* tihm triangulum £GI eft * «quate trapetto 
AG£K ; addito communi trapetio £GQR , fiet 
tripetium £IQR ^uale tmpetio AQ&K > fi^ 
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ve etiam • triditgulo Pc^S « Quare , dempto Vf.iatf, 
communi trapeeio VSQR » erit trapetio £ VSI 
ftquale triangulum PVR • 

1 10. Quamquam vero fieri poflic ^ ut ^ tartl 
pun£lum S cadat infra verticem diamecri A» 
quam i^n^nm P abeat ad partem oppontam re^t 
htead £;methodo tamen non diflimtJi veritatent 
ejus • de quo agituf ^ femper licebit odepdere^ 
lllud interim notandum i quod (icuti trapeciuitl 
£VS1 non ditfert a triangulo CEt ^ quum pun« 
Aum S congruit cura centro i ita « (1 idem pun« 
£iumS cadat infra centrumtioco ejus trapetii fu** 
tntdebetdiiferentia triangulorum C£I i CVS# 
Quod notari etiam debet in coroUariO |)rxce« 
deate * relate ad punflum Q« ^ ^^ 

ItL DcUrminatlo aUarMm diametrorifm » & M« 
TMm affinitascttm diamctro pfincipali* 

t%u 17 3C iiSfquse mo)C oftedfa fiint* 
Cd faclle quidem erit* inferre, quod 
iitdiameter ellipfis refta quailibett du^a per 
centrum 9 8t utrinque ad eam terminata $ quod« 
que alise ifte diametri eafcfem habeant proprie* 
tateffcum dianietro principali «Jam enim , Ut 
tt€tzt du£la per centrum elliplis , polfit elTe dia- 
meter ipftus ; necefTe e(l « ut bifecet reftas 0« 
mnes t aticui &squidi(lantcr du£kas 1 8t utrinque 
«dellipfimterminatas • Id vero facili quidenl «.«/3 *> 
negotto oftendemus « Ducatur enim per cen* - - 
trum C refta qua^vis £F, qute bifecet In O fub- ^> 
tenfam AM . Dic/o % eam fecare quoque bifariam 
quamvis allam reftam Pp % qut» }pfi AM paralle^ 
U f utrioque ad eliipfim terminatur* 

P 4 ^ .»3** 
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i^). Conveniat namque re£la ifta P^ pro* 

duda , fi opus eft , cum diametro principali AB 

in ptinflo S • Eti demKns ad eandem diametrum 

ordinatis PQ, fij, occurrentibus ipfi £P in pun* 

£Hs Ri & r; agantur refhc £I>AK»ipfis AM^PQ 

parallelnc • quse cum aliisduabus AB, £F conve^ 

^ niant in I» & K • £Idem igitur trapetio £ VSI x« 

^rui^^. qy^jg ^j..^ , utrumque triangulorum PVRfP Vr. 

Quare cequalia erunt inter fe duo ifta triangula 
PVR 9 P Vir . Sed eadem trianguia t velut fimi- 
lia , (unt 9 ut quadrata laterum homologorum 
PV>pV • Itaque latera ifthiec homologa PV»fV 
pariter dequalia erunt ; & confequenter tota Pp 
bifariam (e£U erit in V« . 

ij). Deindehdbcbunt omnesalis diame* 
tri eafdem prpprietates cuifi diametro principa* 
li^ n iitique^etiam relate ad eas,quadrata ordina» 
taruffl , hpc eft fcmiifium earum reflarum 9 quas 
ab ipfis bifariaro dividuntur» fuerinty ut re^atw 
guia , que fub correfpondentibus diametri por* 
tionibus» ab utroquc vertice fumptis» continen« 
^ tur . Id vero facillime etiam oftendemus . Ma« 

^'•'J '• ncant enim omnia $ ut fupra ♦ . Dico 9 quadrat» 
Iplarum AO , PV efleinter fe 9 quemadmodum 
funt reflangula correfpondentia £OP 9 £VF* 

124. Nam 9 quum C£ quadratum fit ad 

unumquodquequadratortimCO^ CV » veluti 
eft triangulum C£I ad unumquodque triangu* 
Jorum COA 9 C VS $ erit , convertendo 9 ut CE 
quadratum ad unumquodque re£langulorum 
£OF; £ VF9 ita triangulum C£I ad unumquod« 
V/.n7. <]uc trapetforum £OAl,£VSl9five etiam * trian* 
129* gulorum AOK» PVR . Quarc, ordinando , erit» 
uc xcaangulum £OF ad re6Uogulum £VE » 

ita 
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Ita tritngulum AOK ad triangulum PVR • Sed 
triangulum AOK eft ad trjangulum P VR , ut 
AO quadratum ad PV quadratum • £t igitur, 
ex «quaii 9 erit , ut AO quadratum ad PV qua- 
dratum 9 ^ta reflangulum £OF ad reflangulum 
EVF- 

135. Unde modo , fi per verticem E dnca* FIG. 9. 
tur refia £H , ordinatis paraltela , qux fit talis 
longitudiniSf ut quadratum unius ordinats AO 

fit ad reaangulum EOF , veluti eft £H ad £F^ 
OTit«in bac eadem ratione quadratum cujurvis al« ^^rt. 99* 
teriusordinat«PVadre£langulum £VF. £t^ 
quemadmodum reflam iftam £H appellare lice* 
bjt parametrum diametri £F; itaifi jungatur FHf 
cum qua conveniat in X ordinata qu»vis PV^ 
erft * PV quadratum itquale re£langulo £ VX«& *^r^>j. 
confequenter mimis reflangulo. quod fit ex pa« 
rametro £H in abfciflam correrpondentem £ Vf 
f*e6langulo atto 9 quod mfiftens * eidem abrcifl^St v^9a\ 
e^ fimileifimiliterque pofitum et^quod fit ez pa* 
rametro £H in ipfam diametrum £F« 

136. Hlnc ulterius defi:ribere licebit ellipfim, 
datis longitudine 9 & pofitione » non mododia- 
metro principali AB» & parametro ejus AD^ ve* 
vum etiam alia quavis diametro £F » & paramei* 
troejus£H • Onde etiam*fficuti refta £Ht *^^/^,^^i 
duAa per verticem E ipfius diametri £F , or« i^j^ 
dfnatis fiiJs «quidiftantcr 9 contingere debet 
ellipfim in fplo punfto £ ; ita omnis afia re« 

€U 9 qme du£U ex todem vertice £ angulum 
continet cum EH 9 non modo in £ * verum 
cttam in aiio pun6lo fecabit eilipfim.Ez quo fiet» 
utfficuti ex diametro principalt tranfire licuit ad 
i|ias jiametroi « fic ex gualib«t flia diametro» 
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ttinf ad ipram priocipalem $ cum ad aiias omnes 
poflit pervenirL 

i^f. Nam leitiper ac e^em funt diametro* 
rum omnium proprietates $ theorema illud fun* 

*'jrMi4* ^^^<^(^'^»<iu^^ pA^l^^Ai^t^ ^ oftenfum eft, re- 
iate ad diamctrum princtpalem » poterit eadem 
omninO ratione demonftrari de quaviS afia dia« 
metro £P i Unde dmneit illad a^qualitates trian* 
^ulorum i trapetiorumque $ fuperius olteofaB m 
ordine ad diametrum principalem , obtlnebunt 
quoque rerpe^lu cujurvis alterius diametri CFt 
proindeque^ Ji^adhibltis « oftendere rurfua lice« 
bit , e(Te diametros ellipfis omnes re6fcas, du£);at 
per centrum i St utrinque ad eas terminataSi nec 
non alias iftas diametros eafdem habere proprie*^ 
tates cum ipfa diametro EP^ 

1)8. Caiterum , prdster eas , qua» tranfeunt 
per centrum » hulla alu te€ik efle poteft diame« 
ter ellipfiS • Nam ^ ut re^ aliqua efle poflit dja« 
meter etlipfis » oecefle eft » ut bilcicet reffcas ci^ 
mnes $ allcu! «quidiftanter du£las , & utrinque 
ad eliipfim terminatas » Sit ergo TYreffca , poG- 
tione data » cui debent efle parallei» e± omnes^ 
qu9B bifariam a diametro dividuntur • Jamque» 
fi ea parallela fit ordinatis diametri principalis 
AB I erit tpfa AS diameter qucefita « Quod & fe« 
cus accidat ^ fit ei asquidiftans AM t quas occur* 

^irr.iao; ^^ elltpfi * iti alio pun6to M 4 £t rurfus qu«« 
fiU diameter erit • re£la £F t qu« t dufta per 

Vr^i I u ceotruii} C ^ bifeeat In O fubtenfam AM« 
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1V« Piamtrorifm ellipfit ali^ iotimMet affc^ 

3iot$€t iftdi^atttUu 

• 

139** nRflSter rc!c6n(ita$ (iropriettteti ^ 
JL piures al ias (jommunes habe nt eU 
lipreos dramctri « kc primo quidem qu«iibee 
earum, ndnaiiaS re£las,utrinq;ad curvam termi- 
mtas, bifariam dividit» quam» qu« vel tranreunt 
per centrum , vei drdinacim ad ipfam ^iametrum 
«ppitcantur « Si enini (lert poteft^ diameter elli- 
pfis AB birecet in S re^am Pp , quse utf inque ^^^^ ^^ 
adcurvam terminata # nec tranfeat pe^ centrum 
C t nec ipfi AB fit ordinatim applicata « Quia 
ergo % du£U fubtenra AM , ipfi 9p paralleia » St 
bifefla ea in O, dcbet ♦ refta CO fccare Pp bifa* Vi.ijt* 
riam in V; bire£U erit eadcm ?f% tam in S^quam 
in V : quod iieri non poteft • 

140. Hinc autem firquitur viciflim , quod li 
jdiqua ellipfis diamctcr bifecet reftam aliquam» 
non tranfeuntem per centrum , 8t utrinque ter« 
minatam ad eilipfim h fiaec elTe debet diametri ii^ 
Jius ordinata • Unde ulterius eruitur t qiiod G 
ttGitL aliqua bifecet aliaS duas asquidiftanteS , & 
utrinque ad ellipfim terminatas § ea fit oportet 
diameter ipfius eliipfit » atque adeo tranfibit per 
centrum . Nam aliter % du£la per punAum bire« 
Ckioois unius ex re£kis cquidiftantibus 1 & cefi« 
trum re£la alla ; hmc » velut diameteri bifiscabit 
quoque re6)tain aliam «quidiftaniem : quod fiefi 
non poteft« 

141 • Id vero quum ita (1 tf ^cile ertt» ctfjuC 
Tit dalfli ellipfis 9 five cefltriim 9 five diametruia 
tli£iuMi reftefiie • Keqiie^m tiiud fieri <lebct# 
^ 1 ** C|ttaiii 
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quam ducere iatra datani eliiprim re^Us duas m* 
quidiftanteSf & utrinque ad curvam tcrmfnatas* 
Nam 9 Gcuti refla» qu» e^s bifariam dividtt, di«. 
meter erit eilipfis ^ fic & puu6lum i quod bife* 
cat diametrum iftam 9 ejufdem centrum exhibe. 
bit • Speciatim autem in omni ellipn reperire llm 
cebit binas diametros 9 qu» cum fuis ordinatis 
re^osangulos conftituant. 

142. Comperta enim quacnmque ellipGs 
nO« lot ^^^nnetro EF 9 quas obiique inliftat (uis ordintt- 
t:s s defcribatur fuper ea remicirculus £PF , quc 
neceflfario fecabit eilipfim in pun6lo aliquo P* 
J\]ngantur deinde refle P£,PF; & diametri 
AB , KLf quarum ex funt ordinat«9 reftos cuoi 
iirdem anguios cohftituent. Nam>ob reffcas PE» 
EF bife^as in G 9 & C , G£ eft ad GP , ut C£ 
ad CF • Quare 9 quum fiat AB ipfi PF paralle* 
la 9 erit anguius CG£ aequalis angulo FPE : & 
prdpterea 9 ficuti reflus eft anguius FP£ 9 fic 
etiam angulus CGE re6lus erit • Neque aliter o* 
ftendemus9 reflum efle angulum CiFf quem dta* 
meter altera KL conftituit cum ipfa PF. 

'I4;. Inqualibet igiturellipfi femper repe* 
rire licebit binas diametros^qudB re6los cum futS 
Ordinatis angulos conftituant • Bin« iftoBdia* 
tnetri vocantur axes ipfius ellipfis:qui ficuti 
ncqueunt efl^e «quales inter fe 9 nlfi ellipfis ipfii 
abeat in circulum $ ita tales deprehenduntur^ ut» 
defcriptis fuper iis circulis duobus t cadat totus 
intra ellipfim t qui defcribitur fuper axe mino* 
re ) & viciflim totus extraeam , qui defcribituc 
fuper axe majore • llnde prono alveo fluit^ pra> 
ter binas iilas , nuUas alias dart dlametros 9 qutr 

fttoa fuis ordiiittif se&oi ioguloi cooftituaot. 

i4* 
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144. Quod fi diaroetcr quasratur , quse cun 
fuis ordinatis conflituat ad partcm unam datum* 
quemvis angulum obtufuni: fatis erit , fupcr 
aliquaipforum axium,velut AB , defcribere 
legmentum circuli f quod angulum lllum rufcin 
piat • Nam , junflis punflis A » & B cum alifs 
illiSf in quibus defcriptum circuli fegmentum 
fecat etlrprim«pcr reftas totidem;ftcat reflas iftas 
ordrnatas diametrQrum»qusequaBfito latisfacient* 
Patetquefdemoiiftrationem hujus rei eandem ef- 

(e cum ilia f quam paulo ante * in determinatio* ^nfi^xKi^ 
oe axium adhibuimus • 

145. Notandum interim hoc loco ellf quod 
defcriptum circuli fegmentum ellipfim fecat in 
duobus pun£lis % quumangulus datus major eft 
angulo AKB;eam contingit in unico pun6lo K^ 

qunm ei eft »qualis;ac denique nullibi eidem oc- ^ 

currit, quum eodem eft minor.Unde etiam quc* 
fita diamcter erit quadruplex in primo cafu> 
Donnifi duplex in fecuodof ac nullademum io 
tertio • Nec reticebimus 1 quod f ficuti in fecun% 
Ao cafu AK » BK funt ordinats duacum diame* 
trorum , qus qu«fito fatisfaciunt \ ita binas ilias 
diametri asquales erunt inter fe« 

146. S\ quasftio fit de determinanda pofitio- 
ne ordinatarum alicujus datae diametri » in ful>«* 
fidium poterit advocari fequ^ens theoremaquodf . pj^j^ |^ 
fi ex verticibus A 1 & E duarum quarumvis dia*; 
metco(um AB f £F ordinatas ad ipfas . demittan« 

tur AOt £G ^ efle debet, ut CG ad AGi ita CO 
ad £0. Nam»du£la OLf ipfi £G parallela^ fiets «^rMi^; 
uc CL ad CG f ita CG ad CA . Sed CL eft ad 217. 
CG f ut CQ ad C£ • Quare erit f ex aequali» ut 
CG ad CA • ina CO ad C£ $ & confequenter^ 

fub. 



91 ALGEBRJB EIEMENTORUM: 

fttbducendo antecedentes ex conrequentibus > 
prlt etiim , ut CG ad AG , ita CO ad £0 • 

147» Qua autem ratione 9 ope bujus tbeo- 
fematis , determloari poflit pofitio ordioatarum 
cujufvis diametri dat$e i haud diflictle erit intel* 
ligere ^ Sit enim AB diameter , cujus ordtoat^ 
quieruntur • Pucatur ex vertice ejus A re^ 
qucvis AM f quvellipGm fecet in M« Tum^ 
f^fta ea biftriam in O t jungatur CO < quie ex^ 
tendatur in E • Secetur poftea CA fubinde in 
G f ut CG fit ad AG t veluti eft COad CO. Eu 
]und;a refta £C» erit refia ifta EC ordtnati una 
jpfius ABf 

143« C^terum circa dtametros ellipfis ooJo 
hic retfcereiquod fi aliqua extiterit diameterKL 
FIG. P^f^Mtt ordinatis alterius AB^ifta viciflim ordi» 
^ ^' '^* oatis illius (quidift^os effe debeat»Ducatur enim 
refla MP f ipfi AB paraliela ^ qu9 utrinquc ad 
ellipfim termiuata » conveniit cum KL in V. 
Jamquei a^is ad eaodem AB ordinatis MN»PQ» 
fient iftip asquales tnter fe # Unde f quum «qua« 
lia fiant etitm refUnguIa ANB» A QB l detraais 
jis ex ttqualibus quadratis CA t CB % erunt pa-» 
riter squalia reliqua quadrata CN , C(^ • Ouai 
igitur CN » CQ «quales fient Inter fe • Quarct 
ob parallelogramma CM , CP f erunt pariter 9. 
quales duip M V# PV ; ft propterea tota MP bi« 

fefUeritinV» 

149. Bin9 ift^diametrt » quarum altera al« 
terius ordinatis ji^quidiftatf fiepius deinceps fub 
contemplatiouem venient , earundemque alte- 
ram alterius conjqgatam appellabimus • Non eft 
•utem reticendum f quod cujufque conjuga- 
U diameter cft media proportionaiis inter ipfam» 

& pa- 
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St parametfum eju9 » Ita t fi KL fit ccnjugat* 
f pfius AB f cuju^ etiam AD fit parameter ; eritf 
ut AO ad KL , ica KL ad A6 • Nam KC qua- 
dratumieft ad re&afigulum ACBt five AC qua* 
dratum» non modo^ ut ^D ad ABiverum etiamt 
lit KL quadracum ad A6 quadratpm • Quar^ 
crit» esp (equali « ut AD ad AB « iuKL quadra- 
tum ad AB qiiadratum : 9c prppterea tres re^9 
AO > KL 9 AB continue proportionales erunt. 

V. Tan£cnt$um , &fccantinm (llifjts acc$d$nm 

tia fr$ncifal$fraf 

1 50f T^ Tfi tbeoria tangentium » & fc^ 
XZi cantium aliena a fcppo noftro vi« 
deatur^non gravabimur tamenialiqua de ifS cciam 
(ubneftere • Ac primo quidem jam vidimus fu* Vm gip, 
pravefiam»quip e^ vtr(ice alicujus diametri du- ui«)i6» 
citur {equidiflanter (uis ordinatf; , contingere 
ellipfim in fiolo illo vertice i nec aliam reSam 
cndere in locum ellipfi , & tangence contentum. 
Inde autem duo confequuntur » Primum eft^ 
quod ad unum f idemque pun^um ellipfis unica 
tantum tangens dupi poted f Alterum » quod 
Te^a , contingens ellipfim in pun^o aiiquo» de- 
bct efTc paraliela ordjnatis eju9 diametri , qu^ 
pertinec ad pun^um conta^us» 

151. Contingat nunccllipfim refla £1 in 
punllo £ 9 vertice diametri £F • Jamque i fi ea FIG» tf 
conveniat cum altera quavis diametro AB in 
putl^oLyad quam etiam e;t punflo concaflus 
£ ordin4ta demittatur £G ; erit> ut CG ad CA» 
ita CA ^d CI • Pucatur enim ad diametrum EF 
prdinata AO } & per pun^um O agatur OL; 

Ip. 
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*ifif*ii4« ipfi £G paralleU • Per ea ergo $ qw fuperius 
.1)7« oftenfa funt » erit , ut CL ad CG , lu CG ai 
CA.SedCLe(ladCG,,utCOadC£; iu 
que , ob parallelas AO , EI , eft etfam 9 ut 
ad C£ f ita C A ad CI • Itaque erit f ex sequali,| 
uc CG ad CA 9 ita C A ad CL 

152. £x hoc theorcmateifaclle quidem eritt 

onmes allas proprietates derivare 9 qux ellipfis 

tangentibus competunt. Sed ejus . converfudi 

nulio etiam negotio licebit oftendere : nimiruin» 

quod, fi CG fit ad CAi veluti eft CA ad CI , re- 

Aa £1 contingere debet ellipfim in folo punfto 

^4rUii4* £ • Vl^m , iifdem pofitis 9 erit rurfus ^ * ut CL 

1 ^j. ad CG 9 ita CG,ad CA . Sed CL eft ad CG ^ ut 

CO ad C£ i itemque 9 ex hypothefi 9 CG eft ad 

CA 9 ut CA ad CI • Itaque erit , ex «quali , ut 

'^ CO ad C£ 9 ita CA ad CI : proindeque 9 quum 

duss AOi £1 parallels fiant inter fe^ plaoe oecei^ 

^fXMfo* fe tft ^ » ut £1 contingat ellipfim m £• 

, 15J. Quantnm ad fecantes ellipfis; hocia 

lis obtinet theorema, quod fi du» qua^vis fecan« 

IFIG. XI • ^^s MO > PQ fi''' mutuo occurrant In R ; re- 

j%. £langula lub (egmentis ipfarum MRO9 PRQ 

finty ut quadrata ex coojugatis earum diame» 

trorum 9 quarum ipfas MO , PQ funt ordinatas. 

Ut autem hoc theorema nuliam habet difficuita- 

tem » quum utraque fecantium eft diameter ; ita 

FIG ponamus primo,unam earum PQelfe diametrum^ 

*'^- alteram vero MO efle ordinatam -diametri ABf 

cujus KL fit conjugata • Oftendendum eft ergo, 

re£langulum MRO efl*e ad re6langulum PQR» 

ut eft jKL quadratum ad PQ quadratum. 

1 54. Ut fd oftendamus 9 demittantur fuper 
KL reaa? MS, PTi RY , ipfi AB parallelx . £t 

quo- 
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;% quoniam CT quadratutn eft ad G V quadratumt 
iuC ut PT quadratum ad RV » Ave MS quadratumy 
"jtii ^ut etiam * * ut reflangulum KTL ad reflangu- *Ar$* SSi 
Dib; lum KSL - capteiido fummas antecedcntium t & 
inl confequeotium, erit f ut CK quadratum ad CV 
quadracum una cum r«£languio KSL t ita CT 
[^;. quadratumad CV quadratum 9 five etiam,ita 
i{i CP quadratumad CR quadratum • Unde , ca- 
ji2if pkndo differentias inter antecedentemf & confe« 
i^ quentem cujufque rationis % crit quoque* ut CK 
iQ quadratum ad difierentiam quadratorum CS9 
)p{ CV» ita CP quadratum ad differentiam quadra« 
.J torumCP,CR. 

rj: 1 55. Quum autem differentta quadratorum 

]iCS,CV fit asqualis reaangulo MRO , & dif. 

ij- fereatia quadratorum CP , CR adaequet re£lan- 

f gulumPR(^;eritpariter, ut GK quadratum 

^' Hd re£langulum MRO » ita CP quadratum ad 

re£tangulum PR(^ ; dc pirmutaudo « ut CK 

^v quadratum ad CP quadratum 9 ita reftanguluni 

^ MROadreflangulumPRQ.Sed CK quadraJ. 

^ tum eft ad CP quadratum , ut KL quadratuni 

l ad PQ quadratum • Itaque erit , ex tequali » uc 

^ KL quadratum ad PQ quadratum t ita reflan- 

I guhim MRO ad refcangulum PRQ. 

^ ifiS» Ponamus Tecundo f neutram re£larum 

^ MO » PQdiamettum effc ; fed primam quidem pjQ^ j^^ 

^ MO referri ut ordinatam ad diametrum AB, 

; cujus KL iit conjugata ; alterara vero PQ ordi« 

aatam efle diameiri £F 1 qusa habcat GI pro fua 

conjugata. Oftendendum e(l ergo, reflanguluni 

MROeffe ad teaanguium PRQ,ut cft KI^ 

quadratum ad GI qiiadratuni • Id vero liquet a« 

bunde • Nam»du£la per pun^um R diametro 

romJJjr. E TVs 



^irMii^ TV5erfe,ex oftenfis •, ut reftangulum MRO ad 
reflangulum TRV i ita KL ^adratum ad TV 
quadratum; &, ut re£langulum TRV ad re£lan« 
guiumPRQ 9 ita TV quadratum ad GI quadra* 
tum « Quare crit t ordinando i ut re£langultlm 
'K4RO ad re^anguium PRQ,jta KLquadratum 
ud Gl quadratum. 

1 57« Fiert dutem }>oteil » ut uria ex fecanti* 
bus tangens-evadat! nimirum» quum pun£la duo 
feftionis coeunt in unuM • Id vero quum con* 
tingitf reflangulum fub ejus fcgmentii vertetur 
jt) quadratum tpfius tangeatis • Unde inter qua* 
dratum iflud , & re^angulum » contentum fub 
iegmentis alteriuSi eadem adhUc rati6obtifiebit« 
Scd nihii obftat 9 quin utraque fecans vertatiic 
)n tangentem: quo cafu ambo quidem reftangu* 
IsL abibunt in quadrata ipfarum taogenthim ; & 
Intcr quadrata ifla eadem fcmper ratio iocuia 
iiabebit « 

1 58. Si ergo ex pun^lo , fumpto extra tWU 
pfim i ducantur ad eam tangentes du» $ erunr 
quadrtta iftarum tahgentium inter fe , ut funt 
quadrata ex conjugatis diametrorlim , qu^ per* 
iinentad punfla contaAus.Et» (i ex eodem pun« 
£loduca-ntur le&x duae § quammuna tangtt 
dl/primr «Itera eandem fecet^erit quadratum 
tangentis ad reflangulum fub iecante cota^^ 
portione^ extra eilipfim exiftetftei ut eft quadra« 
tum ex conjugata diainetn\quoe pertinetad puiH 
iStum contadus , ad quadratum ex conjugata 
iliametri illius i ad quam ea fecans velut ordina* 
ta refertur» 

IS9' Ca&terum ex lisi quie modo oflenfc 
lUnt I protao alveo flunt fequentia duo theortf^ 

nia« 
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fnata • Primum eft, quod, fi duafcus ellipfis can- 
geatibus parallel^ fuerint duse fecantes , Sc cbnr 
veffiant inter (e « tum tange(ites , cum fecantes} 
re£langula fub fecancium fegmentis proportjo- 
oalia eflfe debent quadracis, qua; ex tangentibus 
fiunt . Afterum eft , quod , fi duabus fecantibus 
eJIiprisparalletpB fucrint binx aii» fecan^es , .Sc 
conveniant inter fe § tam ilIaBi quam Idxi rc£lan« 
gula fub fegmentis illarum proportionalia fint 
oportet re^angulis , qufs fub idarum fegmentis 
continentur* 

C A P U T IV. 

Defcripfh byperhola , & a/ia ip/tut dia^ 

mtri, 

l6o. T^ LlipfiS diametris aliis dennltiSf 
m2a proximum jam efl: , ut determi^ 
Aattonem aggrediamur aliarum diamctrorum , 
quarum eft capax hyperbola . Quum autcm dus 
ifts coni fefliones fint valde aftines inter fe \ li* 
cebit, in hyperbola diametros alias definire ea- 
<]em plaoe ratione , qua eas determinavimus irx 
cllipfi • Sed , ne hanc etiam curvam femper in 
folido confiderare cogamur^ quo pafko ea ex cor 
no in planum transforri poflTit , primum oftende. 
luus • Qua in re nec item ah ellipfi recedet hy« 
perboUi quum eadem fic utriufque curvse in pla* 
iio defcripuo» 
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I* S^uomodo byperbola in plano icfcfibl fonitf^ 

apcritur. 

^.^ i5u T^Entur in plano diquo reft» due 

FlGtU. Ll AB, AD, GW mutuo occurrea- 

tes lA A; earumque prior AB referat diametrum 
hyperbolics re£kionts , !n cono faflas, altera AD 
exhibeat , tum paramet^um ejufdem diametri^ 
curo pofitionem fuarum ordinatarum • Qften* 
dendum eft ergo i quo paflo in planum ifiud (e« 
Bt\o iila transferri poflit . Ducatur per pun£luin 
J} refta D£ , ipfi BA paratl^ia ; & fiat » ut circa 
diametri extremitates A > Sk B revolvantur re« 
gulfls dus AX % BZ hac lege , ut portiones DF^ 
AG « abfciiTas per eas ex ipris DE 9 AD , utrin. 
que produfkis» HintcontinUo asquales inter fe» 
DicOf curvam 9 qus dcfcribitur continuis lii» 
tcrfcftionibus regularum AX» BZ^hyperbolftmj 
quam quasrimus , effe* 

1 62* £x aliquo enim ejuf curvas pan£lo M 
ducatur refta MN,ipfi AD parallela 1 que con« 
vettiat cum AB In N • Jamque erit pun6lum M 
^ in quftfita hyperbola % (i utique oftendi * poffitf 

^ ^^' MN quadratum eflTe ad reftangulum ANB,ut 
eft AD ad AB • Id vero oftendetur in huac mom 
dum . Quadrjitum ex MN eft ad reAangulum 
ANB in ratione compofita ex MN ad AN 9 & 
ex Mi^ ad NB $ five etiam in ratione compofitt 
ex AD ad DF> & ex AG ad AB . Sed , ob «qua- 
les UF 9 AG. duas ifts lationes componunt fim« 
plicemrationcm tquamhabet AD ad AB.Ita« 
jqueerit, exarquaii »ut MN quadratum ad ri> 
ttaoguium ANfi t iii AD ad AB« 

161. 
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i6;« Ut «ucem Allata l)yperbol« defcripcio 
melius inceliigatur I oocabimus primo, quod, 
ubi regula AX fertur circulari motu ex AD vcr* 
fus AK^quam ipfi AB in direftum elTc fuppono; 
tunc regula altcra BZ ferri debet etiam circuia. 
ritcr ex BA verfus B l»quam parametro AD fup- 
pono parallelam • £t quoniam revoiutio iiarum 
regularum ca iege fieri • debet » ut portipnes VmCu 
PF » AG , abfcifl» per ipfas ex reftis D£ , AD, 
fint perpetuo «quales inter fe : perfpicuum eft^ 
quod » ubi regula AX perveoit ad AK « infinu 
tamque adeo portionem ab/cindit ex DE ; tunc 
regula altera BZ perveniat oportet fuper BI » 
quia hac ratione ipla quoque ex AD infinitam 
portionem abfcindet» 

1^4« Notabimus fecundo» quod»ubi ea« 
dera regula AX pcrgit moveri circulariter cx 
AK veribs AH » quam ipfi AD in direfkum elTe 
fuppono ; tunc regula altera BZ profequt debet 
motumfuum circularemexBl verfus BR» in 
quamAB»quum producitur » caJic . Et quo« 
oiam motus earundem regularum ea (emper lege 
dobet * abfolvi , ut portiones DF » AG » quas *ari.i4U 
ablcindunt ex ipfis DC » AD ,maneantjagicer 
ftqualcs inter fe : liquet » quod , ubi rcgula AX 
pervenit ad AH» nullamque adeo portionem ab« 
fciodit cx D£; tunc regula alcera BZ fuper BH 
reperiatur neccflTe eft,quia hac ratione ipfa etiam 
€X AD oullam portjonem abfciudet. 

i6 f. Unde modo luce clarius apparet » fiy- 
perbolam conftare ex duabus partibus , hinc ih- 
de relate ad diamctrum pofitis , qui^ fimul jua« 
f untur 10 vertice A» eique aliam oppoi^i» duabus 
Itideinex partibus cooftantem» quvum uni^ 

£ j coiu 
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eontlngit in vertice altero B . Ubi enim reguU 
AXfertur circulariterex AD verrus AK,de- 
fcrlbitur ; primo hyperbols princlpalis pars iJla» 
qus exifttt in angulo DAK» tum ea hyperbolc 
Dppolitx pats * quc jacet in kngulo LBR . Ubi 
vero eadem AX pergit moveri ex AK verfus 
AH } prinio quidem defcribitur pars ilhi hyper- 
bolxoppolitx , qiiEBcohtinetur ininguloIBR. ; 
tum hyperbolx principalis ea pars , qus in «n. 
gulo HAK reperttur. 

1 66. Coatiliuando autem motum utriufque 
reguls , ufque donec integras revolutiones ab- 
fotvant ( haud quidem utrtque hyperbolarum 
hovie partesaccedent . Nam primo ) ubi reguU 
AXferturex AH verfus ABt tunc «Itera BZ 
prorequetur motum fuum ex BR verfus BL , in 
quam BI* quum produclturi cadit. Quare,licuti 
liunt earum regularum intcrfe^iones « primo 
quidem in angulo DAK , tum in angulo LBRs 
ita defcribentur eadem utriufqi hyperbolx por- 
tiones t qu« in angulls illis continentur . Et Te- 
cundo.ubieadcmregula AXferturexAB ver- 
fus AD . tuucalteraBZ perget nloveri ex BL 
vcrfus BA . Undc , licuti earundetn regularum 
fnterfeftionesfiunt tprimo ijuidem in angulo 
IBR.dcinde vero in angulo HAK.ita dercriben- 
tur uiriurque hypcrbolx portiones illx » qux in 
itfdem angults exillunt. 

157. Cxterum cx allata hyperbolw defcri- 
ptione perrplcuum cfl , ei id quidem contingere, 
ttt iduflispcratiquod ejus punCtum M tt&a 
AX 1 BZ , occurrcDtibus ipfis D£ , AD in pun* 
'£iis F, &. G, xquales fint inter fe portiones duc 
'DFiAG.Scd,iJcjedem ArXffiZconvenianc 
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cum jpfis BL , l£ in ^unais O • & Q ^ flcquaicfi 
erunt etiam portioncs BO t IQ . Quum enim 
inter fe fint cquales « tam duie AD i BI t quam 
du« DF , AG ; erit , ut AD ad DF , ita *BI ad 
Aa Sed AD eft ad DF»ut BO ad AB $ itemque 
BI eft ad AGi ut IQ ad AB.Itaque erit ex a^ua« 
Ji, utBO ad AB • ita IQad eandem AB : & pro* 
pterea duae BO • IQ aequatea eruot inter Te • 

i68. £tfi autem fint «quales^tam dute DFt 
AG , quam du« BO , IQ ; Jiquet tamen ^ miuut 
qutdemiftas»quum eac augentur; percpntra* 
xium augeri tias • quum ili» minuunttfr : ac de^ 
0ium fieri omoes «qtuiies inter fe • quum » ab« 
funte punAo M in iufinitum, paralfel^e frunt in« 
terferedsduc AXvBZ. Hincificutl jn de** 
fcribenda liyperboia revolutio regularum AX$ 
BZ tempecari poteft «qualitatei tam portionum 
t)F f AG. » quam portionum BO , IQ ; iu c6a-« 
fultius erit.adhibcre tequalitatem iliarumi quum 
defcribi debet hyperboU priocipalis » qu« tran« 
fit per verticem Al& vjciifim squalttateco ifta^ 
rum f quum qusftioeft de defcribenda hyper^ 
bola oppofita • qua^ tranfit per verticem B • 

169« Jam^ fi punftum^a«ratur • in qttp re^ 
Aa AX • duAa ex vertice A • fecat atiquam hy« 
perboiarum : per ea, qax mox ""ofteara rcint • fii* ^art^if^ 
tis erit • ex vertice altero B ducere re^am B2, 
qiMB abfcindat; vei ex AD portionem AG«aK|ua« 
km ipfi D£ ; vel ex l£ portiancni IQ • aequjileni 
ipfiBO ; quaiidoquidem interfefiiio re£^arum 
AX «fiZ qtMtfitum punfkum ezhJbebit . Atquc 
fiiac liqaet • qtiod. ^cuti, quum re6ba AX cadi€ 
fuperADtquseduftaeft per verticem A •dia- 
pccffj oiJfawfia |M|iii<liftanter • coatiaigit ea hf^ 

£ 4 l^f- 
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perbolniii principaletn in folo pun6lp A ; lu, ubi 
cadem AXangulum conftituit cum AD» noa 
folum in A » fcd in alio quoque punflo fayper« 
1>oIarum aliquam fecarc debet. 

1 70* ^imiliter autemi fi quisratur punClurot 
in quo re^a BZ , du£la ex vcrtice B t fecat ali* 
Vm<7« quam Tiyperbolarum i fatis erlt * 9 ex vertice al« 
tero A ducere reflam AX 9 quas abfcindat i vcl 
ex DE portionem DFt «qualem ipfi AG; vcl ex 
BL portionem BO 9 «qualem ipfi IQ ; quando» 
quidcm interfe^io reflarum AX» BZ quaBfitum 
punflum exhibebit . Unde etiam ^ficuti , quum 
reEitL itZ cadit fuperBl 1 qus du£la eft per ver- 
ttcem B diametri ordinatis lequidiftanter 9 ea 
contingit hyperbolam oppoHtam in folo punfto 
B ; ita , ubi eadem BZ angulum conftituit cum 
BI 9 non folum in B , fed in alio quoque pun£lo 
fiyperbolarum alicui occurrat oportet • 

11« ^uid jit ctntfum hperbola » & quodnam 
^ tbcouma fMndamentak pro ditterminandis 

diametris aiiis • 

171. /^Uemadmodum in elllpfi»tta ettam 
V^ in hyperbola omnes altOB diame« 
tri tranfeunt per puii£lum illud , quod hyper« 
bolas ^entrum appellatur • £ft autcm hoc pun* 
Aum • id , quod bifariam dividit dtametrum 
principalem 9 {ive qua^ cx cono deducitur • Ut^ fi 
FIC. x4< AB fit diameter , quam hypcrbola fortltur inip« 
focono ^eademque feceturbifariam in pun6lo 
C ; vocabitur pun&um iftud C centrum ipfius 
fiyperbols • 

173. SortUum eft vero taje wmien iftiu& 

IBO* 
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modi punflum , quia omnis ve&sk » ufc £F » 

per ipfum dufta 9 & utnnque ad hyperbo/as op« - 

poficas terminata» bifariam in eo dividitur.Nam» 

demiflisad diametrum ordinatis EG, FH ; erit «j "^art.t^^ 

ut £G quadratum ad FH quadratum^five etiam» 

ut CG quadratum ad CH quadratumtita rc£bii- 

^ufum AGB ad re£langulum AHB • Undej fub« 

traheado confequences ex anteccdentibus ; erit 

etiam , ut CG quadratum ad CH quadratumjta 

CA quadraturo ad CB quadratum ; atque' adeo# 

ut CGad CH , five , ut C£ a^ CF , iu CA ad 

CB : & propterea 1 fictiti acqi/aies funt du« CAt 

CB ; fic & duse C£ » CF pariccr sequal^s erunt. 

173« Verum quidem eft , iJlud hic a nobis 

aflTiimptum efle 9 ut te&a C£ $ quas per centrum 

da&a , uni hyperboiarunt oppofitarum occur* 

rit « debeat quoque cum altera convenire » Sed 

facile erit, iftud oftendere • Nam , fi » demifl*a ad 

diametrum AB ordinata £G, capiatur £H spqua- 

lis £G; fiet reflangulum AGB asquale re6langu« 

lo AHB • Unde* erefla ad partem contrariam or* 

dinata aiia HF; erunt quadrata ordinatarum £Gf 

FH pariter arqualia i 8c propterea , jun£la CFj^ 

non modo aiquales fient du« C£ » CF ; veruui 

etiam 9 ob ^uales angulos £CG , FCHi casdem 

jacebunt in direflum. 

174« Ut autem pateat » efle diametrum by« 
perbolas re£tam quamvis » per centrum duAanu' 
& utrinque ad hyperbolas oppofi tas temina^ 
tam • oftendendum eft prius fequens theoremas 
quod» fi £F fit aliqoa tftarum re£larum , quc bi« 
fecec in O ftibtenfiiai AMt du&am ex vertice A» 
9l demifla ad diametrum AB ordinau £G % huic 
ferpundttiRO ijtfaiM» afatus OL s erit feoi» 

pcr» 
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^er , ut CL ad CG , itt CG ad CA * Nec fime 
dffliciie erit , theorema iflud oftendere • Nam» 
ficuti AM dupla eft tprtus AO^ ica^ dufka ad 
diametrum ordintta aiia MN $ erit AN dupia 
quoque itifiu^ AL • Unde » quum fit etiam AB 
dopla ipfius AC f erit tota BN dupla paricer to* 
tius CL : & propterea reAanguIum ANB crit 
quadruplumreftanguli ALC« 

i7f. £t quoniam MN dupla eft etiam ipfius 
OL; erit MN quadratum quadruplum quadrati, 
quod iit ex OL • Quare erit, ut OL quadratum 
ad MN quadratum , ita reflanguium ALC ad 

V#«9<* rcflanguium ANB. Sed i ob hyper1)olam *• MN 
quadrarum c(l ad £G quadratum 9 ut re£Ungii« 
tum ANB ad reflangulum AGB . Itaque , ex «• 
quo ordinando , erlc $ ut OL quadratum ad £G 
quadratum f five etiamyUt CL quadratum ad 
CG quadratum t ita reftanguium ALC ad re« 
Aangulum AGB • Quumque 9 fubtrahendo ter« 
minos fecundie rationis cx terminis prima» $ fiatf 
ut CLquadratum ad CGquadratum 1 ita rc« 
fUnguium ACL ad AC quadratum • hoc efl 9 
ita CL ad CA : piane neceire e(l ^ lit CL fit ad 
CG» veiuti eft CG ad CA* 

176. Inde vero plura ioierre licebit» qu« ^d 
id^quod eft prcecipuumifenfim nos manuducent* 
Nimirum primo • du£lis reAis AK • £1 • ipfis 
£Gf A M paraiieiis • Sc convenicQtibus cum aiiis 
£F, AB in K • & I $ erit trianguium EGI aequale 

VM74« trapetio AG£K • £ft enim • ex oftenfis * , ut 
CLadCG.itaCGadCA.SedCLeftadCG» 
ot CO ad CE f fi ve etiam • ut CA ad CI • Qoa. 
re erit^ ex cquall^ ot CG ad CA • ita CA ad CI; 
^ proptcret fiec I ttt CXs id Q f itt CG quadsft« 
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tOm ad C A quadracum • Jatn vero CG eft td CI, 
ut triangulum C£G ad triangulum C£I ; item- 
que CG quadratum eft ad CA quadratum t uC 
triangulum C£G ad triangulum CAK . Itaque 
erit , rurfus ex squali , ut triangulum CEGad 
trianguium CEI , ita idem triangulum CEG ad 
trlangulumCAK : proindeque , quum «qualia 
fiant trianguladuoCEIf CAK; dempto utroque 
ex communi triangulo C£G $ erlt trtangulum 
£GI «quale trapetio AGEK. 
• 177. Secundo » iirdem pofitls t ertt trlangu* 
lum AOK acquale trapctio £OAI . Ed enim, ex 
oftenfis • , ut CL ad CG, ita CG ad CA.Sed CL ^*»»^ 
eft ad CG f ut CO ad C£ \ itemque CG eft ad 
CA , ut C£ ad CK • Quare erit , ex lequali f ut 
CX> ad C£, ItaCE ad CK : & propterea fiet, ut 
CO ad CK f ita CO quadratum ad CK quadra* 
tum.Jam vero CO eft ad CK , ut trianguluni 
CAO ad trtangulum CAK ; itemque CO qua« 
dratum eft ad CK quadratum » ut triangulum 
CAOad trlangalum ClE.Itaque ertt»rurru8 
exxqualit ut triangulum CAO ad trlangulum 
CAK f iu idem triangulum CAO ad triangu* 
lum CIE: proindequef quum aBqualia fiaot triaa- 
gula duo CAK, Cl£ ; dempto utroque ex com« 
munt triangulo C AO • erit triangulum AOK 
cqtulc trapetio £OAl 

lyS. Tertio $ fi cx alio Iiyperbblc ponfio 
P dttcaa^ ad dianetrtmi AB dua» aliaB te&m 
PS f PQfipfia El f EG parallel« ; erit triatH- 
gititm PQS a5<|ttale correfpondeflti trapeti# 
AQMLNafliiquttmCA qtudiatuni fitad unufli* 
qaiodque i|ttadfatoni0 GG » CQ« iit eft triango* 
ittfli pAK ttd «rttumyudin triaojsuloftfib CG£t 
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CQR 9 fuhlrahendo antecedentes ex confequen* 
tibus^ erit t ut CA quadratum ad unumquodque 
re£langulorum AGBj AQB|ita triangulum CAK 
ad unumquodque trapetiorum AG£K 9 AQRK. 
Quare f ordinando erit| ut re£kangu!uni AGB 

>r/* J<»ad reftangulum AQB; hoc eft * , ut EG quadra. 
tum ad PQ quadratum ; five etiam » ut triaogu- 
lum EGI ad triangulum PQSf ita trapetium 
AG£K ad trapetlum AQRK:& proptereatGcuti 

^^•''^ triangulum EGI oftenfumeft ♦ «quale trapetio 
AGEK; ita quoque erit triangtilum PQS cequale 
trapetio AQRK- 

1 79. Denique, fi refla PS» ipG El paranefa» 
conveuiat cum £F in V ; erit trianguluni PVR 
flsquale correrpondenci trapetio EVSL Ponamus 
enimipun£lum S efle fupra verticem A » & pun« 
6tum P jacere ad alteram partem punfli E , rela. 
te ad eundem vcrticem A • Et quoniam triangu- 

*^rf«]9^«lumEGI * eft o^quale trapetio AGEK ^ addito 
communi trapetio EGQR, fiettrapetium EIQR 

^^rt.} yt.^qiif^lQ trapetio AQRK , five etiam • triangulo 

PQS. Quare>dempto communi trapetio VSQR. 
erit trapetio EVSI «quale triangulum PVR« 
1 8o« Qujimquam vero fieri poflit , ut » tam 
pun£kum S cadat infra verticem A » quam pun« 
£lum P abeat ad partem oppofitam; pethodo u« 
men non diflimili veritatem ejus » de quo agitur, 
femper licebit oftendere • Illud interim noun« 
dum 9 quod fi pun£lum P capmtur In hyperbol» 
pppofita : adeo nempe» ut punflum S cadat fupra 
centrumiUinc loco trapetii EVSI fumeuda eft 
differentia triangulorum CEI, CVS : quemado* 
^ififaVt.inodum in corollario prscedente * ioco trapetii 
AQRK fumerc opbrtebit diScnnitkm triaogu*^ 
loatmCAKitCQR) ^ lHt 
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111« Determinauo aliarim dhmetrorum « ^ m* 
ram affinitai cam diameiro frincipali. 

9 

i8i. O X ifs t qu« mox oftenfii rant, fa« 
£2i dle quidem eritiinferre» quod fic 
diameter hyperbol» re6la quxlibet » du6la per 
centrum i & utrjnque ad hvperbolas oppofitas 
terminata ; quodqucalisB ifts diametri eafdcm 
habeant proprietates cum diametro principali. 
Jam enim, ut refla* du£la per centrum hy* 
perbolse » poilit efle diameter ipfius , necclTe eft, 
ut bifecet re6Us omnesi alicui sequidiftanter du- 
£las • & utrinque ad curvam cerminatas. Id vcro 
facili quidem negotio oftendemus • Ducatur 
enim per centrum C refta qu«vis EF, qus bife. ^^^* '*• 
cct in O fubtenfam AM • Oico t eam fecare auo« 
q ue bifariam quamvis al fam reftaiii P^ , quaci ip« 
fi AM paraUela^utrinque ad curvam terminatur» 

182. Conveniat namque refka ifta P/r pr#« 
du^a f fi opus eft t cum diametro principali Al^ 
ifi punflo S ; & demiflfis ad eandem diametnim 
ordinatis P(^» fq^ occurrentlbus ipfi fiF in 
punftis R I & r f ducantur refl» £1 1 AK 1 ipGs 
A M f PQ paralfelac , quae cum aliis duabus AB^ . 
£F convcniant in I j & K . £idem igitur.trape* ^ 
tio EVSI aiquale * erit utrumque triangulorum *4r$.i'!f$ 
PUR I pVr • Quare «qualia cruiU inter fis duo 
ifta triangula PVR, pVr . Sed eadem trianguU» 
vclut fimilia 9 funt t ut quadrata laterum bomq^ 
logorum PV f pV • Itaque latera ifthxc homolo. 
g^ i^VfpV pariter «qualia erunt ; & confequen« 
tcr tota Pp bifariam fcfla erlt in V. 

iSs. Demde habebunt omnes ali»diame« 

trl 
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tri eafdem proprietaCes cum diametco principa* 
li ; fi utique » etiam reiate ad eas f quadrata o^ 
dtnatarum , hoc eft remiflium earum re6Urumt 
qu« bifariam ab ip(i$ dividuntur , fuerint , ut 
re6Unguta t qux fub correfpondenttbus diame- 
tri porUonibus»ab utroque vertice fumptis con«, 
tinencur • Id vero facillime etiam oftendemuSp 

^dft.itu Maneant enim omnia , ut fupra * « Dico t qua. 
drataiprarum AO» PV efle inter fe» vcluti 
funt redangula correfpondentia £OP»EVF. 

1 84« Nam t quum C£ quadratum fit ad u^ 
numquodq; quadratorum CO» CV» utell trian- 
guhim CEI ad unumquodque trianguloruai 
COA f C VS i fubducendo antecedentes ex corv 
fequentibus » erit » ut C£ quadratum ad unum* 
quodque refUflgulorum £OF » £ VF» iu trian<» 
gulum C£I ad unumquodq) trapetiorum £OAI» 

Vr.iy7« EVSI , five etiam * triangulorum^ AOK , PVR. 
179* Ouare » ordinaodo » erit » ut reflangulum £OF 
ad re6Ungulum £VF » iu triangulum AOK ad 
triangulum PVR • Sed triangutum AOK eft ad 
triangulumPVR » ut AO quadratum ad PV 
quadratum • £t igitur, ex«quali,erit»ut AO 
quadratum ad PV quadratum « ita reflangulum 
£OF ad reaangulum£VF. . 

FI6* jf* < S f* Unde modo » fi per verticem £ duca* 
tur re£la £H » ordinatis parallcla , qu« fit talis 
longitudJniSi ut quadratum unius ordinatae AO 
fit ad reaangulum £OF» veluti eft £H ad £F; 

^0rf% 99« erit * in hae eadem ratione quadratum cujufvis 
alterius ordinatas P V ad redangulum £VF • £t» 
quemadmodum reflam iftam £H appellare lice* 
bit parametrum diametri £F;ita,fi jungatur FH» 
cum qua conveniat in X ordinau quaevis P V; 

erit 
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^rtt*PV quadratum «qualc re^angulo EVX* A ^dri.xo^i 
confequenter minus reflanguloi quod 6t ex pa« 
rametro £H in abrciflfam correfpoadentem EV, 
re£lartguto alio» quodt tnfillens * efdem abfcifla» VMai« 
cft fianile , fimiliterque pofitumet t quod fitex 
parametro £H in ipfam dtametrum EF. 

i85. Hinc ulterius defcribere l/cebit hjr- 
perbolam $ datis. longttudine i 8c politionet 
non modo diametro principaii AB t & ipfius pa« 
rametro AD«vcruni etiam at/a quavis diame* 
tro £F « & parametro ejus £H • Unde etiam % V/«U#« 
ficuti reAa £H , dufla per verticem £ ipfius S7^* 
diametri EFt ordinatis fuis fiBquidiftantcr , con* 
ttngcre dcbet hyperboiam in folopun^oE; 
ita omnis alia re^a^ qu^t dufla ex eodem verti* 
ce £ angulum continct cum £H t non ntodo in 
£f verum etiam in alio punflo alicui hyperbola- ^ 
rum occurret • £x quo fiet , ut ficuti ex diame* 
Xto principaii tranfire licuit ad alias diaihetros» 
fic ex qualibet aiia dlametro»tum ad ipfam prin* 
cipalem »t:um ad aliak omnes pofltt perveniri. 
«^ ] Vy. Nam femper ac e«dem Tunt diaroetro* 
ruQi omnium proprietates , thcorema iiiud 
fundamentale % quod paulo ante * oftenfum eftt ^^rUt^U 
relate ad diametrum prtticipalem % poterit eadem 
omnino ratione demonllrari de quavis alia dia« 
metro £P • Unde omnes iil* ^oqualitates trian^ 
gulorum • trapetiorumque» ruperius oflenfasj In 
otdine ad diametrum principaietn « Obtlnebunc 
quoque refpeflu cujufvis aiterius diametri £F: 
proindeque % iisadhibitiis , oftendere rurfus \\» 
^ ccbit f efle dlainetros hyperbolas omnes re£las* 
diiflas per centrum » & ucrioque ad hyperboJas 
oppoOtas terminatas , nec iioa alias iflas diame^i 

trol 
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c tros eardem habere propri^tates cum ipCa di. 

f rq EF. l 

1 88. C9terum,pr«ter eas» qu« tranPeunt pm 
centrum,nulla alia re£la efle poteft diameter fa 
pcrbol» • Nam , uc refla aliqua cflfe poflit 
perbolae diameter § necefle e(l $ ut bifecet 
fbs omnesyalicui cquidifliaater dqflast & utrii 
que ad eandem hyperboUm termihatas . Sit er« 
go TY re6la pofltione data » cui depent efle pt« 
raltef« eao omnes 9 que bifariam a diametro divi- 
duntur • Jamque^ fi ea parallela fit ordinatis dia* 
metri principalis AB^erit ipfa AB diameter quxe* 
Itta.Quod fi fecus accldat, fit ei cquidiftans fub* 
tenfaAM , qucoccurrat eidem hyperbolss la 
^dfmltim^^o pun£lo M; & rurfus qusfita diameter erit * 
re£ka £F, qu«rdu£la per centrum C » bifecat in 
Q (ubiMfiim AM« 

IV. i>iamtr0rmn iyperiola alia conmuaes af^ 

feBiMes agkrMntur. 

i%$. nRflBter recenfitas proprietates p 

1. plures allas communes habent 

lyyperbol» diametrt. Ac primo quidem qua^libec 

earutt non alias reflas ^ utrinque ad unam hy* 

/ perbolarum terminatas t bifariam dividic » quaai 

qu« ordinatim ad ipfiim diametrum applicantur* 

nG. xf • Si enlm fieri jpote(l$ diameter hyperbolas AB bi- 

fecet in S reclam Vp « qu« # utrinque ad unam 

liyperbolarum terminata , non fit ipfi AB ordi« 

natimapplicata^Quia ergo» du£ka fubtenfa AMf 

^otiAtu ipfi*PpjnralIeIaj& bife6U ea in Ot debet * re6U 

r^IEcane Pp bifariam In V s bife£la erit eadem 

fp% tam iniiSiquam in V : quod fieri non poteft. 
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... 190* Hinc aucem fequitur viciifiin, quod, fi 
''^ allqua hyperboi«diAmeter, bifecct reflam ali* 
. quanif utrinque ad unam hyperbolarum termina« 
tam; hcec efle debet diametri illius ordinata» 
^ Unde ulterias eruttur , quod , fi re£ta aliqua bi- * 
I7 fecet alias duas Hquidiftarites , Sc utrinque ad 
1^ unant ex hyperbolis termlnatas ; ea fit oportet 
^^ diameter ipfius hyperbolo; »acquc adco tranfibit 
j' per ccntrum. Nam aliter »du6laper punfluni 
'"^ bifefliouis unlos ex re£lis «quidiftantibus » & 
^^ centrum re£la alia ^ h«c » velut diameter , bifei* 
^'^ cabit quoque re£lam allam aBquidiftantem: quod 
f^ fieri non poteft. 

^ 191 . Id vero quum ita Gt, facile erit» cujuf* 

' vis datac hyperbold? » five ceuuum , five diame* 

[ trum aliquam reperire • Ncque enim aliud fierl 

' debet » quam ducere intra datam hyperbolam» 

vel etiam intra ejus oppofitam reflas duas fe« 

quidiftantes , & utrinque ad eandem terminataSt 

' Nam t ficuti re^a» quaceas bifartam dividitj d^a« 

metcr erit ; fic & punflum, quodt>ifecat diame« 

trum iftani» ejufdem cencrum exhibebit. Specia* 

tim autem ia omni hyperbola repertre iicebit 

diametrum » quas cum fuis ordinatis re£los an« 

Sulos conftituat»] 

193. Comperta enim quacumque hyperbola 
diamctro £P 9 qus oblique infiftat fuis ordina- FIG. id, 
tis » dercribatur fuper ea femicirculus EPF § qui 
neceflfario fecabit unam hyperbolarum in pun^ 
£lo aliquo P. Secet itaq;in pan£|o ifto hyperbo- 
lam»tranreuntem per verticem £• Jamque» fi jun* 
gatur refla P£ » qu» velut ordinata referatur 
fid diamctrum AB ; fiet ipfa AB diameter quxfi* 
ta . Ndm , ob reAas P£» £F bifeftas in G, & C» 
romMl F CE 
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£G tft GP , uc Cfiad CF • Qtiare , qutim fiat 

AB ffii PF parallela « erit angulus CG£ aqualit 

angulo FP£ : 8t propterea • (icuci re6tus eft an« 

gulus FPJS , fic ettam angulus CGE reftus erit. 

t 19;. Diametdr ifta AB vocatur astis ipfiuS 

JiyperbolflB • fuper qua fi circilfbs defcribatiir » is 

medius cadet inter binas hyperbolas oppoficat; 

Unde prono alveo fluit ^ prcter illam, nutlain 

aliamdari diamctrum ^qua^cum ordinacis fuis 

rc£tos angulos conftituat • Quod fi autem dia- 

meter qusratur p que cum fuis ordiaatis efli* 

ciat ad partem unam datum qucmvis angu- 

lum acutum ^ fiitis erit » fuper axc AB defcnbe» 

re fegmcntum circuli » quod angulum illum fu* 

fcipiat • Quum enim fegmentum iftuvi utrique 

byperboUrum occurrat » fi vertices axis- cum 

pun£lis occurfus pcr tcSins tottdem juugantur; 

fient refte iils ordinatse diametrorum » qU9 

qusfito fatisfacient. 

j 94* Si qusftio fit de deterniinanda pofitio- 

ne ordinatarum alicujus diametri dats » in fub« 

fidium potcrit advocari fequens theorema:quodf 

TIG» 14. fi ex verticibus A » & £ duarum quarunivis dit- 

metrorum AB » £p ordinat» ad ipfas demictan* 

tur AO » £Gi eflTe debet, ut CG ad AG, ita CO 

»^M^r4* ad EO. Ntim.duaa OL, ipfi EG parallela^ fiet % 

*''• ut CL ad CG , ita CG ad CA . Sed CL ea ad 

CG f ut CO ad C£ « Quare erit ex «quali » ut 

CGadCAfita CO ad C£;& confequenter, 

convertendo» erit etiam 9 ut CG ad AG » ita CO 

id£0. 

195« Qua aiitem ratione » ope hU)US tfieO« 
rematis , determioari poflit poficio ordtQataruni 
cujufvis diametri datc } haud difficile erit tilcd« 

li. 
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llgen . Sitenim AB diameter t cujus ordinat« 
qucruntur • Qucatur ex vertice ejus A re£U 
A M t qu« hjrperbolam t tranfeuntem per A » fe»» 
cet in M . Tum t fefla ea bifariam tn O t junga* 
tur CO , quc eidem hyperbolse occiirrat in £• 
£xtendatur poftea CA fublnde in G t ut CG 
fit ad AG • vcluti eft CO ad AO . £t » junfla 
teSk-ji £G » erit re£la ifta £G ordinata una ipGut 
AB. 

196« Cdeterum in hyperbofa t non fecus ac 
aO ellipfi 9 quielibetdiameter fuam habet conju^* 
£atam • Sed conjugat:e iftas diametri « etfi tran* 
leant per centrum acquidift^neer ordinaris dia« 
inetrorumt ad quas velut coniugatc referuuturi 
•d hyperbolas tamen oppofitas miuime termi* 
nantur^Sit enim AB hyperbolarom oppofitarum FIG»i^« 
diameter aliqua » & per centrum C agatur refU 
KL ordinatis ejus parallela . Qtiia igitur re£t«f 
quae per vertices A > & B ducuutur lequidiftan- 
ter iiidem ordinatis , contingunt bypcrbolas 
dumtaxat in punftis A , & B : piane necefle eft» 
lit etiam re^a KL f inter eas pofita $ cum neu- 
tra byperbolarum conveniat. 

197« £tfiautem,reflaKLtdu^percentrum 
Gf «quidtftanter ordinatis diametri AB t nuili 
byperbolarum occurrat ; meretur tamen diame- 
tri nomen > quia dividit bifariam re£kas omneSi 
ipfi AB parailelaSf & ad hyperbolas oppoiica^ 
utrioque terminatas.Sit enim MP aiiqua iftarum 
ffe^arum>qtt9 conveniat cum KL in V« Jamque^ 
M€tii ad ipfam AB ordinatis MN f PQ , fient ift« 
•quaies inter fe • Unde^quumieqiialia fiot etiam 
reftangula ANB • AQB ; additis iis aBqualibui 
quadratls CA $ CB f erunt paritcr ftqualia qua«i 

F » <ira« 
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dma CN , CQ^. Dux igitur CN , CQ ftiiuale« 
fienc inter fe . Quare$ ob paralleiDgramma CMi 
CP , ernnt pariter lequaJet duie MV t PV t d; 
propterea tota MP btfeAa erit in V. 

198« Sed notetur hoc loco velim • quod, uC 
tt&a KL dici poffit conjugata iplius AB # MctU 
ft^eft ,ut p^rinde ac evenit in ellipfitfit TeAa 
bifaHwq;! in centro C t & (it media proportiona» 
lis inter ipfam AB , & parametrum ejuj^ AD-.qu^ 
ratione » etfi ad hyperlioUs oppoficas non ter« 
minetur t dice^itur vertices ejus punfla It» ft L» 
Interim » fi defcribantttr bin« atise hyperbolait 

JIG0 iT quarum viciflim KL fit diameter principalis % & 

AB diameter conjugata; locabuntur in aliis iftis 

* fiyperbolis vertices omnium aliarum conjugataF 

jrum : qus propterea priorum hyperbolarum 

coojugata? dicentur. 

199. £fto enim £F aila qusvic diameter 
priorum hyperbolarum , & fit PR ejus conjuga* 
ta .Janiquet demiflfa AiperKLrefta PQ , ipfi 
AB paraliela • eo res redit , uc oftendamus • PQ 
quadratum eife ad reflanguluni KQL» veluti eft 
AB quadratum ad KL quadratum • Id vero o^ 
ftendemus in hunc modum. Ducantur ad dia^ 

^ . mecros AB» £F ordinats £Gt AO • £t quoniam 
. r^MM»cGeft * adAGt utCOad£0; erit . divi* 
dendo • ut CA ad AG, ita C£ ad £0; &» dupli* 
catis anteccdentibus • ut AB ad AG , tta £F ad 
£0. Quumque fijit etiamt uc AB ad BG» ita EF 
ad FO) erit, ut AB quiidratum «d re£langulum 
AGB f ita £F quadratum ad re^ar gulum £OF: 
& propterea , ob hyperbolam t erit pariter • ttt 
XL quadratum ad £G quadratum • ita PR qua* 
dratum ad AO quadratuoi ; adeoque conjugatip 

KU 



KL, PRf fivc IpCuitm remifles CK.CP eruQC ia 
ratione ordinatarum cG $ AO. 

2oo* Ducantur nunc rofl» £l « AH t PT# 
ipfis CP» £G> CE rerpeftive parallels. £t quo.' 
niam CT eft ad CK in ratione compofica ex CT 
-ad CPidcex CP ad CK i erit CTad CK in ra- 
tioae compofita ex AH ad AO # & ex AO ad 
EG ) hoc eft in fimplici ratione» quam habet AH 
ad £G, five CU ad CO» five £1 ad AO . Jam ve- 
ro £1 eft ad AO in ratione compoQu ex £I ad 
£G f & ex £G ad AO ^ hoc eft ia ratione 
compofiu ex GP ad CQ » & ex CK ad CP ; fi* 
ve etiam in fimpltci ratione f quam habet CK ad 
CQ • Quare erit cx «quati , ut CT ad CK » iU 
CK ad CQ . Unde , quum fiat CK quadratum 
«qualc relUngulo TCQ; dempto utroque ex 
communi quadrato CQ» eril refkangulum KQL 
jsquale reftangulo TQC« 

20 1 • Similiter autemi quum GG fit ad C At 
ut CO ad,C£, fivcf ut C A ad Cl; eri t CA qua« 
alratum «quale reAangulo ICG ; proindequet 
dempto utroque ex conununi quadrato CGf 
crit reflangulum AGfi «quale reAangulo IGGf 
adeoque rcAangulum IGCeritadEG quadra* 
fum, ut re£langulum AGB ad idem £G quadra« 
f umf fivcf ut AB quadratum ad KL quadratum« 
Sed re£iingulum IGC eft ad EG quadratum ia 
ratione compofita ex IG ad £G » & ex CG ad 
JBGf hoc eft in ratione compofita ex PQ ad CQ» 
& ex PQ ad TQ ; five » componendo has ratio* 
nes f ut PQ quadratum ad reflangulum TQCi 
five KQL • Bt igitur erit f ex sBquali » ut PQ^ 
quadratunj ad leAanguium KQL ita AB qua- 
dratuq «d KL quadratum. 

F j ioB. 
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202. Nolo autemho<^locoreticere,quod^ 
f IG< stf.fi relite ad conjugatam Kh capiantur velut or- 
dinatfls retniflesearum re£larum»qua»»utrinque ad 
liVperbolas opporitas terminatStbifariam ab ipra 
dividuntur ^ proprtetas ejus alia quidem crit «b 
' catqutt competlt diametro ABt ad quam ipb ve- 
iut conjugata refertur. Accidens enim ipfius AB 
eft , ut quadratum cujufque ordinatas MN fit ad 
reAitngulum AMBtfive ad difierentiam quadra» 
torum CN»CA«ut eft AD ad AB^fivctUt eft KL 
quadratum ad Afi quadratum • Sed proprietas 
conjugatae KL eft , ut quadratum cujufvis ordi. 
Mtm M V fit ad fummam quadratorum CVtCK, 
veluti eft AB quadratum ad KL quadratum • 
Quce fane difterent ia minime locum habet in elii- 
pfi $ quum in ea utrumque genus diametrorum 
eadem omnino gaudet proprietate • 
f 20^4 Oftendetur id vero in hunc modum. 

Quadratum ex MN eft ad reAangulum ANBt 
UteftKLquadratumad AB quadratum 9 five 
^tiamt ut eft CK quadratum ad CA quadratum. 

2uare t fnvertendOf erit , ut reftangulum ANB 
. MN t five CV quadratum , ita CA quadra« 
tum ad CK quadratum « £t t^ addendo termi- 
nos.fi^cundas rationis terminis primae t erit quo» 
que ^ ut AN , five M V quadratum ad funimam 
quadratorum CV « CK 9 ita C A quadratum ad 
CK quadratum t five etiam , ita AB quadrttum 
ad KL quadrattim . 

204. Sicuti autemKL vocatur conju^tt 

ipfius AB t fic viciflim AB dicetur conjugau ip- 

. iius KL • Quin etiam* fi quemadmodum KL eft 

media proportional is inter AB t & AO $ fic fiatf 

ut AB fit media proportionalis iotcs KL» & KI^ 
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dtcetur KI parameter ipfius KL : qua rationf 
erit f ut MV quadratum ad fummamquadratCM 
rum CV , CK , ita Kl ad KL . Quum vero in 
hyperbola lint duo diametrorum genera; ut ea$ 
a fe invicem diftinguamus « vocablmus m po(lc« 
rum diametros primas , qu» ad hyperboias dp* 
pofitas tcrminantur j & diametros (ecuDdaSt 
quas minime cum hyperboiis conventunt • 
Quumque cuilibet primas diamctro alia velut fe. 
cundfli feu conjugata correfpondeat ; ipfe etiam 
aacis primus habebit fuum axem fecundtim f feu 
conjugatum • 

V. Tangentium t &ficMtinra kyferboU acci^ 

dcntia principaliora* 

>0f* /^ Irci tangentes hyperbolac jam vi- 

X^ dimus * t reflam, quiecx ver- *4rr«i<f» 
tice altcujus diamctri ducitur equidiftanter fuis i^o.iStf 
ordinatis t contingere byperbolam in folo iilo 
vertice ; nec aliam reAam cadcre in locum t hy- 
perbola » & tangeute contentum • Inde autein 
duo confequuntur • Primum eftt quod ad unuin 
idemque punflum hyperbol» unica tainum tan« 
gens duci poteft. Atterum t quod refla» contin« 
gens hyperbolam in pun£to aiiquo t debet elTe 
patallela ordinatls ejus diametri t qu« pertioet 
md punftum contaClus . 

8o(f. Contingat nunc hyperbolam reAa £1 FIQ. 14. 
ia punCio E , vertlce diametri £F . J<imque , fi 
ea convenUt cum alia quavis diamccro A$ h\ 
pun&oltad quam etiam ex pun£lo conta£lu8 
£ ordinata demitutur £G i erit, ut CG ad C A , 
ilt CA ad CI • Ducatur enim ad diaoieuum £F 

F 4 or. 
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'^ordinata AO » & per punflum O agatur OLt 

V^«iV4« ip^ £G paraUeia • Per ea ergo 9 quas fuperitis « 

il7. oflenfa (unt «erit lUt CLad CGt ita CG sd 

CA . Sed CL eft ad CG , ut CO ad C£ ; item. 

V que 9 ob paralielas AO , £1» eft etiam, ut CO ad 

CE , ita CA ad CI « Itaque ertt ex «quali , ut 

CG ad CA , ita CA ad CI. 

207. £x hoc tlieoremate , facile erit » deri- 
vare omnes alias proprietates , qua? hyperbote 
tangentibus competunt • Sed ejus converfum 
nulloetiam negotio licebit oftendere: nimlrumt 
quod, fi CG fit ad CA, veluti eft CA ad CI;re* 
&a £1 contingere dcbet fiyperboiam in fblo 
^art.i*74% punflo £ • Nam , iifdem pofitis » erit rurfus * » 
. i«7. ut CL ad CG , ita CG ad CA . Sed CL eft ad 
CG, ut CO ad CEj itemque, ex hypothefi, CG 
eft ad CA, ut CA ad CI. Itaque erit, ex «quali, 
ut CO ad C£| ita CA ad CI : proindeque,quum 
du96 AO, £1 parallelx fiaat inter fe , plane iie« 
V/.a6y.^eflre cft * , ut EI conttngat hyperbolam in £• 
2o8. Quantum ad fecantes hyperboise , hoc 
^n iis obtinet theorema: quod , fi dus qusvis 
WG.iSffecantes MO % PQfibi mutuo occurrant in R; 
reClangula fub fegmentis ipfarum MRO, PRQ» 
funt , ut quadrata ex conjugatis earum diame* 
trorum>quarum ipf« MO, PQ fuiit ordinate.Ut 
autem hoc theorema nuliam habec difficultatemf 
quum utraque fecantium eft diameter prima ; ita 
ponamus primo , unam earum PQ efle dlame- 
trum primam , atteram vero MO e^e ordinatam 
diametri AB » cujus KL fit conjugata • Often- 
dendum eft ergo, ref^angulum MRO eflfe ad re* 
daagulum PRQ » ut eft KL quadratum ad PQ 
^uadratuoi. 

«09. 



L 1 6 E R t £ & T I 1] S. lef 
209« Ut id ofteodtmus » demittantur fuper 
KL rea» A4S , PT , R V JpG AB parallel^e. £€ 
quoniaiti CT quadratum eft ad CV quadratum» 
ut PT quadratum ad RV 9 five MS quadratum; 
aut etiam *% ut difleremia fvel fumma) quadrato- ^art. 96% 
rum CT,CK ad differentlam fvel fummam) qua» ao», 
dratorum CS 9 CK :capiendo differentlas ante* 
cedentiuro , & conrequentium , erit quoquei ut 
CK quadratum ad idem CKquadratum una cum 
differencia quadratorum CV , CS 9 ita CT qua- 
dratum ad CV quadratum i five etiam 9 ita CP 
quadratum ad CR quadratum • Unde , capien- 
do differentias inter antecedentem , & confe* 
quentem cujufque rat ionis 9 erit quoque 9 ut 
CK quadratum ad differentiam quadratorum 
CV s CS 9 ita CP quadratum ad differentiam 
quadratorum CP 9 CR« 

2io. Quum aucem differentia quadratorum 
GV , CS fit «qualis reaangulo MRO > & dif« 
rentia quadratorum CP9CR adsequet re€lan- 
gulum PRQ $ erit pariter 9 ut CK quadratum 
ad reflangulum MRO , ita CP quadratum 
ad reflangulum PRQ ; & permutando 9 ut CK 
^quadratum ad CP quadratum j ita reflangulum ^ 
MROad rcaangulum PRQ . Sed CK quadra- 
tum eft ad CP quadratum , ut KL quadratum 
ad PQquadratum • Itaque erit , ex «quali ^ ut 
KL quadratum ad PQ quadratum^ita re£langu- 
lum MRO ad reftangulunk PRQ. 

3 1 !• Ponamus fecundo , neutram reftarum 
AIO 9 PQ efle dtametrum primam i fed priorem tlG. 19» 
quidem MO referri ut ordinaum ad diametrum 
AB $ cujus KL fit conjugau § alteram vero PCf 
ordiOitamefle diametri £F, ^guc habeat Gl 

pro " 
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pro fuA conjugata • Oftendcndum eftergOt re« 
£langulum MRO efle ad re£langulum PRQ» ut 
eft KL quadratum ad GI quadratum- Id vero It- 
quet abunde^ii diameter TV»duda per pun Aum 
Rifuerit ex numero earumyqux primae dicuncur, 
*jf^*aoS. £fi^ enimtcx oftenfissut reflanguluni MRO ad 
reflangulum TRV , ita KL quadratum ad TV 
quadratum;&t ut reflanguium TRV ad re£Un« 
gulum PRQ , ita TV quadratum ad GI qua* 
dratum* Quare» ex cquo ordinando, ertt, ut re« 
ftanguluni MRO ad reflangulum PRQ.ita KL 
quadratum ad GI quadratum • 

2 1 2. Quod fi diameter T Vf du£U per pun- 
FIG. %Q. fiuni R» fuerit ex illarum numero « qu« fecun* 

das dicuntur; tunc » ad idem oftendendumfOpus 
erit hoc lemmate t quod, (i diameter quasvis fe- 
cunda TV occurrat in R te&ix MO • ad hyper- 
bolas oppofitas utrinque terminatae»rummaqua« 
dratoruip CV t CR efle debet ad re^langulum 
MRO 9 ut eft quadratum ipGus TV ad quadra* 
tum ex conjugata ejus fecundse diametri , ad 
quam MO , velut ordiuata refertur • Hoc enim 
lcmmate prsmifTo $ rurfus clare liquet « re£laii« 
gulum MRO eflfe ad re£langulum PRQ » velu* 
ti eft KL quadratum ad GI quadratuuu 

213. llliufmodi vero leihma oftendemus in 
hunc modum « Sit PQ diameter (ecunda«quai 

FIG* ai. ipfi MO» utrinque ad hyperbolas oppoGtas ter« 
minatas t occurat io R • Slt tutem AB fecunda 
diameter 1 ad quam MO veJut ordinata referturt 
fitqueKL ejus conjugau » Ofteodendum eft 
ergo » fummam quadratorum CP , CR ettc «d 
tefUogulum MRO t ut cft PQ quadratum «d 
KL qua4ritum .JHuac in §aem denilttaiitor fti* 

29J 
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perKL reftie MS t PT , RV» ipfi AB piralielc. 
£c qaoniam CT qu^dratuiti e(l ad CV qutdrt* 
tum I ut PT quadratum ad RVi five MS qua- 
dra tum;aut etiam»«ut fumma quadr«torum CT» ^srt.fS» 
CK ad diffcrentiam quadratorum CS , CK : ca. aea« 
piendo differentias aotecedentium $ & confe* 
quentium»erit quoqueiut CK quadratum ad CS 
quadratumimultatum fumma quadratorum CJK» 
CV, ita CT quadratuKi ad CV quadratum, five 
ctiam, ita CP quadratum ad CR quadratum* 

214. Hinc f addendo antecadentes confe* 
quentibus « erit quoque « ut CK qUadratum ad 
difierentiam quadratorum CS^CVt ita CP qua* 
dratum ad fummam quadratorum CP t CR.Sed 
diflerentia quadratorum CSi CV eft asqualis re» 
ClanguloMRO. Itaque erit,ut CK quadra-' 
tum ad re£binguium MRO • ita CP quadratum 
md fummam quadratorum CP , CR \ & permu« 
tando , ut CK quadratum ad CP quadratumt 
ita re£iangulum MRO ad fiiniiiam quadrato» 
rum CP , CR ; & invertendo » ut CP quadra-^ 
tum ad CK quadratum $ ita fumma quadrato* 
rum CP , CR ad reaanguiuili MRO . Sed CP 
quadratum eft ad CK quadratum 9 ui PQ quA- 
dratum ad KL quadratum • Itaque erit • ex a> 

2uali , ut Aimma quadratorum CP $ GR ad rt* 
tangulum MRO » iu PQ quadratum id KL 
quadratum • 

a I f. Fieri autem poteft f ut uaa ex fiscao« 
tibut tangens evadat s nimirum»quum punfU 
dua reftloaii cocunt in unum • Id vero quuni 
contingit , reCUnguUim fiib ejus fisgmeotit vtr* 
tetur in quadratum ipfius tangentis • Unde ia« 
ter quadratum iftud $ & reftaogulun» $ contenf 

tum 
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tum fub fegmentis alterius 9 eadem adhtic fttlo 
obttnebit « Sed nihil obftat, quin utraque fecans 
vertatur in tadgentem 1 quo cafu ambo quidea 
reflangula abibuntinquadrata ipfarum tangta- 
tium f Sc inter quadrata ifta eadem femper racio 
locum iiabebit. 

216« Si ergo eit punfto , fumpto extra by* 
perbofam , ducantur ad eam tangentes dum i 
itixtit quadrau iftarum ti^ngentium inter fe 9 ut 
funt quadrau ex conjugatis diametrorum» qu« 
pertinent ad pun£la contaduf . £t 9 fi ex eodeni 
punf):o ducantur reft« diie t quarum una tAU- 
gat hyperboiam % alteta eandeni (ecet s erit qua* 
dratum tangentis ad refianguium 9 fub ipfius 
fecantis portionibus conteotum 9 ut eft quadra« 
tum ex conjugata diametri 9 qxm pertioet ad 
punfium cQntaftus9 ^d quadratum cx conjugata 
diametri iliius 9 ad quam ea fecans velut ordi« 
nata refertur. 

217. Csterum ex iis «quai modo oftenf* 
funt 9 prono«tvto iluunt fequentia duo theore* 
mata • Primum eft 9 quod 9 fi duabus byperbo- 
l^fle tangentrbus paralleifle fuerint duai fecantesi 
& conveniant inter fe 9 tum tangentes 9 cum (e- 
cantes;reflanguia fub fecantium fegmentis pro» 
portionafia efle debent quadratis , quas exun* 
gentibus fiunt. Alterum eft, quod, fi duabus hm 
cantibus bypeAolc parailelx fuerint bin» ali« 
fecantes 9 & conveniant inter fe 9 um illie^ quam 
f fiit ; reftanguia fub fegmentis iiiarum propor* 
tionniia fint oportet reSangulis % quai fub iftt*^ 

f um ft gmcntis contineoturt 
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\h S^Mfnt afymptoti AyperAola, qnave eum 

rtmproprictatcsp 

'31 8. T} £rtinet ad hunc locum doflrina 
1 afymptotorum hyperbolc : uc 
qvm funt re£l«i qu« hyperbolam contingunt In 
punflis extremis, five infinite a centro diftanti- 
bus.Ut eas determinemus» referac AB azem pri- fIG* %u 
tAum hyperbol«f fitq;KL axls ejus conjugatus* 
Defcribatur circa duos iftos axes AB , KL pa^ 
railelogrammum EFGH • £t diagonales hujus 
parallelogrammi EG > FH , tranfeuntes per cen- 
CrumCf hyperbol» afymptotos oobis exhibe- 
buntr qusquidem fortitss funt tale nomen,quia 
produflaB in infinitum f etfi continuo ad hyper* 
bolam accedant , numquam tameo cuoi ea con*> 
veoiunt» 

219» Neque vero diflicile id eri t oft endere. 
>]am , du£to ex pun£ko quovis hyperbolae M ad ^ 
axem AB ordinau MN > erlt • , ut MN qua- ^**** 
dratum ad refkangulum ANB , ita CK , five AE ^ 
quadratum ad CA quadratum • Jam vero, fi ea- 
dem ordinata MN conveniat cum £G io O f AE 
quadratum erit ad CA quadratum f ut NO 
quadratuni ad CN quadratum • Quare eritf. 
ex fiquali , ut MN quadratum ad re£iangulum 
ANB f ita NO quadratiim ad CN quadratum:& 
propterea , ficuti reflangulum ANBminus eft 
quadrato ex CN f ita quoque MN quadratum 
minus erit quadrato , quod fit ex NO; adeoque 
punftum O erit ultra punAiim M» 

210. Quodautem afym^toti continuo ad 
byperbolam accedanc i demoaftratur hoc pa Ao* 
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£xtendatur MN ufque donec cum tttraq;aiyoi« 
ptoto conveniat tn O § & R • Uc er^o £H lefU 
cft bifariaoi in A f ita quoque OR bifefla erit 
in N : proindeque diflferentia quadratorum MN$ 
NO «quaiis ertt re^angulo OMR. £t quoniam 
in eadem ratione f quam faabet A£ quadratum 
«d GA quadratum i eft f tam MN quadratum ad 
refUngulum ANBfquam NO quadratuin ad 
CN quadratum ; crit quoqiie # ut A£ quc« 
dratum ad CA quadratum f ita re6langulum 
OMRad idemCA quadratum • Undcf qouiii 
re£langulum OMR isquate fiat quadrato ex AEf 
erit re6bngulum OMR ejufdem ubique ma- 
gnitudinis: proindeque, non poterit augeri iatus 
unum MR • nifi minuatur eodem temporc latus 
alterum MO : & idcirco afymptoti ad hyper- 
bolam continuo accedent. 

211. Hinc aliud agentes , jam illud demon« 
ftravimus f quod f fi axi fecundo KL paraU 
lela agatur OR , ad utramque afymptotum 
terminata f re£langulum OMR| » contentum (ub 
ejus fegmentiSfSBquaie efle debet quadrato^quod 
fit ex dimidio ejus axis A£tfive CK : adeo nem« 
pe^ utf fi or fit altera re£la • eidem axi paralkla^ 
«qualia erunt inter fe reflangula duo OMRf^ 
omr # Sed , fi exdem te&m OR , or al teri cuivis 
«quidiftanter ducantur ; adhuc reflangula illa 
flBqualia erunt inter fe • Nam, quum maneat 
eadem » tam ratio fegmentorum MO ^ mo « quam 
ratio fegmentorum MR ^mri manebit quoquc 
eadem ratio f quc ex iis componiturf boc cft 
ratio reftangulorum OMR t omr • Unde » ficuta 
h«c ratio prius erat «qualitatis , fic re£laingula 
OMR|CMir pcfpcttto maivbttnt squalia inter fc 
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sst. Quum autem eadem refta OR occup» 
rat hyperbolc ia duobus pun6lis M « & S ; ob 
eandcm ratronem «qualia erunt paricer reftan* 
gula OMR t OSR : quud quidem fieri non po* 
tell , ntfi cquaies rinc iiuer fe portiones du« 
MO , SR • Unde jam iilud liquet , quod (i re« 
£la, intra unam hyperbolarum dufta, cum utrt* 
c|ue afymptoto conveoiat « portiones ejuSt hy« 
pcrboU » & aCymptotis interceptae , «quales ef* 
fc debent inter fe • £x quo facilir erit /nferret 
quod , fi re£la qus^vis , ot EH $ ad utramque ««• 
fymptotum terminata t bifefla fit in pun£lo A9 
in quo occurrit hyperbolae » ea fit oportet tan« 
gens ipfius hyperboia; ; quodque viciflim » fi re- 
^a £H contingac hyperiiolam in At & utrinque 
ad afymptotos terminetur t ea fecari debet bi- 
fjtriani in pun£lo conta£lus A • 

223. Prxterea, ficutitparallelis exiftentibus 
re 6lis OR, or, flBqualia tfft debent • re£langu« ^srt.xxo^ 
U OMR t ornr ; ita, fi aitera ipParumi ut ott ver* 
ta.turdemum-in tangcntem £Hffiet reflangu* 
lum OMR aequale reflangulo £AH«five etiam * V#.aai» 
^uadrato ex A£ • £t quoniamt dufla ex punflo 
coiitaflus A diametro AB • ipfi OR occurrente 
iii N t eft t ut NO quadratum ad CN quadra- 
tnm, ita A£ quadratum ad CA quadratum : ca- 
p cndo differentias inter antecedentes t & con- 
fjquentcs t erit quoque t ut lyiN quadratum ad 
rcftangulum ANB t ita A£ quadratum ad CA 
quadratum t five etiam $ ita £H quadratum ad 
AB quadratum . Unde , qaum MN fit ordina« 
ta ipfius AB t lacile erit inferre % tangentem £H 
atqualem elTe diametro conjugat» cjulHem AB. 
224« HiDc autem^cuti dare llquettafympto*f 

toa 
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tos eflfe diagonalestnon modo cjus parallelognni- 
mi , quod circa axes cpnjugatos defcrtbitur» ve» 
rum etiam cujufvis altcrius parallelogrammi, de« 
fcripti circabinasquarvis alias diametros con- 
jugatas ; 6c liquido etiam patet $ quod t fi ali* 
cui diametro fecunddB KL intra aliquam hyper- 
bolarum parallela ducatur OR i quas cum utra* 
que afymptoto conveniat t reflangulum OMRi 
contentum fub fegmentis ejus , «quate efle de- 
bet quadrato t quod fit ex dimidio ejus diame- 

tri CK. 

22 f • Quod , fi per aliquod hyperbola; pun« 
flum M ducatur refla MPQ , parailela alicui 
diametro prima^ AB iqu« cum ucraque afym- 
ptoto conveniat; tunc reflanguluitl PMQi con- 
tentum fub fegmentis ejus i asquale erit quaJra« 
to f quod fit ex dimidlo ipfius AB. Nam re6lan« 
gulum OMR eft ad re^angulum PMQ in ra- 
tione compofita ex MO^d MP i & ex MR ad 
MQ;five etiam in ratlone compofita ex AEt five 
CK ad CAi & ex AHi five CK ad CA;hoc eft , 
componendo has rationesi ut CK quadratum ad 
CA quadratum.Quare,ficuti re£langulumOMR 
ell asquale quadrato ex CK » fic erit i:e£langu« 
lum ' PMQ «quale quadrato ex CA. 

22tf. lllud quoque non eft hic reticendumt 
]fI6« ast quod » etfi te&x lAO$mo non jaceant in dire. 
Sum cum refiis MR $ t»r 9 roodo tamen paralle- 
Im fint inter fe 1 tam ifta^ 1 quam ill^e, femper re^ 
Aangulufti OMR asquale eflfe debet reflangulo 
cmr i quandoquidem manet femper eadem » tam 
ratio rcftarum MO 9 mo , quam ratio reftarum 
MR f mr • Plane vero * fi rcflse MO 1 mo ducan* 
tur parallele «fymptoto CH| Sc re6l9 IAK » rar 

pa. 
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parallels afymptoto CE 9 tutic ipHs MR » mr »• 
qualcs fieot porttones CO » Co : & propterea «« 
qualia erunt pariter reflangula COM 9 Cofa. 

22y» Csterum 9 quod afyroptod fint re£l«» 
qu9B hyperboiam contingunt in punflis extre- 
mts j five infinite a centro dlftantibus 9 fiiciie 
quidtsm erlt oftendere • Contingat enim by« 
perbolam in pun£lo quovis £ re£la El^qus con* ^'^* ^^* 
ireniat cum axe AB in pun£lo I • Jnmque 9 ab« 
eunte in infinitum punfto coma£lus £ , fietEi 
alymptotus hyperboi»9 fi punflum I accedat ad 
centrum C 9 & prcterea tangens altera AX fiat 
cequaiis dimidio axis conjugati KL • Horum au- 
%cm utrumque facili negotio licebit oftendere* 

228« Nam primo 9 dc^roiflfa ad axem AB or- ^ . 
ditiata EG , erit • 9 ob tangentcm EI 9 ut CG ad ^^-*^*» 
GA , ita CA ad Cl . Sed, abeunte in infinitum 
punflo £ » CGeft infinitc major rcfpeClu ipfius 
CA • Quare etiam CA erit infiuite major relate 
ad CI : & propterea punCkum I ad centrum ac* 
cedet • Deinde in eadem hypothefi re£langulum 
AGB tantutidem valet 9 ac CG quadratum. Un* 
de crityUt EG quadratumad rediangulum AGB9 
ita idem EG quadratuniad CG quadratum. Sed 
£G quadratum eft « ad reflangulum AGB^ut W/.^^« 
CK quadratum ad CA quadratum ; itemque 19^0 
£G quadratum eft ad CG quadratum 9 ut AX 
quadratum ad CA quadratum. Itaque erit ex 
sequali 9 ut CK quadratum ad C A quadratum, 
ita AX quadratum ad idem CAquadratum: 
proindeque du« CK^AX asquales erunt inter fe. 
229« £x eo autero , quod afymptoti haben* 
Am Tunt tanquam te£lc 9 qus hyperbolam coo« 
tiogunc in punAis extremis^ fit^ ut eacdem coa« 
TmJU. G fide* 
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fiderari quoque polfiat 9 velut ultims ejufdem 
hyperbois diametri • Unde, (icuti in defcriptio- 
?I0* t}^ ne byperbolx/uperius traditat du9 regulsB AXt 
BZfieridebent paralle1« , Don modo inter Cs$ 
verum etiam atlcui ex ipfis afymptotis # quuai 
extrema hyperbolct pun€la defcribuntur $ ita 
fiicile erlt inferre-» extrema ifta pun£la tunc de« 
fnum defcriJbi $ quum quelibet portionum DFt 
AG » BO I IQ adflBquat conjugatiim ipfius AB» 
At(|ue hinc modo nullo negocio determinare it« 
eebit I cjui demum hyperbolarftjm occurrere de- 
Ibeat, fif e nSlst AX » dufla ex vertice Ai five rc« 
^ hZp du&a ex vertice 6* 

C A p U T V^ 

Vefcripth parahoh i E3 alh ejut 

mtrh 

%lo. T\ Bliquum jam t ft » ut determioa« 

JLV tionem aggred/amur aliarum 

diametrorum 9 quarum parabolaeft capax • Et 

quidem alj(e parabolie diametri paulo aliter de» 

terminantur » quam i qua; eliipfi ^ & hyperbolas 

P^iift, t4* eompetunt •'Sed^ficuti novimus ^ » utram* 

que harum curvarum ablre in parabolam» quumi 

abeunte in infinitum vertice altero diametri 

firincipalis i fit ipla diameter fnfinittt longitudi- 

iiis ; fic quoque patebit » {n hac eadem hypothe« 

fi I determinationem diametrorum I qu« locum 

habuit in cllipfi, & in hyperbolai mutari ia eami 

qu» obtioet in paraboJa» Atque ita quoque, etfi 

parabola in plano pauio Aliter defcrlbaturiquam 

cU 
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cllipfis $ & hyperbola $ attamen ejus defcripclo* 
nem ex ipHi Ula eruere licebit » quam ptQ eJli« 
pfi f & Tiyperbola ruperius attuUmus « 

I. ^ua ratione faraboh in fJawQ itfcribi fofftt, 

oJi^nditWf 

z^i. T^ Entur in plano atiquo rcfije duie 

JL# AB»AO,ribi mutUQOccurrentes flG.jr 
jn A» earumque prior AB»terminata ad pun^ufn 
A f indefinita verfus B » referat diametrum para- 
bolic» reftionis» tn cono h£i^h altera AO i lon. 
gitudine data 9 exhibeat 9 tum parametrum ejuf* 
demdiametri f cum ppricioaem lUarum ordina» 
tarum. Oftendendum eft ergo » qua ratione in 
planum iflud feflio illa transferri poflic • Duca* 
tur per pundum D re^a DE , ipG AB parallelai 
& iuterea ac regula AX revolvitur circa vertc» 
cem diametri At feratur regula alcera GZ fubin- 
de fuper AO $ ut maneat ipfi AB > vel DE jugi- 
ter parallela 9 & abfcindat cx AD 9 produlla (i 
opuSf portionem AG, (Bqualcm ipfi OF «quam 
ex D£ abfcindit eodem tempore reguia prior 
AX • Dico I curvam 9 qus defcribicur concinuis 
f nterfe^ionibus regularum AX f GZ 9 parabo« 
Jam 9 quam quxrimus^ eiTe. 

3J9. £x alrquo enim ejus curv» punflo 
M ducatur re£ia MN 9 ipfi AD parallela , qute 
conveniat cum A6 in N . Jamque erit punftum 
M in qusfita paraboUi fi uttque odendi * poflSt^ ^art^ioC. 
MN quadratum «quale efle re£langulo DAN. 
Id vero cftendetur in hunc modum . Quadra- 
tuni ex MN eft ad reflangulum DAN in ratio« 
iie compofita cx MN «d AD, 9c ex MN ad AN; 

G a five 
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fiveetiam in ratioive comi^ofita cx AG ad AD, 
& ex AO ad DF • Sed duis idx ratioiies compo* 
nunt quoque rationem»quam habet AG ad DF. 
icaque erit % ut MN quadratum ad re£languiuiif 
DAN ♦ ita AG ad DF ! & propterea t fi- 
cuti dus AG , DF inter fe funt «quaics ; ita 
erit MN quadratum tequale re£langulo DAN. 

2g;. Ut autem allata parabolos defcriptio 

melius Intcltigatur , notabimus primoiquodt 

tibi regula AX ftrtur circulariter ex AD vcr- 

fus AB f tunc regula altera G2 ferri dcbet rc 

.ftllineo fuo motu cx AB verfus D£ • Et quo- 

fjrt^iiU niam motus harum regularumea lege fieri • de- 
bct f ut portioncs DF , AG • quas abfcindunt 
cx ipfis D£ 9 AD 9 maneant perpetuo ^uaies 
inter fe : pecfpicuum eft » quod» ubi rcguia AX 
pervenit ad AB $ infinitamque adeo portio- 
nem abfcindit cx DE ; tunc regula altera GZ 
ab cadem AB infinite recedet » quia hac ratio- 
nc ipfa quoque cx AD infinitam portionem ab- 
lcindct. 

3 34* Notabimus fecundo, quod» ubi eadem 
rcgula AX pergit moveri circulariter ex AB 
^crfus Al^ I quam ipfiAD in direClumeflfe fup- 
pono 9 cunc rtguia altera GZ inteiligcnda fit 
ex infinita diftantia , ad quam abicrat » accedere 
'rurfus ad AB pcr plagam oppoficam. £t quo- 
niam motus earundcm reguiarum ea femper ie- 

VrMf 1« e^ pcrfici * dcbct 9 ut portiones DF 9 AG , quas 
abfcindunt cx ipfis D£ 9 AD , cx altcra parte 
produflis , maneant continuoa^quales inter fe: 
Jjqiiet , quod » ubi regula AX pervemt ad AH, 
tiullan)q;adco portionem abfcindit cx DEi tunc 
altcra GZ fuper ABoportet reperiftur» quia hac 
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ratione ipra etiam cx AO nuliam portionem ab« 
fcindet • 

2 3 f . Undc modo luce clarius apparet , pa« 
rabolaro conftare ex duabus parcibus , binc in« 
de reiaie ad diamctrum pofitis , qux fimul jun- 
guntur in punfto A 9 vertice ejufdem diaroecrh 
Una fiquidem defcribitur 1 quu^ regula AX 
fertur circulariter ex AD verfus AB i eadem- 
que continetur in angulo BAD • Altera dercrt« 
bitur t quum eadem AX pergit moveri ex AB 
verfus AH t 8t pars ifta continetur in angulo 
BAH . Nec faae $ continuando motum ejufdeni 
regul» AX • ufque donec circumrerentiam inte* 
gram abfolvat , aiias ei partes addi pofTunC. 

2^6. Nam primo 9 quotiefcumque regula 
AXferturexAH verrus AK t quam ipG AB 
f n dire£lum efle fuppono i tunc altera GZ pro- 
fequetur motum fuum ex AB verfus D£ • Qu^- 
ret ficuti fiunt earundem regularum interfecEio- 
nes in angulo BAD; ita defcribetur eadem para« 
bols portio , quce in angulo iljo continetur . £t 
lecundo 9 ubi eadem regula AX fertur ex AK 
verfus AD ; tunc altera GZ redibit ad AB per 
plagam oppofitam • Unde » ficuti earundem re^* 
gularum interfc£liones fiunt inangulo BAH, ita 
defcribetur parabolas portio ilia » quce eo in an« 
gulo continetur* 

237. £x allata autem parabols dcfcrU 
ptione perfpicuum eft 9 ei id quidero contin« 
^ere* ut* fi per aliquod cjus pun6lum M ducan« 
turrefisduoB AXiGZtprior quidem perti« 
Dens ad verticem At altera diametro AB paralle« 
la ; portiones DF , AG , quas eaBdem abfcin« 
dunt ex reftia DE f AD produilis | fi opus» fint 
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pQrpetUd ftquales inter fe . Unde 9 fi punfium 
qusratUr ^ in quo refta G^ 1 du£):a «quidiftan- 
ter diaitietro AB» pataboJam fecat : fatis erit» ex 
yertice A ducere rc£lam AX i qua» abrcindat ex 
D£ produ£la t fi opuS » portioneih OF t i^ua* 
lem ipfi AG 9 quandoquidem interfcftio re£ta- 
rum GZ » AX qus^fltum pun^um eithibebit. 

1^8. Per contrarium verOifi qaaeratur puo« 
£lum I in quo refta AX » dufla ex vertice Ayfe- 
cat parabolam , diicchda eri t refta G2 ^ diaitieb 
trO AB parallela » qua» abfcindat ex AO portio^ 
nem AG , fisqualem ipfi DF i quandoquidem icu 
terfeflione r^f^arum AX 1 GZ quftfitum pun* 
£lum habebituf 4 Atque hinc liquet « quod , fi« 
cuti I quum refla AX cadit fupet AD $ quis du* 
£la eft per verticett A diametri ordioatis *qtti« 
diflanter • cAntingit ea parabolam in folo pua- 
CloA i itai ubi eadem AX an^ulum confti* 
tuit cum AD f nou folum in A, fed in alio quo« 
que pun6to parabol» occurere debet^ 

1^9; Csterlim I quod allata parabolam i^ 

fcribendi ratio fit illa ead^ 1 qua > tum ellipfiSt 

cum hyperbolft defcriptionem fupef lus obtinui- 

mus flfacileeritintelligere. Neque enim aliud 

difcriminis cccurrit 1 quam quod bic una re^u* 

larum G2 fertur motu feflilineo (uper AD • Id 

vero exinde oritur, quia longitudo diainetri AB 

in parabola ell infinita * Nam proft^lo motus 

ctrciilaris vertittfr in re6lilineum • quotiefcum- 

que centrum ejus motus in infinitum abire fup* 

ponitur ^ hincque patet veritas ejuS, quod pau« 

*jff#.at4« I^ ^^t6 * di£lum eft : nimirum ^ quod • ubi GZ 

ab ipfa AB infinite recedit, intelligenda eft dein« 

de ex infinita illa diflaatia accedere rusTus ad 

AB per plajgam oppofiaam. II* 
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U» SlMa fit poptio dsamefronm paraSofa $ & 
qm^dMam tbeoremafMniamemaU ftQ ih i^ 

terminaniit. 



240« 



ETfi parabola » perindeac elHpfis!^ 
& hyperbota » prifecer eam dia* 



meuum r qiiam lo Ipfo cono forcitur % infinitat 
alias diaaiecros liabeat \ in ea tamen omnts^ ali« 
ift» diametri non convergunt ad punflum uU 
lum » ut contkigit in ellipfi 9 i^ hyper bola » Ted 
fnnt oiiinc9f tam inter fe 9 quam cum ipT^diame* 
tro pfincipalt parallels. Ut vero id pattat^often<« 
dendum eft prhrs fequens tlieoremat quodift EP FfQ, ^^; 
fit aliqua re£larum 9 diametro principalt AB a^^ 
ouidiftantium 9 qu9 bifecet in O fubtenfam 
AM \ duflam ex vertice A % St demilTa ad dia« 
metrum AB ordinata EG 9 hptc per pun£)rumO 
fWiraUelia agaf^ OL* erit femper AG OBqualls ip« 
fiGL. 

241. Nec fane difficite ertt \ tlteorema iftud 
oft:endere . Nam^ ficuti AM dupla eft Ipfius AO^ 
tta9 demiffa ad diametrum AB ordlnata alia MK9 
erit quoque^tum AM dupla ipfius AL,cum MN 
dupU ipfiut OLi five £Gt proindcque MN qua« 
dratum erit quadruplum quadrati , quod fit tx 
SG. Sed|Ob parabolam * » MN quadratum^ 
eft ad £G quadratum 9 ut AN ad A^S* • Quare ' 
etiamAN quadrupla erit ipfius AG • Undc^ 
quum fiat AL dupla ejufdem AG 9 bifefla erit 
AL !■ G ; & confequeater dax AG « GL«qua« 
ii^ erunt inter fe« * 

af42« Hinc autem plura inibrre Hcebit ^^qu* 
|(1 id f f ttod eft pr^cipuum 9 fenfim nos mantu 

G 4 d": 
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ducent • Nimirum priind , duflis re6iis AK § £l 
jpris £G% AM parallelis , & convenientibus 
cum fiiiis £F i AB in K t & I ; erit triangulum 
EGI sequale parallelogrammo AG£K • £(l enim 

"^itrfti^d* ex^ ofteniis *» AG sequaljsGL. SedGL eft ae- 
qualis ipG EO/eu AL Quare dui6 AG,AI etiam 
«quales erunt t proindeque ^ quum fiat tota GI 
dupia ipiius AG « omnino necefle eft $ ut triati« 
gulum £GI fit asquale parallelogrammo AGEK* 
34J. Secundo , iildem poiitis 9 erit trian- 
gulum AOK cequale parallelogrammo £OAL 

Vr^i^o» £ft enin^^, ex oftenfis * $ AG «quaijs GL . Sed 
AG eftlsqualis ipfi £K , & GL eft «quaiis ipfi 
£0 . Quare duas £K t £0 etiam «quales erunt. 
Unde^ quum fiat tota KO dupla ipfius £0: 
plane neceflTe eft , ut triangulum AOK t & pa- 
jrallelogrammum £OAl, conftituta io iifdem pji« 
rallelis 9 inter fe fint ssqualia^ 
. 344* Tertio , fi ex alio parabols pun6lo P 
ducantur ad diametrifm AB du9 alias reflae PS» 
PQiipfis £I,£G paraMelflB^ erit triangulum 
PQS cequale correfpondenti paralielogrammo 
AQRK.Nam triangulum £GI eft ad triangulum 
PQS^ ut £G quadratum ad PQ quadratum^ 

farMoA. "boc eft *$ ut AG ad AQ, five etiam» ut paraiieio« 
grammum A G£K ad parallelogrammum AQRK* 
Unde * quemadmodum trianguium £GI ofteiv^ 

%rt.i4x»fum eft*acquale parallelogrammo AGfKiita quo- 
quc erit triangulum PQS lequale paralleIogram« 
jnoAQRK- ' 

,. 34f. Deniquc 1 fi ref^a PS , ipfi EI paralle. 
la » con^Qiiiat cum £F in V ) erit trianguium 
PVRsquale correfpondenci parallelogrammo 
£VSI« Ponamus enim f punfium S eflfe fupra 

yer* 
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TerticemAf & pun£lum P jacere «d alter«m 
partem pun6li £ « relate ad eundem verticcm A t 
£t quontam trfangulum £GI eft cequale * paraU %r#.a4a« 
le/ogrammo AG£K : addi to commoni paralle- 
Jelogrammo £GQR^iiet trapetium^EIQR «- 
quaie parallelogrammo AQKK 9 five etiam * *^^^«^4ili 
triangulo PQS • Quare » dempto communi tca* 
jiFetio VSQR , erit parallelogrammo £VSI m^ 
qUAle triangulum PVR. . 

246. Quanquam vero fieri poflit , ut tam 
punftum S cadat infra verticem A » qiiam pun<ii 
Aum P abeat ad partem oppoficam » methodo 
tamen non diflimili veritatem efus 1 de quo agt- 
tm, (emper licebit oftendere. Undet fi re£la PS^ 
du6U cx punflo P , utcumque fumpto in para* 
bola , eidem occurrat in alio pun^o p , & de« 
mifla ex punflo ifto ad diametrum AB ordinata 
pq f conveniat liaec cum £F in r ; fiet eidem pa«. 
rallelogrammo£VSI «quale quoquc triangu- 
lum p\r. 

247. Caiterum theorema » nuper * often- *4ria9#« 
funif colligi etiam poteft ex eo, quod fupcrius • *^r/.ia4» 
demonftravimus , tum in eilipfi , cum in hyper- ^'^* 
bola • Jam enim in utraque harum curvarum vi- 
dimus, quodf fi re^ £F,per centrum dufka, bi« 0«i*i4 
fecec in O fubtenfam AM, 8c demifiTa ad diame«* 

trum AB ordinata £Gfhuic per punAum O 
paraliela agatur OL $ erit (emper,ut CL ad 
CC , ita CG ad CA . Itaque, fumendo differeo» 
tiasii^ter antecedentem , & confequeotem cUf 
lufque racionis ; erit etiam t ut CL ad GL » ita 
CG ad AG . 

248. Abeunteautem in infinitum punAo 
8 9 altero diameui vefticettam eiUpfis, quam 

by. 



11* AIGEBRJB EIEMENTORUM 

^AfU 84» liyperbola vertitur • in parabolam # Et qul« uiu 
cum illo abit etiam iii infiilitam ceQtrum Q 
quod bifecat diametrum AB i refta^ duse AC, 
EC evadent Inter fe mutuo parallela^- Quumqutf 
du« CL ^CG liant infiDitde » & diflferentes a fe 
mutuo per longitudineih finitam GL $ ea&dcra 
habcri poterunt , velut asquales inter fet & pro^ 
pterea t quum fit^ut CL ad GL» ita CG ad AGf 
etiam AG ipfi GL «qualis erit. 

249. Quin & confc£laria ejafdcm tfieore* 
matis adamuflim correrpondent lis t quse in eiii- 
pfi • & hypcrbola eac codem theoremate deda* 
ximus * Nam % ubi centrum C in InfinitiHH «bi« 
re fupponitur » quemadmodnm paratlela: fiune 
duft AC »£C» fic omnia ilU trapetia in paralle- 
logramma totidem vertontur. Atquc hinc etiam 
vera ratlo efucefcit , cur in parabola diametri 0« 
mnes Inter fe fint parallelte : ntmirum 1 quk io 
ea centrum»adquod convergere deberentf eft in 
infinita diftantla a vertice diametri principalJSr 

III. Determhatio atiantm diametroram t & ea^ 
fUm affiaitas cum diametro ftincipaii. 

2 $0. T? ^ <*i'^ 4^® ^^^ oftenfa fuoe t fi^ 
^ d cile quidem erit # inferre t qood 

fit diameter paraboto re£U quselibet § dufU 
«quidiltanter diametro principaii;quodqtie $\m 
i(l« diametri eafdem habeant pr oprietate» ^ qiif- 
\tx& ipfa diamcter principalis eft referca • Jam 
enim » ut rc£ito aliquatf aN|uidiftance« du^a dia» 
metro principali t poflit efle diameter jNiraboI«i 
necefle eft t nt bifircet re£bfr emnei » aticur laqiii* 
4iftamar dnftas ^ ft iicriiiqve ad ciif¥a»tenQi^ 
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ttatas.ld verofacili quidem negotio oftende* 
mus • /E()utdiflanter efltrh dUmetrd principali 
AB ducatuf te£ta quo^vis EE^ , quse biTecet in O tlG. z6i 
fubtenfam AM 4 Dico » eaiti fecare quoque bifa- 
tiaftiquarlivisaliam re^lam Pp $ q\m ipTi AM 
parallela , utrinque ad ctirvam terminatur^ 

15^1« Conventac namque re£la ifta Pp prO« 
du6lat(i opus eftteum diametro prindpali AB iti 
punClo S ; & demiflis ad eandem diametrUm or« 
dinatis PQ « pq f tocurrentibus ipfi £F in pun- 
Ais R « &r 9 ducantur reftas £t> AK» ipfis AM, 
PQ parallelas « qu^ cum aiiii duabus AB « £P ' 
conveniant in 1 « & K • £idcm igitur parallelo«^ 
grammo CVSI dcquale crit * Utrumque trian^ Vm4^ 
gulofum PVR , pWr * Quare teqUalia ctunt in- »4^. 
ter fe duo ilta triangula FVRt pWr « Sed eadem 
triangula t velut fimiiia 1 funt^ ut quadrata late« 
rum bomologorum PV 1 ^V • Itaque tatera 
ifthsc homologa PV » pV pariter xquatia 
erunt ; & confequenter toca Pp bifariam (c&^ 
erit in V. 

2S2* Deinde babebunt omne^ ati?B diame- 
tri eafdem proprietates cum diametro principali; 
fi utique f etiam relate ad eas , quadrata ordina- 
tarum $ ht>c eft femiflium earum^ re^larum » quar 
bifartam ab ipfis dividUntur» fuerint ^ ut abfcif-^ 
f«ft»quft ordioatis iiSi correfpondentJd vero facil« 
lime etiam oflendemus. Maneant enim omn/ai ut 
fupra * * Dico , quadrata ordinatarum^O , P V ^^rt^^^. 
efle inter fe i quemadmodum funt ftbfciflie cor^ 
fefpondentes EO « £V« 

2si. Kam , quum triaogutum AOK often« 
fiim fit * fiiquale parallelogrammo £OAI . & Vr.i4)« 
triaBfiduin. PVR Kquale *^ parallelogrammo *0rt.us* 

JEVSJt 
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EVSI ; «rit , ut triangulum AOK ad triangu- 
Jum P VR , ita pafallelogrammum EOAl ad pa- 
ratlelogrammum £ VSI . Sed ratio triangulorum 
eft asqualis ei » quam habet AO quadratum ad 
PV quadratum ; itemque ratio parailelogram- 
morum adasquat illam i quam habet £0 ad £ V. 
Itaque erit » ex sequali , ut AO quadratutn ad 
P V quadratum , ita £0 ad EV. 

254« Unde modo % fi per verticem £ duca* 

FIG«27« tur refla EH , ordinatis parailela 9 qus fit talis 
longitudiniSiUt quadratum unius ordinatas AO 

*4r$.io6. fit sequale re£langulo HEO ; erit pariter ♦ qua- 
dratumcujufvis alterius ordinatx PV cequaie 
currefpondenti reflanguio HE V • Et t quemad- 
nioduni reflam iftam £H appeliare licebit para- 
mecrum diametri EF ; ita , quum asquales fint 
duas AG/EO , faclie erit oftendere 9 quod , fi 
diameter principalis AB reftos cum Tuis ordioa- 
tis anguios conftituat 9 parameter EH fuperet 
parametrum AD quadruplo ipfius AG. 

255« Hinc ulterius » defcribere licebit pa* 
rabolam f datis iongitudine t & pofitione , non 
modo diametro principali AB p & ipfius para- 
metroADf verum etiam atiaquavisdiametro 

%r* a j 8. EF, & parametro ejus EH . Unde etiam % ficutl 
re6la £H , dufla per verticem £ ipfius diametri 
£F 9 ordinatis fuis sequidiftanter » contingere 
debet parabolam in folo pun6lo £ ; ita omnis 
alia re£la , quie 9 du6ba ex eodem vertice E • an- 
gulum continet cum £H 9 non modo in £ 9 ve^ 
rum etiam in alio punflo parabolx occurret* £< 
quo fiet 9 ut I ficuti ex diametro principaii tran* 
fire licuit ad alias diametros ; fic ex qualibet aiia 
diametro 9 tum ad ipfam priacipalcm $ cum ad 

alias oma«s p^ t pervcair 1« > $5. 
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2^56. Nam remper ac cscdem funt diametro« 

rum omniutn proprietates 9 theorema iliud fun* 

damentale, quod paulo ante * oftenfum eft| re- ^srtaAo. 

late ad diametrum principalem , poteritea- 

dem omnino ratione demonftrari dequavisalia 

diametroEF.Unde omnes ilfas a;qualitaces trian« 

gulorumt parallelogrammorumque t fuperius 0« 

ftenfs in ordine ad diametrum principalemi ob« 

tinebuot quoque refpeflu cujurvis alterius dia« 

inetriEF ; proindeque , iis adhibitiSt oftendere 

rurfus licebit , efle diametros paraboiae omnes 

re&aSsftquidiftanter du£las ei» quas jam taii mu- 

nere fungitur i uec non alias iftas diametros ear« 

dcm cum ilia proprietates habere. 

257. Cascerum , prxfer eas 9 qua; ducuntur » 

^quidiftanter diametro principali ABtnuHa aiia 
re£ta efle poteft diameter parabolas. Nam,uc re* 
£la aitqua efl^e poflit parabolas diameter ^ necefle 
cft » ut bifccet reClas omnes alicui aequidiftanter 
du£las . & utrinque ad parabolam (erminatas, 
Sit ergo TY refla $ pofitione data 9 cui d«bent 
efle parallelx tx omnes 9 quas bifariam a diame« 
tro dividuntur • Jamque , fi ea paraliela (it ordi. 
natis diametri principalis AB tCrit ipla ABdla^ 
meter quasfita . Quod fi fecus accldat , fit ei x^ 
quidiftans fubtenfa AM , quas occurret * pa« ^strUiit. 
labols in alio punflo M ; & rurfus quisfita dia. 
mctcr erit * re£la £F 9 quae» dufla aBquidiftan* *^r/«aro* 
ter ipfi AB 1 bifecat in O fubtenfam AM. 
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IVf DiamctToram paraboU ali^ commtmet afft^ 

Bion^ r^ccnfinttir^ 

1 58. T) Rster recenfius proprietatcs ; 

L «pli^res aIjas commuaes habeat 

ptrabolde diametri • Ac primo quidem qua:iibcc 

earum non alias rcfias» utrinque ad curvam ter« 

minatas ^ bifariam dividit % quamquse ordioatim 

FIG.a^t ad ipram diametrum applicaqtur • Si enim iieri 
poteft f diameter paraboIoB AB bifecet in S re« 
£Um P^ % <\\xx I utrinque ad curvam termioatai 
non Gt ipG AB ordiaatim appiicata. Quia ergo» 
du^a fubtenfa AM. ipfi P» paraiieia . & bifcaa 

^nrtafe^ ^^ '^ 0,debet * re^a £F, du^a per pun^um O 
«quldiilanter diametro AB t fecare P^ bi&riam 
in V i bife^a erit eadem P^ $ tam in S» quam ia 
y ; quod fieri noci poteft. 

9 T9« Hinc autem f^quitur viciflim» quod» fi 
aliqua parabol^ diameter bifecet re£lam aitquaro, 
utrinque ad curvam terminatam ; ho^c elTe de« 
bet diametri iilius prdluau.Unde uiterius erui« 
tur f quod » fi re^a aliqua bifecet aiias duas ^* 
quidiftantes , & utrinque ad parabolam termi* 
lMUS$eaefle debet diameter ipfius parabolo^» 
atque adeo cuicumque aiteri dlametro paraileia^ 
Nam aliter » du6fca ^r punfium bife^ionis 
^ unius €K reflis ^uidiftantibus refla alia > cui« 
vis diametro parabolas parallela; ha^c» velut dia« 
tcr 9 bifecabit quoque re£kam aliam fequidiftaa* 
tem ; quod fieri non poteft. 

s6o« Id vero quum ita fit 1 facile erit » ctt« 
jufvis dat« paraboloB diametrum atiquam reperi- 
rc ^ & coafequenter pofitioaem determinare 0« 

maium 
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moiuiD aliarum diametrorutn. Nequeeiiiolaliud 
fieri dcbec t qutm ducecse incra datam parabolam 
teSiskS duas a^quidiftaates , 8c utrinque ad cur<* 
^am terminatos • Nam , ficuti reAa $ quse eas hW 
farmni dividit $ diameter erit parabol» ; ita St 
eadem pofitionem omnium aliarum diametro- 
f ura exhibebit • Speciatim aucem io omni para« 
bola reperire liceblt diametrum $ qu(p cum fuis 
ordinatis reflos anguJos confticuat» 

a6i« Comperta enim quaccimque parabo* 
1« diametro £F , quz obiique lofiftat fuia ordi- FIGt if » 
natis ; erigacur fuper ea ex vertlce ejus £ per« 
pendicularis £P » Quumque l^si oon lit paralie* 
la ordioatJS ipfius £F i eadem neceffario * feca» V/>arr« 
bit parabolam in pan€to alio P • Secetur ergo 
PEbifariaminG«&du£l4 per punftum iftud 
rc£la Afi , ipfi £F|paraIlela s erit AB diametcr 
quK&ta • Nam , ob parallelas AB $ £F $ erit an* 
guUis BGP «qualifi angulo F£P • Qqare » ficuti 
ex condruf^ione te&us eft angulus F£P > ita & 
angqlus BGP priter re3us erit* 

262. Diameteriila AB vocatur aicis ipfiuf 
parabola^f fuper qua fi perpeodicuiaris erlgatur 
ex pun6lo A $ iisc » velut ordioatis ejus parsl- 
Urla 9 tou cadet extra parabolam • Unde prono 
alveo iluit » prster iliam » nullam aliam dari dia* 
mecrum , qxm cumordirfatis fuis reflos angulos 
conftituac • Quod fi autem diamcter qua:ra« 
tur 9 quoe cum fuis ordinatis eificiat ad par« 
tem unam datum quemvis angulum acutum; 
fatiserit^ducert ex vertice A ref^am 9 qu« 
cum axeABdatum illumanguium continest» 
Quum enim refla ifta parabolas occurrat in pua- 
fio dlioi fiet eadem re£U ordiaata diametri^ qu9 
qu9fico fiitJsfaciet* 263* 



Iil ALGEBILS ELEMENTORUM 
adj. SiqucftiO fic de deccrminandA polu 
tione ordintCaruni alicujus diamecri dac« , ia 
fubfidium poceric advocari fequens tlieorema: 

VIG.2<, quod, fi ex vercicibus At & E duarum quarilm- 
vis diamecrorum AB t £F ordinacos ad tpfas de- 
miccancur AO • £G , porciones £0, AG» abfi:l& 
fe ex iifilem diamecris per ordinaus iftast asqua- 
les eff^ debenc incer fe • Nam 9 dufla OL f ipfi 

*Jr/.a4o^ EG parallela,fiet • AG acquales ipfi GL . Jam ve- 
ro , ob paralieJogrammum £L , du» GL » £0 
«qualesfunc incer fe • Quare ctiam AG Ipfi 
£0 squalis eric. 

264« Qua aucem racione , ope hujus theo* 
' ' rematis $ decerminari pofllc poficio ordinacarum 
cujufvis diamecri dac« ; haud difiicile eric incef- 
ligere • Sic enim AB diamecert cujus ordinacas 
quflcruncur. Ducacur ex vercice eju» A refla j 
AM 9 quie parabolam (ecec in M • Tum , fc€U \ 
^a bifiiriam in O 9 agaCur per pun£lum iftud re* 
^ £F , ipfi AB parallela , quos eidem parabols 
occurracin£ • Ablcindacur poftea ex AB por- 
tio AG «qualis ipfi £0 . £t^ jun£la refU JEG^ 
eric reAa ifta £G ordlnaca una ipfius AB« 

265. Non eft hic recicendum 9 quod pr«ce- 
dens cheorema erui quoque poceft ex iilo, quod 
ad idem peragendum oftenfum eft fiiperius * 9 

VM4o* ^^ Jq ellipfi 9 quam in hyperbola . In ucraque 

FIg!i!i4 ^^^^ harum curvarum » fi AB, £F finc binx dia- 
* * mecri^adquasexalcernis vercicibus ordinac» 
demiccancur £G 9 AO ; erit , uc OG ad AG 9 ica 
£0 ad EO . Unde 9 quum fiat eciam 9 uc CA ad 
AG 9 ica CE ad £0 : duplicatis ancecedencibus^ 
eric 9 uc AB ad AG 9 ita EPad £0 s & permu- 
<aad09UtABad£FtitaAGad£0.Sed»ubI 

tU 
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ellipfis » & hyperbola vertuntur In parabolAig» 
ratio diametrorum AB , £F evadit «equalitatis. 
Quare omnino neceflTe eft , ut in parabola duc 
AG » £0 inter fe fint squales. 

266.- Cas terum ex eo , quod centrum in pa« 
rabola fit in infinita diflAntia a vertice cujurcum* . 
que diametri t liquet , in hac curva non poflTe lom 
cum habere conjugatarum diametrorum contenH 
plationem • Deftituta eft ergo parabola » tum * 
centro» cum diametrls conjiigacis. Cc,ob eandegi 
rationem» tametfi parabola , non fecus ac hyper* 
bola» jn infinitum extendatur » non eft tamea 
afymptotis praBdita » quemadmodum hyperbola. 
lJam»conver(ione ipfius hyperbols in parabch 
lam» ficuti ccntrum a vertice diametri infinite re« 
cadit »ita& ipfflB afymptoti abibunt in infini- 
tum , nec ullibi comperiehtur. 

V« Tangentiam, & fecantium para&oU ac€i* 

dentia frincifaHora • 

257. f^ Irca tangea tes parabolx jam vi- 

\^ dimus ♦ , reftam,qua5ex vcr-*^^^^j.j^ 
XiQ% alicujus diametri ducitur (Bquidiftanter fuls .^^, * 
ordlnatis» contingere parabolam in folo illo ver-. 
tice ; nec aliam re£lam cadere in locum, parabo- . 
la y & tangente contentum • Inde autem duo 
confequuntur « Primum eft , quod ad unum» 
idemque punflum parabols unica tantum tan- 
gens duei poteft • Alterum» quod re6la» contin- 
gens paraoolam in pun£lo aliquo,debet eflTc pa« 
rallela ordinatis cjus diametri » qua; pertinet ad 
pun£lum contaflus. 

268. Contingat nunc parab^Iam re£la £I in fig. atf. 
TomJJL H pun. 
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pwSto % p vertipe duinetri iF « Jamqu^ , ii t% 
i:opveAUt eum tdt^n qu»vi$ diametro AB i9 
f^un^O I ^ |id quani ^tiatn ex puofto conta^uf 
JE ordinata d^mittatur UC i ^ruat du;p AG , Al 
^qualesint^r fc* Ducatur ^nim ad diamnruui 

W4l7# ^F ordinata AO.Et quoniam huic parallel^ eft* 
tan^en$ £1 ^ erit £0 ipfi Al «equali^ • Oftenfum 

V^>^}>^ftAuteoi « , eahderb CO leaualem efTe quoquc 
ipl\ AG t Itaque dUS AG » Al |eqt|a|e$ eruat ii^ 

ftjS^» ]^X hop thepremateyfacile quidem ^rit^ 
ibmne$ aiias proprietdtes derivare » qu^ parabo* 
}|( tan^entibus competunt » Sed eju$ converfum 
nuilo ^tiatn negotio i/pebit oilendpre s nimirumy 
quod f fi duflp AC, Al intpr fc fint Ji?qualej , r^^ 

^. ik* ^^* ^i' contingere debct paraboUm fn foio pun- 

^** '* ^og.^ami lifdem pofiti^^erunt rurfus ^ «t 

qu^le; du^ AG , EO , Unde fempcr ac AG po* 

nitur iH^uiilis ipfi AI i erunt etiain squales duK 

AI| EO; proindcque , quuiji du^ AO » EI pa* 

*rfrM j^p rallel» fiant intpr fe } plane beceflfe eft ^ ^ iit 

rc^a Elcontingatparabolam inE* 

270. Quanrum ad fec^ntes paraboi^ ; tioc 
Jn iis pbtinet tlieorcma f qupd » fi duas qu^vii 
jre^XtMtrinqupad parabplam termtnat^ifibj mn^ 
tuo Ojcpiirrant 9 re^anjgula fub ipOirMm fegmeo- 
tis (int , iit parahietri diametrorum» id quas e|^ 
dcm riild? velut Ordinatl^ ref^^runtur 9 Ad Id ve- 
llfi li ^'^ oftciidcndum 9 OpMS e(l Aoc icmmate^ quodf 
f»9 M# |j ^Q j(j^ of jinata diametri AB , & cumca coo- 

Veniat inildi«mcter altera EF ; re^arjgi|lui9 
fub fegmentis ejus MKO lequal.e fit re^anguioi 
^uod fit ek ADt parametrp ipfius AB » ia inurr* 
ceptaffl filicfm diam^trj pprtion$m£Rt 

»71» 
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371» Oftend^tur id autem in hunc moduni 
Super AB dcmitt^tur Ordioat»- altera EG • £t 
quoniftm MO fe£^a e(l bifartam in N* ed^ue £G 
0Bqualis )pfi NR; erit diflcrentia quadratorum 
KIN f £G a;quali$ re^angulo MRO» (;^uum ye*p 
ro 9 propter parabolam * 9 MN quadratum fit»^|./^|o<. 
«quale reflanguto DAN > & £G qU4dra(um »• »r4« 
quale reflangulo DAG ; erit dilTereutia eorun* 
d«^m quadratorum MN , £G aequilis qqoqae re« 
£langulo cx AD in GN , five £R : & propterea 
reflangulum MRO o^quale erit Ve^angulo ^x 
ADin£R. 

272. Hoc lemmate pra^miflTotfuu uunc MO| 
P(^ re£l» duoB » quxf utriqque ad parabolani 
terminatds , fibi mutuo occurratit in K > fintque 
etiam AB 1 TV bina^ diametri , ad quas esBdem 
wc&x yftlui ordinatap refcruntur • Jamque 1 fi ca. 
rum diametrorum paramccri fuerrnt AD«TXf 
oftendcndum erit 9 refbangulum MRO elTe ad 
reftangulum PRQ» veluti cft AD ad TX- Hunq 
snfinemducatur per pun^umoccurfus R dia« 
aneter tertia £F. 

ty^. Vi itaque oftenfi lemmatfs erit ytain 
teAangulum MRO «quaie reflangulo ex AD 
in £R, quam re£langulum PRQ squale reftan- 
gulo ex TX in ER, Quare crit, ut reflangulum 
MROad re£langulum PRQ, ita re£langul(im 
exADinERad reftangulum ex TX in ER. 
Scd reflangulum ex AD in £R eft ad re6langu« 
lum ex TX in £R, ut AD ad TX. Et igitur. ex 
flequali»etiam re^angulum MRO erit ad reftan* 
gulum PRQ^f ut eft AD ad TX. 

274. Fieri autem potefl t ut una ex fecantU 
bus tangens cvadat: nimirumi quum punfla duo 

H a fe. 
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fe6tiort)S eceunt in unum $ Id vero quum cotl^ 
tingie f rcflaiigtllum fub ejus fegmentis verte* 
tur in quadratum ipfius tangentis • Undc intef 
quAdfdtum iflud i Sc re£langulum # conrentunt 
fub fcgmentis alt^rius i ^adem adhuc ratio obti« 
hebit « Sed nihil obftat i quin utraquc fecans 
vertatut in tangentem : quo cafu ambo quidem 
teflatigula abibunt in quadrata ipParum tangen- 
tiufti 9 & inter quadrata ifta eadem femper ratio 
Idcum habebit« 

275. Si ergoeit pun^o f fumpto extra pt- 
rabolam^ ducantur ad eam tangentes du«$ eruat 
quadrata iflarum tangentium inter fe , ut funt 
parametridiametrorum , quas pcrtinent ^ad pun- 
€ia contaflus . £tt (1 ex eodcm punflo ducantur 
ttCix duas , qUarum una tangat parabolam * alte* 
ra eandcm fecet ; erit quadratuni tangcntis ad re* 
£langulum fub fecante tota , & portione extra 
})arabolam exidente , ut e(l parameter diametrii 
quae pertinet ad punclum contactuSi ad parame* 
trumdiametri illiuSiad quam ea fecans velut 
ordinatft refertur. 

876. Cseterum ejc iis % quas moclo oAenfa 
(iinc , prono elveo 6uunt fequentia duo theore- 
tnata . Primum efl , quod « fi duabus parabolx 
tangentibus paralielft fuerint duc fecantes , & 
conveniant inter fe 1 tum tangentes 1 cum fe- 
canteSi refiangUla fub (iecantium fegmentis pro- 
jportionalia eile debent quadratis i qux ex tan- 
gentibus fiuht « Alterum eft 1 quod » fi duabus 
fecantibus paraboioB parailelx fuerint bixix ali« 
fecantes » & conveniant inter fci tam ills i quam 
idft i rcflangula fub fcgmentis illarum propor- 
tioaaliafiut oportctrc^anguiiSiquift fub ifti* 

tum 
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rum rcgmentis coatinencur • 

277. Illud etiam nolo hic reticere » quod 

theorema de fecantib^is parabojs erui quoque 

potell ex illo t quod fuperius * odenfum e(t ^^rf^iTft 

circa fecantcs , tum ellipfis, cum hyperbols . In aoti 

ucraqueenim harum curvarum $ fi dus vcStaf 

utrinque ad curvam cerminatas , (Ibi mutuo oc- 

currant ; fiunt reflangula fub ipfarum fegmen* 

tis » ut quadrata ex conjugatis diamctrorMm 1 ad 

quas re6l® illas velut ordinatac rcferuntur; adep- 

que eorum ratio componetur cx ratione ipfarum 

diametrorum , & ratione fuarum parametrorum# 

Jam vero, quum eilipfis» 8; hyperbpU verciintur 

}n parabolam , ratio diamecrorum evadit sequa* 

litatis. Quate omnino necefle eft , ut in parabola 

reflanguia fub fegmentis fecantium fint» ut folai; 

parametri diametrorum 9 quibus ea^fecantes ve# 

|ut ordinat® correfpondent. 

278« Non e(l paritcr hoc loco reticendumt 
quod ex lemmate » theori« fecantium prsemiflby 
elegans parabolae proprietas fluit : nempe, quod^ 
relate ad quamlibet diameCrum » ut ell parame* 
ter ad fummam duarum ordinaCarum> ita ell dif* 
ferentia earundem ordinaCarum ad diiferenciani 
abfciflfarum » qua^ ordinatis illis correfpondent. 
NamiquumjOb lemma illud» re£langulum MRO flQp ^f , 
fit«quale reflangulpex AD in ER»five GN; 
erit, ut paramecer AD ad OR fummam duarum 
ordinatarum MN , £G , ica MR differentia ea« 
rundem ordinatarum ad GN diffcrcntiam abfcif- | 

farum AN » AG ,«qu« ordinatis illis correfpon* ] 
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S E C T I O II. 

D# Cofnpojitione LocoraM Prim^^\ 

Secmdi Generis. 

^7^* P7 Xpofita itatura linearuitif qulbus 
-L^ loca 9 tum prifni • cum fecuixli 
gtneris terminantur ^ fequitur inodo ^ ut ip- 
iamhorum locorum cdmpofitionem aggredia- 
itiur« Dixiiiius autem* loca primi generis termi« 
tiari femper linels feflis | loca vero , quas fecun* 
di Tunt generis 9 polTe pro Tuia terminis habere, 
vel parabolaM % vel ellipfim i vel circuH clrcum- 
(erentiam 9 quie eH fpecieS qusbdam ellipfis f vei 
dcnique hyperboiam , five r^late ad diametro- 
rum aliquam^five relate ad fuas afymptotos cod« 
fideratam# 

286. Id er^O quum ita (it » theoriam iftan 
de compofitlone locorum primi 9 & fecundt ge. 
neris ad quinque caplta revocabimus • Primo 
enlm componenda nobis erunt loca ad lineam re« 
^am*SecundocOmpofitionem oftendemus ia> 
cOrum ad pafabolam • Tertio agemus de compo* 
fitione locorum ad ellipfim > & confeqiienter ad 
.circUlI circumferentlam* QUarto compofitionem 
explicabimus locorum ad hyperbolam • relatc 
id diametrorum atlquam confideratam • £t quim 
to demum agendum nobif erit de compofitione 
locorum ad eandem hyperbolam ^ ubi ad fuas 
afymptotos referturj 

%%u £tfiitttem airertum«nobis fit, loca 

ftuU 
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<|ut<Iefti prifDi generis termiilari taQtum 4 reftiSi 
€ra vero , qutf fecundi rudf gederii i habere vc« 
lut fuds terminos foia^ cofil fe^iones , 3t cltcu^ 
licircuftiferentiartl iid taifiett nulU fuit ratlone 
com{)robatum 4 Pa^ebit interim ve^^itas ejus^ i(i« 
la hofum locorum coitipoQtione 4 Ca et<fnirtt 
fnediante abunde conftabie » 4iqu4tione(n diii^ 
tum idcognitarum e|(|ilicaf i femper loctf id li« 
tieam reftami ubi e(l uniut tantum dimenfioQijf) 
explicari verO iocO $ five ld Jlarabolaili iQvg «4 
eliipfimtf fivead circuli circumfereiitiam « tivc 
demum ad iiyperMam $ ubt ad duas dimefifior 
.|te8 attoliltur^ 

C A f VL r t 

Cotnpifitto totofUm ad rt0am^ 

tls* Q t verum e(t # quod I^^ca primi ge« 
3 ilerisreftis dumtajtat terminen* 
tuf i plaiie fieceiTe e(t t ut tf (juatio duarum iit* 
cognitarum» quafi eft Udiui untum dlmeafionis» 
Iflfcc^ad fe^aiif poflit femper e^plicari • Undef 
11 1 revert pateat $ re^as (blas efle terminoS 
Idcoruui primi generi* > otfendendum n6bi^ 
crit 9 q[uod ooHlis ifquatid 9 qu« 1 duas com^ 
prehendens kicognitas 9 eft udius damtaxat di« 
tneniionis « non ad aiium locum nos manuducitf 
cpiami qui a re£la iidea Cerminatur • Id vero eo 
Jubemius prieflabimus ; quia , oftenOi veritato 
ifta 4 ipfa horum locorum compOfitio nuiiap 
deinde difllculutem babebit« 

H 4 hi>$. 
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I. Dem^nflratio » quci loca p¥mi gemris rcRis 

folis ttrmnentuu 

aSj. 7C| Quatlo , quse duas mcognieas 

JOCj compreliendens f ad uuicani 

tantum djmenfioneni afcendit 9 poteft efle qua- 

druplici» forma;, vel nempe ;^ trr f9iy ; if t vel ar 4* 

f^myin%s^\ x^^p^my m i vel denique 

f—p^^^yi ii.Quare,conftabit nobiSjomnem as* 

quationem duarum incbgnitarumiquaB eft unius 

dumtaxat dimcnfionis 1 non ad atium locum nos 

manuducere ^ quam> qui a refla fola terminatur; 

fi utique oftendi poflfit » unamquamque carum 

«quationum pofle.per reflam foiam explicari* 

284. EftoigiturAB linea abrciffarumf & 

fI6« 29» AC linea ordinatarum • Jamque > fl fuerit primo 

x-=^myin% capiatur fuper AB portio AE s fiif 

& per pun6lum £ , ipfi AC aBquidiftanter » du* 

catur re£la EF s if • Agatur porro per pun- 

&um£ refia AX;& haec erit terminus loct 

quoBfiti • Nam 9 fumpta in AB portione quavis 

AN es X • ^ dufla per pun£lum N % cidem AC 

aiquidiftanter , refla NM = jf ; erit 1 ut AN ad 

NM » ita AE ad £F ^ Iioc eft » ut x ad y ^ ita ap 

ad n : proindeque erit x^myx n. 

185* Refla autem AX » natura fua » exten^ 
ditur etiam ad partcm oppodtam verfus Z* Ua- 
de flsquationi K=,myin iieri debet (atis » tura 
per ipfam AX» cum per aliam AZ . Nec (anc ali- 
ter fe res habet • Nam , funipta portione AN ad 
|Mrtem contrariam » & dufla adhuc NM ^ ipll 
AC parallcla, fiet AN = — x,Si NM s=z — > 
Unde 9 qunm adhuc fit | ut AN ad NM 9 ita AE 

•d 
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ad EF9 erit » ut •— « x ad «— y » ita rii ad ir: proin« 
que habebitur xquatio »—« iTiy : n :=*-<• ;(?, qus» 
per tranrpofitionem terminorum , rurfus evadet 

286* Quod , fi habeatur fecundo ji^ -f ^ as 
myini tunc » produ£la BA ufque in D t ut fit FIG« ^o. 
AD i=r p » capiatur fuper DB portio DE = iti* 
Namidu£ta quoque per punflum £ refla EF 
=£ iir f ipfi AC parailela , fi agatur per pun£tum 
F refla DX; fiet hxc terminus loci qusfiti. Ca« 
piatur eoim fuper AB portio qussvis AN = x% 
& ducatur per punflum N re^a NM t= y » ei- 
dem AC paratlela • Fiet ergo DN := x -f* p* 
Quumque DN fit ad NM» veluti efl: D£ ad £F; 
erit yUtji^ +/^ady,ita mkdff i &. propterea 
crit;c-+-p = my \n. 

287. H ic quoque notandum eft,quod»quum 
re6la DX ipfi AC occurrat in Gi& pcrgat quo- 
que ad partem oppofitam verfus Z ; fieri poteft 
fatis «quationi x-^-p^my m % non modo per 
ipfam GX » verum etiam » tum per portionem 
DG » cum per aliam DZ . Nam » fumpta portio- 
ne AN ad partem contrariam » fiet AN ^^x. 
Unde f fi ea minor fit , quam AD ; erit DN =: 
ar + p f & NM :=zy : & propterea » quum adhuc 
{it^xxtx^^p^dy^ ita itT ad n\ rurfus habebitur 
«quatio x^ pzszmy :n • Quod fi vero AN 
major fuerit » quam AD h tunc erit DN = ~ ^ 
^— p , & N M = •— ijr . Quare » quum habeatur» 
ul»— *;if*— •pad— 4^, Ita «ladii ; orietur «- 
quatio ^my: ntzz^x^pf qu» t tranfpo*. ^ 
fius terminis » femper evadet x^pzsmyin. 

888. Quod fi fuJBrit tertio x ~ p = iny : IT) 

tuoc I fbfcma e* AB portioae ADf^p, capia. p jq. ^ | ^ 

(ur 
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tur fuper reiiqua DB portia D£ = m ; Kaiff# 
duSlz quoque per punftum $ recta EF s ir» ip. 
£ ACparallela , fi agatur per pun£lum F re£^a 
DX ; fiet (i«ec termiuus loci quibfiti . CaptJitur 
enimfuper ABportio qusevls At^ — Jif t (]u« 
majdr fit i quaiti AD $ & ducatur per puddura 
N refla NM =± y , eidem AC paraliela « Fiet er« 
goDNc:!::;^«^fr. QuuitiquepN fit ad NM, 
veluci eft D£ ad £F i erit i ut ^«^p ad > ^ iu 
msidfti proindeque erit if^^p^zzimyxn* 

2$9. Re£la portd DXt produ£la ad plagani 
oppofitanf , primo occUrrit ipfi AC in G f tuai 
exteddituc verfus Z • l/nde nolo hic retiderCf 
quod squatiodl 9t^pt=zfnyitt fieri poteft fa* 
tiSf don iflodo per ipfam DXt verum etiam» tum 
per portionem DG % cum per aliam GZ • Nam 
primOifumpta fuper ASportione AN f qu9 
minorfit^ quam ADtfiet DN=^^»-4«t & 
NM =r M-. y. Uddeiquum fit^ ut p «^ ;i^ ad ^^y, 
ica msiAni erit ^^myint=itp^-^xi atque adeo 
X^^p^fnytn . £t deinde t fumpta portione 
AN ad partem contrariamS iiee adhuc DN s 
p*— •;^,&NM=2«— ijF^ Quare femper habe- 
bitur X ^f := my t n. 

190« Deniqueifi habeatur p^ptzss mfz n ; 
f 16. tx. ^^^1^^^^^^^ quoque ex AB portioae AD spt 
* capiatur tx D verfus A portio D£ -= m « Namt 
dufla adhuc per pun^um £ refta £F ss n , ipfi 
AC paraliela $ fi agatur per pun£lum F re£U 
DX i fiet fiasc terminus (ociqusfiti • Capiatiif 
cnim fuper AB portio quasvi^ AN =iX , qun 
minor fit g quam AD i ft ducatur per puttftum 
lirefla NM = y t eidem AC paralle/a. Fiec er- 
{oDN;s:|;«-^i».<^uinqttcDN fit $i NM| 
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veloti eftDEadEF; erit, mpp^x^dyiiu 
191 ad i^ : & propterea erit p*--^x:s:smy t f$. 

2^1. Quuiti auteiri refla DX ipfi AC oc- 
tfurrat in G f & pergat quoque ad patttm oppo* 
fitanl verfus 2» ; non e(t bic reticeddufti < quod 
ftquatioiit p^^iCr±myta f)eri |5ote(t fatis» noti 
modo per portioiiem DG » verum etianf , tum 
per ipram D2 *, cum per aliaiii 0%. Nam prifno» 
fumpta (uper AB pcfrtiofte AM » qiias major fit^ 
quatfi AD , iiet DN :=t j^^^r , & HM ^i--. Jf^ 
l/nde 1 quum fit « ut x »^ ^ ad ^^y% ita m ad ni 
ctit^^m^ifi^x^^pi atquc adeo^i— «Xir: 
myiHii^i deinde ^ fumpta poi*tidne AN ad par- 
tem contririam^ef it DK r^tp^x^fk NM =? jr. 
Quare » quufti fit » ut p^-^x^dy % ita m ^dtH 
eriC qudque pmimXx=^myifl4 

II. Daplexloca primi getierit cmponenii tati$ 

expiffita . 

2^^4 13 ftobaviAuJ , locit primi geherijf 
Jl reflis folis terminari» quia »qua» 
tiones talium locorum revocarl femper pofTune 
ad aliquam harum forfflaf um Xznmyift yX^p 
v=imyin > :^^p\z=imy ini p^xxmymt 
quarum unaqucque per redant folam explica* 
tur . Hinc vero^ aliud a^utes » jam methodum 
aperuimus » qua loca omdia primi ffinetiS con« 
ftrui pofient • Pro hifce etenim locis ftquatio 
debet feiOper fbrmam induere Unius ei quatUdr 
illis ttquationibuS 4 Quare (atisl fdret » ^quatio. 
nes illas inter fe nfutuo conferre , & mutua ifta 
comparatione determinare valorem quamita^ 

tum M Qui|)ii8 locns defioltiir# 
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29}. UCi fi in refolutione alicujus proble* 
matis indeterminati inventa fuerit «quatio cdx 
=a^jf;iiquido patet^quod huic aBquationi per lo^ 
cum primi generis fatisfieri debet. Quum auteoi 
eadem xquatio » divifa per cd% fiat x = aby ; cd^ 
iiquet , eam eflfe ejufdem formie cum priore »• 
quatione xzizmyxn . Unde » comparatis inter 
le mutuo terminis ipfarum % fiet m\ni=^ab icdi 
proindeque * aflumpta n:=:d 9 erit m^ai zc. 
Quocirca componetur iocusquaefituSyfit qucm- 
admodum pro asquatione x szzmy. n pofuimus 

r.Ti^ -. AE = wi, & EF = «r, ita hunc fiat AE .•= ab ; c^ 

"°-*^-&EF^rf. 

294. Similiter , fi asquatio , orta ex refolu- 
tione alfcujus problematis indetermiaati » fuertt 
nx 4* ^^ »= ^y ; erit etiam primi generis locus, 
quo huic xquationi fatisfieri debct • Plane ve- 
ro > fi eadem nsquatio dividatur per a , babebituf 
ioco ejus ii»c alia ^^b* iar=:zby\a ^ qu« erit 
ejufdem formte cum fecunda sequatione x-^f 
f=my : n • Unde , mftituta comparatione 9 fiet 
pz^ib^ia, & m\n=ib:a: proindeque • af- 
fumpta nz=z a , erit m = b. Quare fiet quasfiti 

^^ ^ loci compofitioi capiacur AD = b? ;a $ DE 

^^ ^""'^b^&EF^a. 

29 f. Eadem ratione , (i asquatio t natt ex 
refolutione alicujus problematis indeterminatl^ 
fuerit a^x »— ? b^c = ^^jf^non ad alium locum ea 
nos manuducet , quam« qui ad primum pertioet 
genus • Quia vero eadem asquatio evadit x ^ 
b^c la^ tzizb^y: a^ ffi ucraque ejus pars divida* 
tur per a^ ; iiquet, eam eiTe ejufdem formai cum 
tertia sequatione x*^p = myin* Quare^ com«' 
pratipne inftitufa $ iiabebitur^ts A^c ; a^ •& 
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tHtntszi^ ta^ 9 adeoque y pofiu n=za$eTit 
fn — i^i 0* Unde componetur locus qua&GtuSt 
fsLciendoADcsi^cia^ t DEzs6^ta,& EFfig.|i: 
s=s a. 

29^. Atque ita quoque ^ fi , inflituta refo- 
Ititione alicujus problcmacis indeterminatl, oria- 
tur asquatio ai ^ C^ ;=:: cy , non alfo loco ei 
debet fieri fatiS) c]uam, qui ad primum genus re. 
fertur . Et quontamcadem osquatio , divira per 
c , evadit ai :c»^x =y i liquett cam eflte ejuf- 
dcm formx cum quarta xqusniont fh^x=myins 
Undctcomparando tcrminos unius cum termi- 
nis atteriusi habebitur p^a6:c%&m:az:=: i : 
proindeque i aflfumpta i» = 1 , fict ctiam m :=z i. 
C^uocirca tconflruetur iocus qiisefitus « fi, pofi- 
ta AD 'rzab ic , caplatur D£ cujufvis longitu- FIG* i%* 
dinis , & fiat £F sequalis ipfi DE. 

297. Interim nimis moleftum forettomnium 
quatuor formularum condruftiones memoria 
rctinere 1 pro compouendis iocis omnibus primi 
generis • Quarc optandum cfTet % ut unica dum- 
tnxat formula totum negotium peragi poflfet. 
Plaoe vero haudarduum erit id^quod qusrfmus, 
fiflequi. Et liccbit hunc in finem cligerc^ vel fbr- 
fnuiam priorem 9 qu» ell omnium fimpliciflfima^ 
vel aiiquam trium pofteriorum % ad quas cafus 
compofiti rcducuntur « Unde duplex loca primi 
generis componendi ratio nobis fubnafcitur^ 
quarum utramque pro compofitione locorum fe- 
cundi generis deinceps etiam adhibebimus. 

298* Prior iuque methodus in fubfidium 
ftdvocat Formulam » omnium fimpliciflimam • Ett 
quum eaadhibetur^in id maxime incumbendumt 
lit, rubftituti6nis opefad eam reducatur squatio 

lo- 
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loctlis , de qua agicur ; quandoquidem i redii» 
£tione ifta pera^la , facile erit » qusfitum locum 
conftruere • Altera autem methodus per formu- 
lam procedit, omnium maxime compofitam • £t, 
juxta lianc^pr^cipuus Anaiyftas labor iq eo con- 
fiftit I ut , comparationis ope % dejiniaC quanti- 
tates , qu95 locum determinant 9 nam f ijs deter- 
minatis , nullo etiam ne^otip loci compolitio- 
nem aflfequi licebit» 

»99. Cx duabus his methodis t qui^i ut jam 
^i^rf«)97»di^um eft * 9 adhiberi poflfunt iu compofitio* 
ne locorum 9 tum primi i cum fecundi generist 
nuUi dubium eflfe poteft , quin prima facUior 
longe in praxi depreheqdatur • Interim altera in 
eo potiflimum excellit , quod abunde in propa* 
tulo pooit I qua ratione ex conftru Aionibiis ge« 
neralibus fpeciales deducautur • Unde nemo vi« 
tio nobis verti debet 9 quod de compofitiooe lo* 
corum afluri^ utrjimque methodum expitcemus* 
Nam f etfi pofterior non fic adeo ad praxim ex- 
pedita 9 quemadmodum prior ; habet tamen fa* 
tis emolumenti , ut fcitu dlgna judicetur. 

lU. Compo/itio locofum primi generis per fomu» 
law% Qmnimn Jimplicijpmam* 

300» T Ocorum primi generis formuUf 

JLj omnium fimpliciflima , eft ^i=z 

FIC. 14« ^> : II # Et 9 Ut fuperius * vidimus 9 fi AB fit li* 

*art.x%9*MtL abrciflfarum 9 & AC linea ordinatarumt com« 

ponetur locus ejus formulae 9 capiendo fuper 

AB portionem A£ ^ m% ducendo per punflum 

£ 9 ipfi AC OBquidiftanter 9 re£iam %?tsin% & 

conjugendo demum puo^ A » & F per reAam 

^^ AFj 



i 
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AP } quum re^a ifta AF t utrinque produ^t^ 
|i< terminus loci qu^fiti. Odendendum eft ergot 
quofnodpper redu^iooem ^quationis ad hanc 
^rmulam quemcumqu^ locum primi ^^eneris 
componere liceAt^ 

}0|. ProponatUr itaque ))rimum lequatio 
ix ^ityp^abp Sane, ficuti per tranrpo(itionem 
fit ax ^ ah ;^ hy iitt f dividendo per a % eric 
pc ^tt:zty;fi. Ponatur deinde x^btszz\Sc 
erit ;; =r ^ ; ccquatio redui^a ^ Sit nunc , pro 

IKquatJOnepropoiitap AB iinea abfciflTarum i &FlC«)o; 
^C Jinea ordinatarum • Erit ^t^o ipfius AB ' 

qu;eiibet portip AK c= iflf* Jam vero in reduflio* 
ne habetur x + ^ ;=: ^ . Quare i h eiftendatur 
BA ufque in Pidooec fiat JiD =;= ^^erit qu^ibet 
portip PK s= ^ + ^ = i: ) & confequenter» prO 
cequatione reduflaiinanebit quidem eadem linej» 
ajbrciflarum f fed ipfarMin origo ertt pun^um Dp 
jo3« Refpe^u igitur reduflie jsequationis 
jt r=r. by ; a habendA eft DB velpt linea abfciflPi* 
ff um>& AC ut lioea ordinatarum^VJndet ad com* 
ponendum loclim^ quoei fit fati$ , fumere opor* 
ti?bit fuper PB pprt jonem D£ ^ ^»tumque dtt* 
ccre per pun^um £ i ipfi AC jsequidiftanteri re* • 
^aiti £F r= a : qug ratrone fiet reiSla DF ^ utrio* 
qae produifla t terminu; Ipci qu^efiti • Eo autem 
jBt /a(is etiam ^quationi propofit(& ax :^ l?y^^ 
nb f Nam I duf^a tJM ^ eidem AC parallcla; 
erit f ut PN ad NM » itji DC; ad £F t proinde- 
tqqeyfi quamadmodum habetur OU —x ^ ^tit^ 
f onatur NM s= j^; erit, utx*j-b ^dy % ica ^ ad 
m & coofequenter 0rit ofc^ab::^ /^jpifive etiam 

30|. Proponatur (ecundo iBquatip ii^x qi; 
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i^y ^ a^b , Hsc f (icuti tranrpofitione fit a^M 
•^ a^b = b^y 9 ita , divifa pcr a^ % evadit x^^^ 
= b^y : fl^ Ponatur deiode x — ^ t=: z;^ crit 
str: ^^^ : a^ acquatio redu£la • Sit jam % pro ae- 
'^^•''•quatione propofitajAB linea abfciflarum t & 
AC linea ordinatarum.Erlt ergo ipfius AB qu9- 
iibet portio AN = x • £ft autem in reduflia. 
ne X •— « A = e • Itaque % fi abfcindatur ex qua* 
iibet AN portio AD = b, fiet reliqua DN t=a? 
»— « ^ ;= a; : proindeque pro a^quatione redu^la 
manebit quidem eadem linea abrciflarum , (ed 
earum origo erit punflum D. 

304. Hinc 9 refpedu redu6las squationis 
z = b^y :a^ , erit DB iinea abfciflarum t & AC 
linea ordinatarum • Quare » ut componatur lo- 
cus » quo ei fit fatis 9 capienda erit fuper DJI 
portio DE f=:ib^ :at tumque ducenda per puo» 
£lum £ 9 ipfi AC cequidiflanter « re6la ^ z=zai 
atque hac ratione fiet rc£ba DF , utrinque pro- 
du£ia p terminus loci qusefiti • Interim loco iflo 
fit fatis etiam «quationi propofits a^x =: b^y 
4* ^^^ • Nam p du£la NM % eidem AC parallela; 
erit , ut DN ad NM , ita DE ad EF . Unde ;fi 
ficuti habetur DN =: x «-^ ^ 1 iu ponatur NM 
c= jf ; erit , ut x »--• ^ ad ^, ita b^ : a ad ai praith 
deque crit ax^^ab s: b^y : a , hoc eft a^x ♦-^ 

. a^bt=z'b^y 9 five etiam a^x = b^y + a-b. 

305. Proponatur demum equatio ab — ay 
b: cx • Ifta t ficuti tranfpofitione fit ab •^cxtzs 
ayi ita , dividendo Tpetc , evadit ab:c^x^ 
ayic. Ponatur d6inde«^tr»-i»x=r29& erit 
z^ayic sequatio redu6la • Efto nunc p pro «• 

flG/j^. quatione propofita»AB linea abfi^iflilrum» & 
AC lioea ordinatarum • Erit igitur ipfius AB 

por- 
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portio quxlibec AN = x • £(l autem in rcdu«^ 
€iione aiic-^x :zzz . Itaque , fi abfcindatur 
ex AB portio ADz=:a6iCf8t capiatur quoBli* 
bec AN,niinor>quam AD;fiet reliqua DNzszaiic 
•^ fic^ tii proindequet pro sequatione redufla» 
ficuti origo abfciflfaruro erit pun£lum D, ita eae- 
dem tendent ex D verfus A. l 

306. Qua; quum ita fint 9 refpeAu redufl» 
«quacioniS2r= (ly ; ^y eric OA 'inea abrdflfa^ 
rum % & AC linea ordinatarum . Unde, ad com« 
ponendum locum , quo ei fic faCfs 1 capienda erit 
iuper DA porcio D£ t=: a^ tumque ducenda per 
pun£lum £ % ipfi AC squidiftanter % re£la £F 
=r c : qua racione fiec refla DF 9 uCrinque proJ 
duAa • cerminus loci quaefici • Sed ioco ifto fit 
fatis etiam squationi propofitas a^ -^ay = cx* 
N^am 9 du£la NM 9 eldem AC parallela 9 eric^ ut 
DN ad NM9 ita DE ad £F . Quare , fi« quemad. 
modum babecur DN = a^ : c ^— nx > ica pona- 
tur NM=:^ ,eric; uca^ :c— «xadjy » itaaad 
c : 8c propcerea exitab^cx =iay 9 five eciam 
ab^^ay:=:cx. 

IV. Compofith Jocorum primi geaeris per form 
mulam , omniummaxime compojitam. 

3^7* /^ Uemadmodum ex quacuor iliis ^ 

V^ formulis 9 ad quas fuperius » re« *^^'«**5« 
duximus iocales squaciones primi gencris, prior 
cft omnium fimplicifldma 9 ita qua:libec trium 
pofteriorum eft omnium maxime compofica . Id 
vero mirum cenferi non dcbec. Omncs enim eun- 
dem cermlnorum nunierum concinenc 9 cantum- 
que diverficace fignorum > quibus cermini illi af« 
TomML 1 ficiun* 
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ficiiiHtur . a fe m^W differutJt . gligeimis |Bt«- 

f im f pro pompofitipD? ipconioi pnm» g^ncris» 

*4rMS«.fati5,iaqifupr;i * f"'^ «y°<l^"^\ „ , . . 

308, NiiMiruni , exiftentibus AB line* ;ib- 

FIG, jo.fciffarum , & AC llRca orditwttrum , prpfiuc^p. 
^a eft priroo^A verfus D , ufque 4onec fuerij 
ADi=Pi tun|,a|)fci(r« ex PB por^ipqe DU=m, 
dMc^nda eft per pun^um E , ipO AC aBquidi- 
ftwter , refta EF == l» • ?? «^a PF » «tFinquo 
produfta , ea erit ,.per (juapi qucijtqs jopus fer. 
Jn|nabl{ur , Nnnc ergp oftendenduni nobis eft, 
quar»tioi|e,ppehujus formula? , pinnla Ipc4 
pr»m> gen«l5 conipbn^ntur, 

joo. F«et i|it«r cpmpofitlp pMJufvis nlu, 
ims Ipci primi generis , cqmparandp ejus ?t<^m* 
tipncm cUfn fqrmula il)a , Hac ei|i|i| cpmpfca> 
tione depnientur auai>titates, qaaf locuni detefs 
injncnt . Vndtf , liqMidem pmiies |nv?qi|Wtur 
pofitivsp i pbtinebitiir loci coinpofitip, dandQ 
xe(ils , quas referui|t , i|la e«dein poQtip , quam 
in conl]tru6i:ione formuloB reperiui|ti|r habere, 
Scd, fi earum ajiqua prpdit negativaj tupc refif, 
quameshibet,capienda?ft in Ipct cpmppfitio. 
nc ad plagam opppntam. 

s 10, Proppnatur primum «^uatip x 4* a^ • 
<: = y . Sane, coipparatis t?m|lnis ejus cum ter- 
inini$ fprmul?? generaiis x4-p==:i»y:«, fiej 
« = jiA : c , & >» : J? = I t adeP iiempe , ut, p<K 
ilta = I • ?rit ctlam 1» 5= 1 . Unde , qiurqi o. 
inncs quintjtates , Ipcum determitiantes , prt» 
fint pofitiv^, habebltur quscfiti Ipci cpmppfitiOi 
ii re£^arum , quas rtferunt , iervafa eadera po^- 
tione, quam |n ponftruaipne formtil^ reperiiii|. 
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t ur Iiabere i poiiatur AD z=a6:ch& rumpta FIC* lo^ 
cujufvis longitudiiii^ » cpnilituatur £F ipfi 
fBqualiirp 

3 1 1# Proponatur fecundo ^quatio pc ^ a^; 
^ ^a^y ; f^. H«Ci per comparatjonem cuin for- 
rotila generall^ ^ p^my:n$ pxhlbet p;;=z^ 
^^ ic fScmifiszza^ ;f^; adeo nempe , ut $ af- 
fumpta n^c t^etm^a^ :c. Quum ergo va- 
lor ipfius p ortus fit negauvus b non modo fieri 
debet in loci compofitione AD z::^a^tc, verum F[G« 1 1 • 
ctiaiD capienda eft eadem AD ad plagam oppoG* 
tam ejr A verfus B • Quumque valorcs ipfarum 
m,Scn prodierint pofitivi^poljtio reftarum D£» 
Uf? haud quidem mutanda eft » fed tantum poni 
debet D£ e a^ ; ^»atque adeo aequalis ipfi AD» 

313. Proponatuff tertio ^cquatio ^c^^ayic 
s=sa^ ; c»five sf^""^ zc^^Cjy; c.Per compara*- 
tiooem ejus cum formula generali 9f ^psz:my:n$ 
habetur p =7: ^at ; c,& m : n^^^a : C: adeo» 
nempe^ut pofita n — cfi^t m sp »--f ii.Hinc^qui» 
valoret ipfarum p » &i9i orti funt negativi ; in 
compofitione loc/ » poo modo fieridebet AD*^^^*'^* 
= #^ : c» ft DE s a ; verum etiam exdem AD» 
DE fumenda^ funt ad partes oppofitas ; hoc eft 
AD ex A mfus B» & DE ex D verfus A- Ouia 
vero vaior ipfiusirprodiit pofitivus ; pofitio 
reflss £F haud quidem mutanda eft » fed tan- 
tum fieri debet £F =? c« 

} 1 3* Proponatur demuni aequatio x 7=r a^yi 
c^ m Plane » comparata asquatione ilta cum for« 
muU generali X --f p c= my : jf 9 fitpiso » & 
min:=:a^ i c^:proindeque^afrumpu n ss c^erit 
a^:c • Qaia ergo valor ipfius p ortus eft 

1 3 nuU 
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nuilus h etiam in loci compofitione aufla fierr 
ilC^if. debet longltudo ipfius AD . Itaque punfluin D 
accedet ad punftum A • Quumque valores ip6« 
rum mfStn comperti fint pofitivii manebit qui^ 
dem eadem pofitio re£larum D£ , £F i fed po« 
nenda erit DE , five AE = fl' « ^> & EF 5= <"• 

314. Casterum in hac loca prlmi generis 
componendi ratione duo quidem occurruaCt 
notatu dlgna . Primum eft , quod teqaatio lo^ 
ci » de qua agitur» fubinde femper reduci debeti 
ut incognita x maneat folitaria » & affe£la figoo 
pofitivo , omnino ut in ipfa formula ^ 4* ^ ^ 
fny : ff reperitur . Unde , fi loci sequatio fuerit 
ic ^ ay^cx i primo quidem per tranfpofitio- 
nem reducenda eft ad hanc aliam cx^ 6cf= ayl 
deinde vero utraque hujus pars dividi debet per 
€ 9 quo fcilicet fisLt x ^ A:z= ay :c. 

3 1 j. Alterum eft , quod , comparata asqua* 
tione propofita cum formula generali :i; 4- p ^ 
tnyin % dumtaxat quantiiatis^ valor innotc» 
fciti & quantum ad alias duas I» , & tf , nonni- 
fi ratio, quam habent inter fe , cognita fiet. Ita- 
quc valor uniusex iis , ut jam in ailatis exem* 
piis fuflum eft , fumi poteft ad libitum y 8c tunc 
per cognitam rationem , quam Inter fe habentt 
ctiam valor aiterius notus evadet • Prasftat au- 
tem , utcumque fumere valorem ipfius 0t queoi 
tanien pofitivum femper efle oportebit. 

y. Obfirvatio quadamfpecialh chcaloc^ 

frimi gitteris. 

316. T^ Riufquam huic capiti finem impo- 
JL namus » non abs re erit , circa b>a 

pri. 
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ptiftii generis rpecialem quandam obfervationecii 
boc loco inftituere • Nimirum jam diximus fu- 
pra *$ ioca geometrica»de quibus hic potiflimum V/. i3» 
«gimustex foiutione eorum probiematum fuum 
ortum iiabere , qu» indeterminata funt» defe£lu 
unius conditionis» nec proinde alias sequatlones 
pofle iliiulmodi locis expiicarti quami qu» duas 
incognitas comprehendunt» 

317. Interim» quum quseftio cft de locis 
primi generisi etiam sequatio » quce unicam con» 
tinet incognitam g aliquo corum iocorum po» 
terjt explicari t modo tamen aequatio iit priml 
gradus, & ipia incognita (it unius dumtaxat di« 
menfionis • Nec diiiiciie id erit oilendere , (i pro 
loci compofitione eam methodum adblbeamus# 
que formuia utitur > omnium maximc compofi- 

g 1 8. Eflo etenim «squatlo pc>m^at= O.Sane, 
comparatione inftttuta 9'' Rt p := ^^ a f St ra : $$ 
1= o : proindeque , aflfurapta fiisr r 9 erit m ;= o» 
Hinc primo , ii> loci compofitione > non modo 
lieri debet AO sz ai verum etiam 1 ob valorem ^^q^ ^^^ 
negativum ipfius p » capienda eft AD ex A ver- 
fus B • £t deinde , quum fit iti = o 1 etiam DE 
nullius iongitudiniS effe debet • Quocirca pun« 
Clum £ accedet ad punflum D , & ex ipfo pun* 
Ro D ducenda erit rcfla £F » qux locum deter« 
nilnat. 

319* Quum autem fit 1» != i; refh ifta £P^ 
five DP cujufcumque iongitudinis eife poterlt» 
Neque vero » pro varia ejus iongitudine» putan<i 
dum eft t iocum variari • Nam , quum re£la $ io« 
Gum terminans , tranfire debeat pr piinfla duo 
D f (& F } eadem coincidct cum ipfa DF : protn* 
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dequc « quAcUflique fuerit loiigitudo ipfiilS EF 
five DF» eadetti feitiper erit pofitio reftft^ locuni 
tcrminantiS ; idemque adeo tocus t quo propo^ 
fitas squationi if^atszC debet fieri fatiS^ 

^zo. £)^iitentibus igitur AB linea nbfcifla^ 
rum , & AC linea ordinataruitii componetur lo* 
cuS| ad quetti nds dUcit «quatio 9C -^a^ OfBt 
abfcifTa ex AB portiotie AO ^ a $ ducatur per 
^tiStoih D refta XZ ^ ipfi AC parallela « Nams 
^uuifi re^ai» quib ex firgUliS Ipfiu:» XZ pUnAIs 
Mdemlttuntur fuper AB , a^quidiftanter alteri 
AC f cadant ad unum , idemque pUQ^kum 1% 
fiet AD abfcilTa coitirtiutiis dmnium illarum or- 
dinatarum • Unde i etfi In Idco ordinata y Varia* 
tioni fit obnoxiaj abfcifTa tamen x erit conftansi 
& perpetuo ftqualis datSB quantitati a. 

321^ £fto etiarti SBquatid^*^0 1= o. Quo» 
nlam in ilta deeft incognita x ; efficiendum efti 4 
ut etiam in formuia x^pi=fny: a evaitefcere 
poflit terminus « in quo ^ codtlnetur . Quum- 
que ifl eadem tequatione incognita altera y re- 
pcriatur fojitaria s in id pariter incutnbenduiiH 
ut in formula quoque idcdgnita y fola depre* 
Iiendatur • Quare , multiplicatiSl formuias ter> 
minis omnibus per li^ , iirdemque diviiis per m; 
inftituenda eft comparatio cuioi «quatione ifta 
nxim^npimtsii ^^v^f^npxm^nxii» 

t22. Piane verd, comparatidne inftitutai 
liabcbitur np:m=La%8^n\mc=zo* Hlnc $ af- 
funfpta tn^ i , fiet ^ p= o . Quumque ex prio* 
re ftquatione npimma eruatur^ :s^ am i Mietit 
valor ipfius p infinitus.Hinc in idcl cdmpofitio« 
FIG. 34t ^ pofuio jpfius AD minime mutari debet ; fcd 
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iatttunl abibit in infinitum punfltim D • Quare , 
ft&si 9 Idcum terlnin«nSf paralleU fiet liheas ab* 
(ci(farum ABmec al/ud fupereftf quam , ut pun» 
€tum aliqudd detcrminemus i p«r quod ea traii* 
l Ate debet. 

^i^. Hunc infinem prOBftat $ ^6c Ibco ilo« 
tare.qUod^ ficuti in fbrmuia gener4ii > -^ ^P * ^ «. 
ik^nJc:mx=:6 refta DP , locurti terrtilnans , ipfl ^^°* ^^* 
Atl dccdrrit ici G ; ita, quuiti Ctt ut t)E ad DP^ 
ita t)A ad AG» eflc debet AG ±zrip:mi Quuiii 
etgd^per corhparatidnem formulaB geiicralis cdm 
#quatiorie i^ropofita ^ fiat /rp : »i = ^ » rieceflfe 
CUyUt proipraasqUatidne ide qua agitur , fit 
AQ ssaiSc propterea re£la t locum terriiinanSi 
ficutiduci debet OBquidifltanter lineae abfcifla^ ^IG«)^« 
rurii AB ; ita » fumpta in AC portlone AG =± a, 
iranfibit ea per purifluiri G. 

^a4. £xiftencibus igitUr Afi linea abfcifla* ' 
turii , & AC liriea ordiriataturiif coriipdrietUr io« 
cui; f ad queril nds ducit lequatio^ ^^0 = 6,6, 
abfciflTa ex AC portione AG t=z d 1 agatur per 
puriAuril G fe£la XZ , ipfi AB parallela . Karii, 
^uuni re£laSt qUc ex fingulis ipfius XZ pUn£lis 
M demittuntur fuper Afi f squidiftante^ alteri 
AC , fiant ipfi AG asquales $ abfcifla quiderii x 
eritinldco variationi obndxiaffed drdiriatay 
erit coriftans f & perfietUd « qualis datiS 
tltati a. 
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C A P U T IL 

Compojttio locorum ad paraholam. 

^drux^i^ S^S* 'rXIximuS fuperius *» binas ilias 

JL/ methodosi quibuS locorum pri« 
mi generis compofitioaem obtinuimus » locum 
etiam habere in compofitione locorum fccundi 
generis . Itaque } afluri de compofitione loco- 
rumad parabolam \ primo quidem odendemus» 
quomodo componi poflint hujufmodi loca 9 ad« 
hibita formula^omnium fimplici(fima;tum dcinde 
explicabimus> qua ratione fiac eorundem ioco« 
rum compofitio , in fubfidium advocata formu- 
. la I qu0B fit omnium maxime compofita • 

I. Cmpoptso locorum ad parabolam per f^mu^ 
lam i omnium JimpHciJJmam • 

326. T N parabola cafus fimpliciifimus habe. 
1 tur 9 ad calculum revocata unius cx 
ejus diametris proprietatc. Undeiquum vi hujus 
proprietatis habeatur quadratum cujufvis ordi« 
dinats asquale reflangulo , quod fit ex parame- 
tro in abfciflTam correfpondentem : vocando p 
parametrum ^y unamquamque ordinatam » & x 
abfciflam 9 qu9s ei correfpondet ^ erit^^=px 
sequatio 9 qus exhibet pro locis ad parabolam 
formulam 9 omnium fimpliciflimam. 

^27. Ofliendendum eft igitur 9 qua ratione 
ope hujus formul»^^ =:p;i^ ipfa ad parabolam 
loca componantur • £t primo quidcm formuls 
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Ipfius comporitio nu/lacn habet diflicultatem • ^ 

Eflo enim pro ea AB iinea abrciflfarum , & AC FIO* )<• 
linea ordinatarum . Abfcindatur ex AC portio 
AD s: p . Jamque, fi parabola defcribatur , cu^ 
jus AB (it diameter » AO parameter diametrit & 
eadem AD referat pofitionem ordinatdrum ; erit 
paraboia ifta terminus loci quaBfiti. 

328. Capiatur enim in AB portto quevij 
AN = x;tumque per punflum N,ad parabofant 
orquefducaturiipfi AC asquidiftanter^ re£la NM 
zszy • Quia ergo^ propter parabolam 9 MN qua* 
dratum eft xquale re6languIo DAN ; erit y^ 1= 
px. £t quamquam NM ducatur ad partem oppo* 
fitam;adtiuc tamen eadem orietur asquatio.NMi^ 
etfi fiat in ifto cafu NM = ^^y ; ejus tamen 
quadratum erit femper^^. 

329. Jam 9 ficuti asquatio localis » qusc eft 
duarum dimenfionum , ad parabolam nos ducitf 
ubi eam reducere licet ad formulam lllam > hoc 
eft ad terminos tales 9 ut ex una parte habeatur 
quadratum unius incognitas 9 ex altera vero re- 
Aangulum ex incognita alia in datam quamvis 
quantitatem^ ita 9 habita fu8B reduflionis ratio- 
nc , facile erit 9 locum componere $ quo eidem 
arquationi debet fieri fatis. 

jgo. Neque vero diflicile erit^ definirefqua* 
lis efle debeat aequatio^ quas fubinde reduci pof* 
lit 9 ut formam induat iftius^^ s px « Primo 
enim 9 fi in aequatione incognitas duac non repe* 
riantur fimui multiplicatas » reducetur ad earii 
formam a^quatio 9 quotielcumque unius dum« 
taxat incognitas quadratum in ea continetur • 

j 3 f • Proponatur 9 exempli gratia 9 «quat io 

^i^ Z0y 7=^ cp$ •^ tK Fiat ^r^^a ;=:;»•£ tquo« 

niam 
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tkium habetwr y^ + zay + a* t=: «^ , five' >^ + 
jioy =«3 ^a^ i erit , fubftitutionis opc» i* •— • 
tfi^^j^-^^a/atcjue adeof z^ =, cx '^ a^ *-^ 
h^ • Fiat (Juoque x-k^^a^^b^ )ic:=s u : ita^ 
at fit cA -l^ a^ --^ i^^ 1=3 ^^> .£t habebitur demUiH 
^2 _; cil^<{u^ eft ejurderni forniiaB cum aeiqilatid. 
ne t fimpliciffimuro i^arabolaBi cafum eihibentc / 

5 3 2. Quod (i auterti in «qiiatione incognitaj 
dlus fimui multi|^licatse reperiatitur s tunc » ut 
iltiufmodi »qaati6 fbrmami iniduat iftius y^ >=:^ 
^^ f oporfebit i ut in ea utriufque inctf|^iiit9' 
quadratunt continieaturt fed ita taiifen»titf tran& 
latis ad eaildenf partem 9 tum terminis, qtiadrata 
iila conciileiitibtis t cum termino , incofgniiftruini 
I!frodu£)(uml iticiudente i iidenf fimul quadratunt 
lierfeftum cbnftituant. 

tii* I(^*fi ^qtiatio conftruenda fuerit jr^ ^ 
iay^zx* 4- x^ scx^ 0^^ jam tres termini jr^ 
9i^2Xy Hh'^^»ad unam partem exiiterites^qtiadrt- 
fum exliibent perfe£tu(i[i • Plane vero^Fionen- 
dfoy '— 1(1 «^^ = tf erit y — 2tfy + a* ^ zxy 
•f «tf^ ^x^t=si^f fi vey^ — * 2a> •--^ ixty + ** 
«=: 2^ -. a' ^ zax. Quaret per fiibflJtutioneni# 
erit «» — a* ^ 2ax = cx^^a^ i hoc eft *' = 
cx^ 2ax 4' 2^^ • Unde , ponendo quoque x ^ 
^a^ : f ^ + 2a )t=:x ^&c-^za^i : ita» ut fit 
c^x^- 20;^ 4* M^ s^ar ; erit demum a' ?= ^#1 
qudBcft ejufdem formae cumi a^quatione (Aictbobf 

fimpliciflSma>5 ^ P^^' 



JL 



ih I^fadedeitiis toid ad pataiohnt compmitS 
fathnit estemplafimpliciora 4 



U4^ 



UT exettiplis odendsLtmSf quA tu 
tfone., per redu6lionein «qua* 



tlotlis ad fdritlUiaRt fimpliclflifdam t locia ad pa« 
rabolam componantur ; (iropdnatuif ptiiAum m* 
quatio^^ -f lay ?== c9i . Fiat y ^a^tc. Quum* 

que habeatur y* -f aay c= «^ •--• tf M erit z^ ^ 
a^t=tCM% five z^ P=t ex-i^a^ . Piat qtioque x Hi» 
Ct^ ic^a .iSx quoniam pofitione i(ta habetur 
^;< 4" A^;=^ ^^ 9 erit s^ ijs ^/sr equatio fedu£la« 

] J $• Sint jami pro «quatione propofita^AB ^.^ > 
lifiea abrciiTarum » & AC iinea ordinaUrbm.£rit ^^^' '^* 
itaque ipfius AB quxlibet portid AN x=:ii tt. 
Quumque habeatur X'^ a^ tCizzat producetl* 
do BA ufque in D , ita 1 ut fit AD ^a^ict 
fiet unaqua^que DN :=z x-i^a^ iCzitx, Sed ha* 
betur etiam y -^a^sz . Itaquc^ « ut habeantur 
valores tncdgnitas z , neceOe eft , ut (inguiis Va* 
loribus ipfius jr addatur data quantitas a^ 

ii^* Jam valores ipfius v cdrrefpondent 
portlonibua re£lfl0 Afi* quae reieruttt valdreitf in* 
coguita X • Quare , fi ejttendatur GA verfus £» 
iu f u( fit A£ = 11 f & per putlftum £ ducttur 
re£la FG , ipfl Afi paraileia $ exibunt ex patu 
fkis ipfius PG vaidres iitcd^nit« i « Quumque 
valorei ifti infiftere debeatlt Tuper valdribut aU 
teriualncogttitae $ oportebit 1 oon quidem fia» 
per DB % kd fuper FG f qu« cl left paralklai ftt* 
mere valoreii ipfiua tt* 

92 7« Itaque $ compleco paratlelograoimo 

AF • cfit • pro fMuavone redu^a «? 9 ^^» FG 

lu 



ir^ ALGEBRJE ELEMENTORtlM 

linea abfciflarum)& FD linea ordinaurUfiliQu<« 
re 9 fi, fumpta fuper FD portione FH = r 9 de« 
fcrlbatur parabola , cujus FG (it dlameter 9 FH 
parameter diametri » & eadem FH referat pofi^ 
tionem ordinatarum ; per parabolam iftam ficft 
fatis dcquationi redufla; z^ t=r cu. Sed eodetn in- 
terim loco fiet etiam fatis ^quationi propofits 
y^ + 2ay = cx* 

3; 8. Ducatur enim ex punfto N , ipfi AC 
lequidiftanter » re£la NM ::=r y . Jamque » fi hco 
conveniat cum diametro paraboIasFG in pun6lo 
O , fiet OM t= y 4- 0. £ft autem, propter para* 
l>oIam , quadratum ex OM squale re£langu« 
io HFO . Itaque » quum fit FO = x^a^ i c,8t 
FH = c i erit y^ ^zay^a^ = cx '^a^ $ * 

confequenter j^^ «h ^^y r== ^^ » q^® ^^ asquatio 
propofita • 

339* Qucmadmodum autemt ob AE^at 
& AD > five £F =: a^ :c 9 parabola tranfit pc^ 
pun£lum A$ Ita demonftratioi a nobis allata, pro 
ea tantum parabolas portione locum habet t qua; 
exiftit in anguio BAC < Interim facilc erit t ad 
omncs alias parabolas portiones eandem demon* 
ftrationem extendere t modo habeatur ratio fi« 
tuSp quem in aliis illis parabolie portionibus ob« 
tinent re6l» $ quibus pro inventione squatio- 
nis opus eft. 

340. Proponatur fccundo asquatio y^ •-• 
My:s::B^^^cx , quft fimilitcr ad parabolam 
nos ducit * Fiat jf •— • a t= « • Et quoniam habc- 
tur y^ -~ zay +• a^ = z^ , five y^ *^ 2ay = «*, 
^^a^ i fubftitutione perafla t erit «* •— • a* =2 
A^ '—^ cx , aut ethm z^ rss a^ 'j^ i^ •^ cx * Po- 
natur quoque (0^ HM^a ^ • ^ ^ft — g . Quuoh 

qtto 
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que habeatur a^ ^A^^cxcsicu ; erit rurfus» 
ope fubftitutjonis ^z^zzzcu aquatio redufla. 

941« Sint nunc 9 pro «quatione propofitai 
AB linea abfciflTarum , & AC linea ordinatarum* FIO, ii* 
Fkt igitor ipfius AB portio quaslibet AN t=x. 
£t quoniam habetur (a^ ^i^ )i c*^x^= ux 
abfcindendo ex AB portlonen)AD:rrrii^4*^^j:r^ 
& ponendo unamquamque ipfarum AN mino» 
remiquam AD;erit unaquseque reliquarum por-^ 
tionum DN=( a^ ^ b^ ) % c ^ st^ u. Sed ha* 
l>etur etiam^ m^a = z. Itaque ^ ut habeantur 
valores incognits z % necefle eft^ ut finguli va« 
iores ipfius^ minuautur data quantitate a. 

l^Zp Quum ergo valores incognitas y cor- 
jefpondeant portionibus redas AB % qua^ re* 
ferunt valores alterius incognicas xi nemonon 
^idet I quod t fi abfcindatur ex AC portio AE 
2= a f & per punftum £ ducatur re£);a FG « ipfi 
J3A parallela t exire debent ex pun6lis Ipfius 
FG valorej^ incognitac z . £t quoniam valorea 
Jfti infiftant oportet fuper valoribus alterius in« 
cognitflB u : plane neceflfe eft , ut , non jam fuper 
DA , fed fuper FG , qu^e ei eft parallela» capian« 
tur valores ipfius u. 

343 « Hincf completo parallelogrammo AFt 
crit p pro «quatione reduAa z^ ^cu^ FG U- 
nea abfcifiarum 9 & DF linea ordinatarum.Qua* 
re 1 fi, fumpta fupcr DF portione FH ^ c , de« 
fcribatur parabola , cujus FG fit diameter t FH 
parameter diametri 9 & eadem FH referat pofi- 
tionem ordinatarum $ fiet parabola ifta locus re« 
du&K aBquationts z^ :=cu . Sed eadem parabola 
lcrminabitur quoq^ locus propofitce «quationls 

J44. Ducatur namquQ ex min£ko N 9 ipfi 

AC 
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AC xquldiftanter t reCla NM p=:^ . £t jam • € 
hsc conveniac cum parabolx diametro FC w 
pun6to O 9 liet OM 9=3^ -«. • £ft autem , pro- 
pter paraboiafn f quadratum ex OM «qoale re- 
fkangulo HFO . Quare » quum fit FOc=: fa* •f 
i^)iC^Xf&FHl=ie h crit y**— laay + a' 
=:tf^+A^ ^^^Af satque ^d^ay^ ^zayt^zS^ 
»1— ^^ f quflB eft lequatio propofita. 

^45« Cflpterum in hoc loco parabola tranfi- 
re nequit per pun£lum A • Nam » quum fit ADi 
riy^VE=^(a^^6^)if ,&AE^a, erlt AB 
quadratum minus re^angulo HF£.Sed hic quo- 
que notare oport^t , quod f etfi demonftratiOf a 
nobis alUta » pro ea tantum parabol^ portiooe 
locum babet » qu9 exiftit in angulo £FH 9 & 
terminatur ad re^am A£ t ulterius produ£bm) 
eadem tamen ad omne$ alias parabolie, portioncf 
(e extendet 9 fi hdbeatur ratlo fitus , quem 10 ui 
obtinent reflx » quibus pro inventione 9^m^ 
tionis opus eftf 

IIL Ejufdm foca ad parabolam ccmpwcndi 
fationh epcmfla mgis comfofita . 

|4d« /^ Ue modo attulimus exemplaipro 
V^ explicanda compofitione locorum 
ad parabolam, per redu£iionem ttquationum ad 
formulamt omnium fimplicilfimami paulo fimpli« 
ciora fuere^nunc alia in medium alferemuStmagis 
compofita « luque proponatur ulterius asquatio 
y^^^zaxy ; <4* a^x^ : c^ ;=r ax^b^^qw adbuc 
ad parabolam nos ducit 9 c^um x^ + 2axy : c 
+ a^x^ : c^ fit quadratum perfe£lum • Fiat igU 
tur y ^i* ax : c = « « Quumque habcatur y*^ 



L I ? E R T E R T r n S. W# 

u fxMyxc-^-a^x^ :r^ c=«^; erit z^ z=i ax *--^ b^ • 
; JFiat ^fxoqsxfi X ^ b^ :.^t=«. £t quoniam htp 
f l>€tur ^X w ^^ :;=: fu j i?|rit ji:^ ==: fu «quatAO roi 

\ 347* JS^nt pupc , pro psquatlone propofi ta^ 

.; ^B lipea Abrgiflarum * ^ AC linea ordinaurum^ 

.' ]Erit ergo ipfius AB portlo qudibet AN = Xpp}Q/3l^ 

Quuinque tiabeatur ^ •--- ^^ : c = ly ; abfcinf^ 

flendo ex ^B por(i.onem AD = ^^ ; f^ erit unav 

reliquarum ppr^loouna pN:;s;i^— ^^ : p 

.4r' . Jfam verp habettir quoque yti^^axif = 9, 

|taque 9 ^t habeantur valore^ incognitiB z 9 ne- 

pe0e pfi , ut finguli valores jpfius jr augeantiir 

flusLQiiti^te ax : c » qux nequaquain ef^data. 

^48. ftfi autem ^uaneitas ax : c data non fit^ 
varlatur tamen ru))inde ^ ut puni altera vartahij{ 
X fervpt perpetuo ^utim ratipnem , quam habet 
II ad c • Unde » fi ad ptagam oppoOtain ducatur 
re&sL PE ^ ipfi CA parallpia » taiis iongitudinis^ 
pt A^TitadDE 9 velutieft^ad /if^a^atur \ 

per punfSlum jE re^a AF > terminajbgntur ad rcr 
^am iftam vaipres incognit^ z> quandoquidem, 
du^js ad eaqi re^is NO » eideip CA parallelist 
liet qufclibet NO t=zaxic; Sc ca propter dia^ 
pietcr dcrcribendpB parabol^ 9 non jam erit DBf 
(ed EF, quum in .;equatione n^dii^a a^ ;^ cu rc. 
ferant ^ ipfius diametri ordinatas. 

^49. Hinp ctiam f etli A^qtiatio redu^la fit 
^^ t= par 9 multurn tam^n abeft , m ppflit efle f 
pararoeter diafnetri. N^ni • pofito ^qupd AP 
^tad AE9 veluti ^dfs^mifitt quslibet diaii 
mctriportjo EO:==:mu:ft prpindeque quttfir 
um parametrum talcmelfe oportebit t uteadem 
dn^a ip mu : c producat cu • Unde « fi eai voce» 

tnr 
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tur p 9 fiec pmu :c z=:cu 9 hoc Q{kpm:c p=cz 
quo infertur p:=zc^ :m . Abfcindatur ergo 
£D produfila» fi opus, portio £H t= c^ : 1» « Ect 
ficuti £F eft diameter parabolas defcribendaB; its 
defignabit £H » tum parametrum hujus dianie* 
tri f cum pofitiooem fuarum ordinatarum. 

^50. Neque vero difficile erit o(lendere« 
quodj^per hu/ufmodi parabolam, fit fatis propo» 
fitas squationi y^ +• 2axy : c 4- « ^^^ : ^* = « 
-M ^^ • Produfla enim aliqua ipfarum ON^ u& 
que donec paraboliD occurrat in M,poficaqtie 
NM t=^ ; fiet tota MO = y -f ax : c . Quuie 
autem habeatur « .(=: x*'-^^^ ic^ fitque portio 
£0 = n^// : c ; eric » per fubftitutioaem » eadeoi 
£0 i=:mx ic^ mb^ : c^ . Unde t quum $ pro* 
pter parabolam i MO quadratum eflfe debeat x» 
quale rcflangulo H£0 ; erit y^ 4* ^axy : ^ 4 
fl';c^ : i:^ = ^;if — ^**. 

351. Notandum interim hoc loco eft»quodi 
ficutj parabola , quas defcribitur diametro £Ff 
poteft aliquam ipfius AB portionem interciperc; 
ita allatademonftratio proeatantum parabols 
portione locum habet t quam ipfius AB inter- 
cepta portio fubtendit • Sed nihilominus facile 
erit , eandem demonftrationem ad alias parabols 
portiones extendere : fcilicet , fi habeatur racio 
fitus 9 quem obtinent re£las,quibus pro invea- 
tione cequationts e(l opus . 

352. Proponatur quoque conftruenda os- 
quatiojr^ •— ♦ zay ^ zxy -^ x^ =zbx , qus fi- 
militer locumexhibet ad parabolam, ob tres ter- 
minosjf* — 2«fv4r x^ , quadratum perfefiua 
conftituentes . Fiat f^^a^^x — z. Quum- 
que habeacur y^ »^ zaj ^ zxy 4* ;v^ ^ ^^ ««- 

zax 
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2/1^ -~fl^ ; erit » fubftitutionis ope, z^ — zax 
m^a* — 6Xf five etiam z^ — ^(fx^ix-^a^. 
Capiatur quoquei tum ^ + a^ : f ia + ^ ) r= iVf 

cum 2a + 6^c: ita, ut fit» 2^x4*^^ + ^^' 
cu ySt erit z^ = cu ssquatio reduAa. 

3 53» Siot jam, pro acquatione propofitdiAB 
linea abrciiTarum , & AC iinea ordinatarum.Erit pjGi ;9» 
igitur ipfius AB portlo quaelibet AN = x.£t 
qttoniam in reduflfone habetur x^-^^a^ : (2a+6) 
1=6 u : producendo BA ufque in O i donec fue- 
rit AD = a^ : f aa + ^ j 5 fiet ^tixfibet ipfa- 
rum DN =zx^ a^ : {2a + 6)z=z uSed habetur 
quoquey^a*^x=:Z. Itaque , ut habean« 
tur valores incognitce z i necefTe ell , ut finguli 
valores ipfius^ roinuantur , tum quantitate da« 
ta a f cum altera variabilt x* 

3 54* Et quidem minuentur valores illi quan- ^ 
titate variabili x i fi dufla ad piagam oppofi- 
tam re£la DE, parailela ipfi CA, & squali alteri 
AD , agatur pcr pun£lum A re£la £F ; minuen* 
tur vero iidem valores data quantitate a , fi ab- 
fcifia ex £D produ£la,fi opusiportione EG t=: a^ 
ducatur per punflum G refta GH , ipfi £F pa« 
rallela • Exeat namque ex aliquo pun£lorum N 
refla NO , aBquidiftanter ipfi AC , quas conve- 
niat cum EF in R » & cum GH in O • Erit igi- 
tur NR aequalrs ipfi AN , & RO «qualis ipfi 
£G • Unde , quum fiat NR = x , & RO = a y 
crit NO =s X -^a0 

35$. Hinc valores incognitas z terminabun- 
tur ad re£lam GH ; proindeque erit re£la ifta 
GH diameter parabolas defcribendre . Unde 
etiam,ctfi xquatio redufla fic z^r=: c//, mul* 
|um tamen abeft , ut c fit p-itameter diamctrif 
TotnML K Nam, 
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)Jam f pofito , quod AO lic ad AE » velutt ed 
tf ad m » fiec quelibet dfatnctri portio ER » five 
GO = mir s a 9 «deoque auiBritani parametruBi 
talem efle oportcbit » ut du6la io f»i# i a prodci» 
cat fu . Quocirca 9 (i ea vocetur ^ ; fiet fmM t i 
«c CM 9 hoc eft ^ : ^ zsr ( ; uode infertur p db 

I ^6« Abfcindatur iuque ci GE produAd fi 
cpus portio GK=(i^^4-tf ^} : "3» &»(icuti GH eft 
diameter parabolc defcribendo; 9 itadefignabtt 
CK>tiim parAnetrum hujua diametri , cu» po^ 
tionem fMarum ordinataruni.Nam^produ^ NO 
ufque donec parabola^ occurrat in M^poriUv 
queNM^ySfiet rcliqua MO=:^«~»4i»--*arf 
Quum autem habeatur »::^ x ^i^^ i{ z^^^h}^ 
iitque portio CO v=,mu %a\ erit , per fubftitii- 

f ioncm, cadem GO = twar t ii 4. i?ia t ( 2a 4- * )f 
l/ndc , quiai propter parabolan) 9 MO quadra* 
tum eft «quale re^angulo KGOi ^tity^ ^ ifjr 

«f a' «>»- :i^jr 4- aaAT «f ^' = ^^^ + ^* -f aSQ- 

ve y ^ — * 2ay «^ ixy -^h^^t^ bx* 

Z%^^ Hic pariter notari ftduioilebec , quod 
demonflratio 9 a nobis allata 9 pro ea tantum pa* 
rabol^ portione locum babet , quifp continetur 
in angulo HI^C • }5ed facile erit 9 ea?idem de« 
Hionftrationem ^d omne« alias parabol^r portio- 
nes extcndcre ; fi fpiiicet habeati^r ratio fituSf 
quein obtinent re^ic » quibus pro invcntione 
lequationis eft opus ; ut hinc per quodlibet de« 
fcript» parabolflp puu^UlP fiet fatif a^quationi 
propofitv. 
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IV. Comfofith locoTum ad paraMam ptrformif^ 

lam^ 9 omntum maxime compoficam. 

f 

358« C Xpofita ratione componendi loca «d 
lJ# parabolam, per reduflionem fuarum 
i^quationum ad formulam 9 omnium fimpliciffi* 
mam ; vidcamus modo 9 quo paAo eadem loca 
ad parabolam conftrui debeant ^ reducendo eo- 
lum sequationes ad formulam f qus fit omnium 
maxime compofita x quem tn finem , qualis fit 
iftiufinodi formula t oper^ pretium cft 9 uc prU 
mo ioco dcfiniamus. 

3 f 9t Nimirum » referendo parabol« punfla 
omniaadre£Um9 pofitione datam» per reftas 
aiias 9 quas fint diametri alicujus ordinatfle; pcr- 
fpicuum eft 9 tria contingere polTe • Primo 9 ut 
refla , pofitidne data 9 fit ipfa ilia dlameter • Se« 
cundOf ut fit alrqua ejus parallela • Et tertiode« 
mum 9 ut angulum cum eadem diametro conftU 
tuat • Unoe t ficuti tx tribus hifce cafibus 
prtores duo fub tertio continentur h ita & for- 
mula parabote » omnium maxime compofita # en 
crit 9 qus ex tertio illo cafu deducitur. 

360. Sit igitur GH aliqua parabolse diame» FIG. 40« 
ter p fitque ctiani GK refta 9 qux exbibet 9 tum 
paramctrum ejus diametrii cum pofitionem fua^» 
rum ordinatarum • Agatur deinde AE^eidem 
diametro parallela 9 & per aliquod efus punflum 
A ducatur quoque obiiqua AB. Sumatur pofte« 
in AB punaum quodvis D.£t,du5lis rcAis AF« 
DE 9 ipfi GK parallelis , ft convenientibus cum 
aliis GH 9 A£ in punClls F ^ & E , ponatur AD 
erar.DE^ssfttAfiisr* GKaftf 9 AFsft 
ftGFpsr. K d i6u 
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;6i* Capiatur nunc in paraboia- punflufn 
diquodM«ex quo demittatur ad diametruni 
GH orciiaata MO » cocvveniens cum AB in N> & 
cum A£ in R9 ponaturque inruper AN = XtSk 
KM=^.Quia ergo AN e(ladNR,ut AD 
ad D£ ; erit NR = mx : tf ; adeoque, ob acqua. 
les RO , AF , erit MO := y + wjv : ^sr -f ^ . Et 
quoniam AN eftadAR» five FO , ut ADad 
AE , erit FO t= sx la t& confequenter GO = 
r-^sxin *E(i autem t propter parabolamt MO 
quadratum sequale. reflangulo KGO.Itaquc erit 
y^ + zmxy : fs -|- m^x^ : n^ + 2gy 4- ^mqx : # 
+ ^^ = pr + psx : »,five^^ -f imxy : if-f-m^x^: 
0^ + 2^jf + f zmg ^ps)x: n + (q^^^pr) —0. 

362. Hasc igitur ell 9Bquatio,quas exhibet nc 
bls formulam parabolaetomnium maxime compo. 
fitam.Perfpicuumeftautemiinfiujurmodi formu- 
la tres terminos^^^ 4- 2mxy : n -{- t9i^;c^ : a^ qua- 
dratum pcrfeflum condituere ; nec pofle in ea 
deficerc terminum 2mxy i n , quin fimul deficiat 
terminus alter m^x^in^ , jnaneat(!}ue untum 

V/.?5o# quadratum ^^ . Undc veritas reguls , fuperius * 
3M* traditae t pro cognofcendis locis ad parabolam» 
ex ipfa eorum formula generali prono atveo 
fluit • 

363. Qua porro ratione t ope Inventas for« 
muloc gencraljs i loca ad parabolam conltruan- 
tur ; haud arduum erit inteiligere • Nimi- 
rum , comparationis ope 9 definiendx funt pri- 
mum quantitatcs , quas iocum determinant • £t 
fiquidem omnes inveniuntur pofitivse^ danda eft 
re6lis I quas referunt 9 illa eadem pofitio , quani 
in figura formulas reperiuntur habere . Quod fi 
veroearumaiiquaoriaturnegativas tunc reflai 

quaoiN 
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quam exhibet » caplenda eft ad . plagam oppofi- 
tam. 

364. Csterum quantitates t qux locum de« 
terminaiit , funt t», n, p% q,r$ s. Verum» inftitu* 
ta comparatione » dumtaxat ipfarum p 1 9 « r va* 
lorcs innotefcunt . £c quantumad priores duaS 
m f 8cn % nonnifi ratio» quam habent inter kf 
cognita fiet • Hinc valor unius ex iis fumi po« 
terit ad libitum» & tunc»per cognitam rationemt 
quam inter fe habcnt » etiam valor alterius no- 
tus evadet • Prxflat autem, utcumque afl^umere 
iralorem ipfius /r »qucm tamen pofitivum fem* 
per eflfe oportebit. 

365. Determinatts valoribus ipfarum m » 8c 
n I etiam quantitatis s valor innotefcet. I;) trian« 
gulo enfm DAE notus eft angulus ADE > vc- 
lut aequalis angulo ANM^ qui vel datus cll, vel 
fumitur ad libitum . Quare » ubi duo ejus la« 
tera AD » DE » defignata per quantitatts n , & 
m 9 fimillter nota funt $ cognofcemus quoque 
tcrtium latus A£ , quod exhibet quantitas x. 
Speciatim autem erit st=zn , ubi vaior ipfius m 
nullus reperitur » quandoquidem » evanefcente 
D£ » cadit AB fuper A£ , & punAa duo D t & 
£ coeunt in unum. 

^66. IHud quoque reticere fiic nolo » quod» 
ubi valor parametri p prodit negativus » tunc ip- 
fa parabola revolvenda eft concavitate fua ad 
plagam oppofitam • Nec obPcura eft hujus rel 
ratio. Nam negatio illa, non tam afficit parame« 
trum » quam abrciflam , in quam parameter muU 
tiplicata reperitur. Unde» quumabfcifla capien^ 
da fit ad prtem contrariam ; omnino nccefle eft» 
uc parabola fua concavitate refpicuit quoque 
plagam oppofitain. ^3 ^* 
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V. Pr^ced€0s loca aJ para6ofam eomponenii nu 

367* T 1 '^ exemplis notior evadat pr«« 
vJ cedena loca ad ^arabolam coin* 
ponendi ratio t proponatur primum conflruenda 
lEquatio y^ •— zay -j-cx =sO , cui non alitcri 
quam per paraboUmifieri dcbet fatfs. Sane» quh 
insquatione ifta decft tcrminus ary ; fra^io 
zmtn f per quam ille in fbrmula multiplicatoa 
reperitur«debct efTe njhiio squaljs, Undct quum 
*0rt*i6^. fit 191 =^ o ; per ea , qu« paulo ante « notata 
funt 9 erit quoque n:=z s i adeoque ipfa formula 
fiety + 2yjf^^x+f ^* ^pr)=so. 

368. Jam , inftituta comparatione » habebi« 

Quare i ficutl eft p = •— ^ , ita erit 7 = «--« a« 
& r «s j^ : p = *— fl* : c.Hinc,exiftentibus AB 
tlG<4tp linea abfciOarum 1 8c AC linea ordinatarumi 
componetur locus qu«6tus in bunc moduin« 
Abfcindatur exAC portio AF tss d.Tumidufta 
FH I ipfi AB paralleia » abfcindatur ex ea portio 
FG = a^ ! <:. Agatur poftea GK » cquidiftantcr 
te&m AC, & talis longitudinis % ut fit GK t= c. 
£t parabola , qu« defcribitur diametro GF » ft 
parametro CK quo^fitum locum exbibebit. 

;69« Ducatur enim ex punflo aliquo M or« 
d!nata ad diametrum MO , qu« extendatur u& 
q^c donec ipfi AB occurrat in N • £t » pofitis 
AN , five FO t= ^ , & MN =y ; erit cx cod^ 
ftruflione GO s 0^ ic^XfSc MOsr^— ^0. 
Jam vero , propter parabolam , MO quadratum 
(ft «quale rtiiangulo KGO.Quare erit^^*^ 



c;r = o f quam liquet eflfe aquationem prdpofi* 
Um M Eidem autem «quationi finguliS parabols 
jHinfi^JS fatisfieri^ facile eritfcalculo comprobare* 
g7o. Oportcatetiamiconftruere squatio^ 
liem jr^ ♦— 2a9cy : c •+• a^ic^ : c^ + 2ay^c9C^6^ 
quft fimiliter locum exbibet ad parabolam.Qula 
liic adeft terminus $cy $ inftituta comparatione» 
habebitur primo 2m : i» = »-«< 2a : r • Quare> a(l 
futtipta ir c= ^ 9 fiet 2m =: «^ 2tfi five m =: »^ tf* 
Cemparatis aUtcm terminis reliquis ^ habebitur 
quoque zq ^2a%{ 2qm *^ps) tnt=:^^Cf8t 
q**^prc=z<>i unde eruitur primo q :=z a ^f^ 

CUndo ^ ac ( 291» •+• W ) ! X c6: ( tf* •— • 2a« j t If 

& tertio r^szq^ :p c= rf^x l ( ^^ — 211» ). 

|7f« Jam circa quantitatem c^^^a^Ulz 
coniingcre poflfunt 1 fed ponamus t partem ejus 
pofitivam c^ Majorem efle parte negativa 2a^i 
qua ratione , ficuti pofitiva erit quantitas c^ ^^ . 
%a^ 9 fic valores iprarutti ^, & r fient pariter po* 
fitivi • Hinc , exiftentibus Ad linea abrcifTa* 
f um 9 & AG iinea ordinatarum ; componetur in ^_ 
fiunc I qui fequitur , modum locus , per quem * ^'* 
. |>ropofitae sequattoni fieri debet fiitis« 

yjZn Nimirumi fijrtipta fuper AB portione 
AD ;= iT 9 & du£la Dfi -sn a , parallela qutdem 
Ipfi AC f fed ad plagath oppofitam ei 9 vcrrus 
quam tendit tn figura formute » jungatur AE* 
jCxtendatur porro CA in F 9 ufque donec fuem 
rit AI^ 33 ai & ducatur per punflum P9 ipfi £A 
fequidiftanter^ refla GH 9 fuper qua furfum ver« 
fus capiatur portio FG rs n^x t (c^*^ la^ )• 
Denique conftituatur GK ^(c^^^ia* ) i x. 
fic parabola , qum defcribitur diametra GH » ft 

K 4 P*-. 
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para nietro GK dabit locum quasricum. 

375. Ducatur namc^ue cx aliquo ejus pua- 
fto M ordinata ad diametrum MO » quse occur- 
rat ipfis AB , AE in N > & R s ponaturque Alf 
t=:Xi& NM i=ry . Quia ergo AD eft ad DE^ut 
AN ad NR;erit NR = ax:c. Quumque eciam 
AD fit ad AEiUt AN ad AR, five FOi erit FO 
=ix : r.Unde fiet MO t=:y ^axic +ii,& GO 
:=$x:c + a^s : f c^ '^ za^ }. Eft autem, propter 
parabolam , MO quadratum asquale reflangulo 
KGO . Itaquc erit j^^ ^zaxy :c + tf';c^:c- + 
2ay •— * 2a^x ic-^a^tzzzcx •— • 2a^x : r + a% 
qu® redu6la dabit aequationem propofitam^^ 
'^iaxyic -^a^x^ ic^ -f- 2ay*--^cx = o^ 

374. Caterum , ficuti valores quantitatum 
f f & r inveniuntur pofitivi , quotiefcumque c* 
major eft , quam 2a^ ; ita iidem valores orientur 
negativi, ubi per contrarium c» minor eft, quam 
2a* . Id vero quum contingit,non aliud fieri de- 
bet , quam fumere FG deorfum verfus , ipfam- 
qurparabolam fubinde defcribcre , ut concavi- 
tate fua refpiciat quoque plagam oppofitam . 
Sed fieri quoque poteft.ut fitr* .= 2a^.Quum- 
que in hoc cafu quantitas c^ ^ 2a^ fiat nihilo 
aqualis ; evanefcct quoqu^ valor parametri p^ 
ipla autem r infinita reperietur. 

375- W vero mirum cenferi non debet: 
Nam , ubi habetur c^ = la^ . duo parabol» 
crura vertuntur in biijas reftas » diametro GH 
parallelfls ; quarum una eft ipfa Afi , tranfiens 
per punaum A J altera in eadem a diametro di. 
ftantia jacet ad partem oppofitam . Nec fane dif. 
ficile hoc erit oftendere . Ubienim habcturc» 
^2a^; crit c= aaf ; c^Sccx^ 2a^^i c.Qml 
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fe «quatio propofita vertetur in bancaliam^^i 
•— • 2dxy : c + a-x^ : c^ -(- ^^y •" ^^^9C : cr=o : 
proindeque taddcndohinc inde a^ t eritjf^ — 
2axy : < -{- a^;c^ : ^* + ^^y *^ ^^*^^ : c + a^ = 
a^ » quse p^r extra6lionem quadratas^~fadicis da*« 
bitjf— -ax: <: + a = a, five^ = a^;c. 

376. Huic autem asquationr fieri fatis per 
xe£lam AE; perfpicuum quidem efl. Nam^quum 
fit , ut AD ad D£ , ita AN ad NR ^ erit NR. 
ax.c. Quare , pofita eadcm NR ts^y t fiety 
ax : c. Quoniam vero^ per extraflionem qua- 
dratx radicis ex utraque parte asquationis j^^ »—4 
2axy : c + a^x^ : c^ + ^ay^^za^x : c + a^ p=: 
a* liabetur quoque '—4^ ^ ax ic^ar=za% fivc 
•^jf ^za^^axiCy hinc eft , ut locus compo« 
nendus , pra^ter re6lam AE» al'am exigat , ei pa* 
rallelam , ad partem alteram ipfius GH in eadem 
diAantia collocatam. 

VI. Monitum circa compojitionim locorum ai 

farabolam . 

377« /^ Uemadmodum tn lequationibus 
V^ localibus ^qu» ad parabolam 
nos ducunt , aflumpfimus femper x %8c y pro 
duabus earum incognitis ; ita in earundem |con« 
ftruftione itlud perpetuo curavimusi ut abfcifl» 
quidem AN t caplendas fuper AB , defignarent 
valores incognitas x ; ordinatae vero NM t du* 
cendaB asquidiftanter alteri AC » reprasfentarent 
VAlores alterlus incognitas^. 
V 378» Sed notari hic (edulo debet* quodi 
cxiftemibus^t &^ duabus coftruendai «qua« 
jtionis incogaitif^fieri quandoque potell, ui 
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defigiutl debeant per abfcifltts quldem AN V0i 
lorcs ineognltx^ , per ordituus vcro NM ralo- 
resalteriusJacognlta^^^. Nec (inc , ia tf traquf 
loca compoaendi ratione ♦ diflScilc «rit dcfiniiSj 
quando demum id fie^ri debeat. 

J79. Ntroiruni, quum conftrulfur Idcas»pef 
iedu£lionei!i «quationls ad fbrrauUra , omaium 
«mpKcffliraam , fierl id debet , quotiercumqOi 
in sequatione redufta ad quadratum clefata ro- 
periturf ▼cl incognita Xf vel qu(t ex ip(a dcpeit- 
det h St viciffim per pararaetr um, fivc potius pct 
datam quantitatem multlplicata occUrrit , vcl 
' incognita^ , vcl qii* ex ca proficifcitur^ 

380* Hac ratlone «quatio ^^ -^ itf^ = ff 
mutatlonem illam expofclt. Nam, faciendo x— * 
a=:tf Scy-^a^ tc:=sa, habetur loco ejus h^ 
alia t^ =ir €0 : ubt quidem incognita z , qux ad 
quadratum attollitur, dcpendet ex X $ alia vcrcJ 
incognita i^ , quse multlpllcata reperitur pcr pa- 
ftmetrumt viclffim ex y trahit origlncm fuam. 

381« Quotlefcumque vcro conftrultur \(U 
Cus, per reduftionem aequatiodis ad formulant^ 
«mnium maxime compofitam $ illud idem ficri 
debet » quando in «quatlonc conftruenda qua- 
dratum incognitos x ab omni frafkione immune 
reperitur . S/c firquens «quatio X^ — ^axy : 4 
+ a^y » s c» •— • 2ax •^ 2hy + c^zsto exigit qoo- 
que eam variationem , quia quadratum Hicogot^ 
tm X illudeft , quoil in ca omni fraftione deotf- 
datum occurric 

382^ Patiet autem » dari poflTe toca quiaftdam» 
qo» tttroque modo conftrui queant • Hu jufmo* 
di c(l feqoent •quatio x^ — ^ 2Xf ^y^ *^2ax 
p^OtNa» 0rima ia ea utciitiquc incogiiit» 

qua^ 
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QUadratum omni vacat fraflioae . £e deinde $ (I 
fiat^ «-*4 ^ :ft: 2» habebitur loco ejus bscalia z^ 
9^ 2ax ^ o ^ li vero ponatur x •^y ~ 4 s <f 
&y -f- a : i tsr u^fict z^ t= lau xquatio redufla* 
1%^. Illud quoque perfpicuum e(l , quod 
ubi «quatio, qus ed parabolam nos ducit, con« 
(Iruitur per reduflionem ejus ad forniulam • o* 
mnium maxime compofitam^eademque natura 
fua mutationem illam eipofcit 9 debeot etiam in 
formula incognit« permutari t adeo nempe^ut 
fcribereoportebit incognitam iirlocoalterius^ t 
& v/Cifllim incognitamjf loco atterius x. 

384. Ita «quatio x^ «^ 2axy : c 4- ^^y ^ • c^ 
«i-4 zax •— zAy 4^ ^^ s O » 00 quadratum x^ o^ 
mni fraAlone dcnudatum texigit eam mutacio* 
nem • Plane vero formula» cum iqua comparanda 
eft iliiurmodi asquatio 9 haud quidem effe debet 
jr* 4* 2mxy : $$ + m^x^ t n^ + ayjp + ( 2919 •-^ 
pf ) Jif : 1» + f V* — ?^ ) = ^ • '^d ^* + awxj^ J« 

t--*/>rjs=o. 

385. Sed oolo hic reticere 9 quodt prspa» 
rata per vulgatas operationes cquatione coii« 
ftruenda 1 licebit interdum 9 etiam abfque ea va« 
riatione , compofitionem ipfius obtinere 9 Ita^ ^ 
«quationis x^^^ zaxy : c -+• (^^y^ : c^ »-^ lax^ 
zby^c^ != o termini omncs 9 primo multipl|« 
Cfntur per c^ % deiode dividantur per a^ ; habc» 
bitur loco ejua hac alii c^x^ : a^ »—1 2cxy 1 a -f* 
y^ mm^ zc^x : a •-• zbc^j : a^ •+• c^ ; fl» » o, pro 
cuji» conftruftiooe oulla variatione eft opusi 
quum fam io ea quadratum j^^ omoi fca^ione fic 
dcnudatunu 

|86# Id vero quum it§ fit»liquet»iQcpi9» 

po« 
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pofitione locorum ad parabolam i tuoc demumf 
exiftentibus x ^Scv duabus conftruendas scqua. 
tionis incognicis > dcfignandas efle perabfcifflss 
AN valores incognitasj^ , & per ordinatas NM 
valores alterius incognit^^e x » quum fiuri nuilto 
paflo poteft, ut in ipFa atquatione quadratum y^ 
omni omnioo fraflione fit denudatum • Patefi 
autem» hunc cafum tunc dumtaxat obtinere,ubi 
in $Dquatione conftruenda deeft quadratum y^ t 
iive potiusiubi numerator fraflionis ^ per quam 
multiplicatum reperitur , eft zero i feu nihil. 

38^. Cxterum^quod iftiufmodi cafus la 

allata formula generali non continetur, haud 

fart0$f^. difficile erit oftendere • Ubi enim * qusftio fuie 

de invenienda formuta illa 1 retulimus parabols 

pun6la omnia ad re£lam 9 pofitione datam , per 

reftas alias i quas fint diametri alicujus ordina- 

tas , hoc eft 9 qux datum angulum conftituaDt 

cuni ipfis parabolas diamctris • Sed cadem para- 

bolas pun£laad reflami pofitrone datam 1 rcferre 

etiam licebit per reflas alias , quas fint parabols 

diametr is parallel(e : & profedo cafus ifte va ria- 

tionejn iiiam , de qua agimus , neceflfario exigic. 

C A P U T IIL 

CoMpoJitto hcorum ad ellip/im , ^ circuR 

circumfcrentiam . 

388« /^ Stenfa compofitione locorumad 

\J parabolam 9 fequitur modo,ut 

eorum \ quas funt ad cliipfim 9 compofitioneni 

ofteodainus • Cum iis autem coojungemus quo^ 
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^que loca , qiias circulj circumferentia terminan-* 
t-ur • Enini v.ero t ut fxpius diStntn ell » circu* 
lus velut fpecies quaedam ellipfis debet haberi. 
Similiter vcro , afliiri de compofitione horum. 
locorum ; primo quldem oftendemus i qua ra« 
-tione ea componanturf adhibita formula t o* 
mnium fimpliciflima ; tum eorundem compofi« 
^ionem explicabimus per formulam » omniudi 
inaxime compofitam . 

1« Rath componendi loca ad ellSpfim per forma* 
lam%pmnsiimfimplictffmam. 

385/« 1 N ellipfiy non fecus ac in parabola^ 
J cafus fimpliciflimus habetur 9 ad 
calculum revocata unius ex fuis diametris pro- 
prietate . Quum auteni in diametro ellipfis duo 
lint vertices ; prasftat , velut originem abfcifla» 
rumafTumcre , nonjam unumex verticibust fed 
spfius ellipfeos centrum 9 a quo diameter bifeca!- 
tur.Plane veroi fi dicatur f femidiameteriy qu«- 
libet ordinatarum > & x abfcifia » ordinats cor- 
refpondens : tum item ratio parametri ad diame« 
trum ponatur asqualis eit quam habetiradffis 
erit, xxty^ ad t^ ^^x'^ 9 ita n ad m : proindeque 
in ellipfi forinula f omnium fimpliciinma » erit 

390. Oftendendum eft igitur , qua ratione» 
opc hujus formulx my^ i n — t^^x^ ipfa ad 
cllipfim loca componantur • £t primo quidem 
forinulas ipfius compofitio oullam habct diffi- 
cultatem. Efto etenimt pro eat AB linea abfcifta- FtG 4i« 
jrum 1 & AC linea ordiuatarum * Cap/antur fu* 
per AB ^ hinc inde a pun£lo A $ portiones AO^ 

Kd 
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Ki ejiis longitudinis » ut fiti tam ADt quam Ad 
tszt . Deinde agatur perD»ipfi AC «quidf« 
ftanter i refla 0£ , talem habens iongitudinemt 
ut DE fit ad D^ » veluti eft # ad m • Jamque t fi 
cliipfis defcribatur t cujus Dd fit diameter , Dfi 
parameter dlametri t & eadem DE referat pofi« 
ttonem ordinatarum ; eriteltipfis ifta termimtf 
loci quosfiti. 

29 u Capiatur eniminAD portio qua^vtf 
AN t= X 9 tumque per punflum N 9 ad elli pfim 
ulquesducatur ipfi AC «quidift^nter re6la NM 
t=z y • Quia ergo % propter ellipfim » MN qua« 
dratum eft ad re£langulum DN^ , five diffcren- 
tiam quadratorum AO f AN 9 ut cft DE ad Dd; 
erit 9 utjf^ ad t^ •^x^, ita n tidmi proindeque 
erit my^ :n=:t^*^x^.Zt quamquam , vcl al- 
ferutra , vel utraque ipfarum AN , NM capia^ 
turadpartes contrarias; adhuc tamcn eadem 
orietur aequatio • Nam « etfi fiat in ifto cafu AN 
= •— •Xi & NM t= mm.yi ipfiirum tamen quadra^ 
ta erunt firmper x^ 9 &y^ • Unde fi:mper habe^ 
bitur 9 ut jf ^ ad t^*^x^ , 1 ta a ad m. 

^92« Jam , ficuti s^quatio localis 9 quse eft^ 
duarum dimenfionum^ ad ellipfim nos ducitt 
ubieam reducere licetad formuiam illamsita» 
habita (u9 redu3ionrs ratione , facile erit 9 io- 
cum componere t quo eidem tequationi debet 
fieri fatiS • Cujufmodi autemeftedebeat 9qua* 
tio 9 qux fubinde reduci pofiit 9 ut formam io- 
duatciftius my^ in^t^^^x^ $ haud arduum 
eritde^nire.Primoenim» fi in aequatione non 
reperiuntur incognitaB duos fimol multiplicataB» 
reducetur ad eam formam xquatio^ ubi ab utra» 
que ejus parteexiftunt quadrata incognitajumt 
contrariis fignis a£k£la» ^^^. 
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19}. Propoiucur , exeinpii gratii , «quir 
tlo tf v^ : ^ -^ i«jf t= 2A9f — * ^^. Fiit * ^ *=#. 
£t quoniam babetor A* mm zbx ^ x^ x=si m^ ^tk^ 
ve ^* •« «f * = a^;r •-r ** 5 rubftitutioae per^i» 
&M , erit ay^ i c »-^ 8iiy = ^^ ^ «^ § fivc etiam 
^a ^ 2^jr = tf A^ : a •-H* ^ar* : <$ . Fiat quoque 
^ •— ^c = 2 . Quumque habeatur y^ ^^ 2cy 4* 
^^ »= «* f fivejf* •-^iQre e^ *^c* ; crit, rur- 
fus per fubftitutioncm # s^ •«-• c^ t= c^^ : a «-<• 
fu^ : a » fi ve etiain az^ :ft=6^^ af^ u^.Po» 
mturporro A^^^act^sd* ; & habebitur de« 
iDuai d«^ : r ^ i^ ^ M^ t qu» eft ejufdcm 
^riii;c cum squatione cUipfii fimpliciflima my^ 

294« Quod fi autem in trquatlone incogni^ 
tpe dugs limul multiplicatiip reperianturi tunc, ut 
iliiurmodi squatio formtm induat iftius my^ : m 
995 r^ *^ilP^ , oport^it « utriufque incognit^ 
quadratum ita^uidem in ca contlnerif utf trauf* 
latis ad eandem mquationis ptrtem f tuni termi- 
liis f quadrata illa continentibus f ciftn terminot 
incognitarum produflum includente • & libera* 
to quadratorum unoabomni coeftciente» de« 
beat coefficiens alterius quadrati minui noo* 
nihil , quo omnes ii tprmini poflint fimul qut* 
dratum perfe^um conftituere. 

39 J- Vt I fi squatio fuerit y^^^zoy ^ 
7a9cy i c + za^K^ : c^ ^ z6x = oiponenHo jtm 
0^axic=zz f eiit y* ^ zay + %ax^ : c •+• 
^^x^ : c- = «* + ta^x ic^-^a^. Quare» fubfti* 
tutioois opcfiet «* •+• «<»** • c^-^^ -+• a^x^ : c^ 
4- ihx 5= Ot five etiam c^z^ : J ^ + 2cx •— • c* -f- 
^^ 4" 3^^ V^ : f ' = Q . Hioc , ponendo quoque 
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eritirurfus per fubftitutionemi^^s^ : a^ -|- u^^ 
2C^ — 26cB : fl^ «— **^r^ : «4 (= o • Et , faci^ 
do adhuc 2C^ 4^ ibcB : a^ 4. ^2^:4 : ^4 — ^a^ej 
demum c^z^ : a^ -^ u^ ^ d^ ^ o $ fiv^ etii 
c^z^ :a^ =d^ ^u^. 

IL Pracedentis locaadelUpfim componendiri 
tionis exempla fimpliciora. 

196. T T Texemplis oftendamus^qua raticK 

KJ nerper redu£^ionem lequationis «4 

formuIam}Omn;um fimpliciiTimam , loca ad elii^ 

pfim componantur, proponatur primum eoa^; 

llruenda squatio ay^ : c »—4 loy =:^2bx m^x^p 

^4A'^i9i ;qu9>ut vidimus paulo ante^reducitur ad az^ : c 
— d^ '^ tt^$ poQcndo b 9^ X X u 9 y •^ c — ^ 
& ** + iic c= </* . Jamque, fi Afe Ct linea abrcif* 

FIG« 44« '^rum , & AG linea ordinatarum \ fiet ipfius AB 
portio quaBiibet AN = ;v . Unde, quum ha- 
beatur b^x^ni abrcindendo ex AB portio- 
nem AD = ^» & capiendo quamlibec AN mino- 
rem^quam ADi erit unaquasque reliquarum DN 
= ^ *-^ ^ = i/. 

397. Quia vero habetur quoquey • — »fc=«i 
liquet f yalores incognitae z non aliter habert 
poffe I hifi finguli vaiores ipfius y minuantur 
data quantitate c . Quare , quum vaiores inco- 
gnitasjfcorrerpondeant portionibus reft» AB, 
quae referunt valores alterius incognita? x 5 per- 
fpicuum eft , quod, abfciffa ex AC portione AE 
,t=: c , & dufta per punftum E refta EG ipfi AB 
parallela , exire debent ex punftis ipGus EG.va- 
iores incognits z . Quumque vaiores ifti ioR* 
' ftant 
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ftant oportet Tuper valoribcis alterius iacognitii 
u : plane necefle eil» ut 9 non jam Tuper DB t (ed 
^fuper £G » qux eft ei parallela ^ valores capian* 
tur ipflusi^, 

398. Hinc » compteto parallelogrammo AF» 

crit, pro flsquatione redufU az^ \ c ^d^ ^u^ 

FG linea abrciflarum 1 & DF llnea ordinatarum. 

Quare , fi fumptis fuper FG hinc inde a pun£lo 

F portionibus FG 1 F^ 9 quarum unaqnteque fic 

OBquaiis quantitati d 9 duflaque GH « ipli DF pa* 

railcla t talis longitudints % ut fit GH ad Cg% ve- 

luti cft ^ ad a : defcribatur cllipfis » cujus Gg fit 

diametert GH parameter diametrii & eadcm GH 

referat pofitioncm ordinatarum ; fiet ellipfis ifta 

locus redu£lse cquationis az^ xezsd^^a^* 

Sed eadem ellipfi terminabitur quoque locus 

propofitor «quationis oy^ : € •— ^ay^zzzix^^x*. 

399. Ducatur namque eac puu£lo N» ipfi 

AC 9quidi(lanter»re£la NM :=yjamque,fi hfec 

conveniat cum ellipfis diametro Gg in punflo 

0,fiet OM = y^c.Ed autem»propter eilipfimi 

ut OM quadratum ad differentiam quadratorum 

FG , FO , ita GH ad Cg « Quare , quum flt FG 

«:i<=i/(*^ + j^j,&FO = ^ — ^;erit,ut 

y^ — . zcy ^ c* ad ac 4* ^^^ *^ ^^ » ^'^^ cadai 
proindeque erit ay^ :C' — * lay ^aci= ac^2hn 
.*— ^3^ ii\^ay^ xc^^2ayc=z2hx^X^ t quai 
eft asquatio propofita. 

400« Verum quidem eft * demonflrationem» 
a nobis allatam , obtinere dumtaxat relate a4 
eam elllpfis portionem , contentam in angulo»« 
quem re£la DF t ulterius produfla , conftituit 
cum (emidiametro FG i^ fi^d facite erit , eandem 
exteddere ad omnes alias ellipfis portiones! mo« 
TomJlJ. h da 
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60 habcfltur ratio fitus reflarum , quibus pro 
inventione Kquationis opus cft; ut hi>tc nurium 
erit punflum in ellipri 1 per quod propofitas «. 
Ijuationi non pollit fieri fatis • Id vcro ctiam ii 
iequcntibus exemplis oblervandum efl ^ & fufli- 
ciatf femel iltud adnotaffe t ne fopius idem repe^ 
tere cogamnr. 

401. Proponatur fecundo fequatio 6y^z$ 
+ 2by — c- «— ■ zax^^x^ , quae fimlliter ad cl* 
lipfim nos dudt • Fiat primo^^'^^^ • ^ 
qudniam habetur x^ 4* 2(^x == lar' •--•41^ ; crltf 
per fubftitutionemi^y^ : a + 2iy:= c^ -^-a^*^ 
u^ ifive^^-f. zay z=iac^ tb^ a^ i b^^qu^ :i. 
Fiat quoquc y-f* /1 cr= s . Quumque habeatur^' 
+ 2iijfe=«^»— «tf^ ; erityrurfus rubftitutionis 
ope, «'> ~ fl^ c= ac- ib^^as ib^ au^ : ^^Jiv^ 
^«^ :a=:tfi-f- £r^+a' •~»4f^ . Ponatur denl» 
quen^-l-c^ 4-a^c:t:^^ ; &fiet demum^«^;a 
t=: d^^^M^ a^quatio redu£la. 

402. Sintnunc^pro sequatione propofitJi 

1^16« 4f ^^ ""^'^ abfciflrarum , & AC iinea ordinatarum. 
* Fiet igitur ipfius AB portio quaslibet AN = x» 
£t quoniam habetur x + a^u: producendaBA 
u(que in D 1 ita 1 ut fit AD = a ; ciit unaqu9- 
que DN = ^4* ^ — ^ • Sed habetur etiamj-f« 
a =: s • Itaque 9 ut habeantur vaiores incogni- 
ta; s f nectffe eft» ut finguli valores ipfiusjr, qui 
correfpondent pbrtionibus refla ABtaugeantur 
data quantitate a : proindeque^produfta CA uf* 

aue In £ , ita , ut fit A£ = a ; & afta per puo« 
tum E refta FG > ipfi AB parallela ^ exibuot 
cx pun^lis ipfius FG valores incognitx z . 

403. Quum autem valoresiftiinfiftcrede* 
beant ftiper vaioribss alteriufi iacogQit^ y : pla^ 

nc 
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«e necefle eft , ue, non jam ruper DB , fed fuper 

KG capiantur va/ores ipfius isr . Quarc, completo 

p .rallelogrammo AF , ent , pro wqu.tione re- 

aufta *«» : a - rfa _ «,,pG ,;„g^ abfciffarum. 

&:t'U linea ordmatarum . Unde , fi , fumptis 

rupcr FG hinc inde a punfto F portion-bus FG, 

F^. quarum unaquajque Citd;& duaa GH, ipfi 

FD paralleU,talis longitudinis.ut fit GH ad Cz. 

^eluti eft fl ad * : defcribatur eHipfis , cujus Cg 

fit diameter , GH parameter dlametri , & cfldtm 

CH refcrat pofitionem ordinatarum j fiet ellipfis 

ifta locus reduft* aequlitionis iz» :a^ d=^^u», 

404. Sed eadem eliipfis erit etiam terminus 

Joci .quofieridebet fttis propofita aquationl 

Sy-.a-i-zh^zc».^ zax ^ x».Ducatur nara- 

que ex punSo N , ipfi AC «quid.ftanter , rea» 

NM srjf. Jamque* fi hxc conveniat cum ell.pfis 

diametro Qg iu punao O ; fiet OM t=:^ + «. 

Sed , propter ellipfim , OM qnaUratum cft ad 

diffcrentiam quadratorum FG, FO , ut cft GH 

ad G^ . Itaque , quum fit FG = rf = s/(ab 4. tf» 

•f- a* ) , & FO == * -f- ^ ; erit , ut ^> 4. *<»y 4- 

«2 ad ab-^c* ^x'*~m zax , ita a ad ^ : proin. 

dequ« erit By* : « -f a*y + #* = a^ -f. * 3 ^«» 

^— iait , 6ve ^' : a + 2^ = «a ,,^ ^^a ^ »axt 

quac eft tequatio propofita. 

III. Ejufdem Ioca ad elUpfim conpotiettdi ratio. 
nit exitmpla magit compoSta. 

405« r\ U« modo attulimus exemplt, 

V^ pro explicanda compofitiooe 

locorum ad ellipfim , per reduaionem «quatio. 

num ad formuiam , omalum fimpiicifiiniam^pau- 

L » lo 
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lotimpllciora fuere $ nunc alU in medfum a(f^r6« 
tnus m^gs comporita.Iuq; proponatur ulcenas 
t^quatio y^mm,zay"^2axy : c -f- 2a^x^,: c^ 4» 2*ji 

^i^.f^r^ ^ o» qua; i ut rupcrius^obfervavimuSfreducitur 
ad c^z^ : a^vsid^ ^ u} , ponendo y •— a -f 
ax7 c = z j :i -\- c ^ 6c^ X a^ t=^ u , & ac^ + 
2^c3 5 a* + 6^c^ ? a* 1=: flf^ , Jamque « (i AB fit 

tl(j« 4^* iinea abfci(farum , & AC iiuea ordiaatarum» fict 
ipfius AQ portio qusclibet A^ ^ X j adcoquei 
produ£la BA ufque in O, dopec fuerit AD —c 
^ifc^ la^ $ erit quaslibet ON = ^ + c •+• ScH 
a^ — u* 

40(5. Quuin aUtem babeaturjf ♦--d-f-tfJ^'^ 
lb= ^ ; liquet « valores ipfius z nou aliter habert 
poflei nifi finguli valores incognitas jf augeantur 
quantitate variabili ax : c ^ Sc minuaniur quao* 
titate data a^PIane vero augebuncur valores illi 
quantitate variabili aUt c% ii> du6la OE.Ipfi AC 
lequididanter , talis longitudinis » ut AOfit ad 
0£ , veluti cRc sid a f agatur per pun6ium A 
rcfla £F 9 minuentur vero iidem vaiorc$ dau 
quantitate a ,fit produ£la 0£ uique iu G > do* 
nec fuerit £G ^ tf ,'ducatur per pun6lum G t^ 
€tik GH 9 ipfl £F parailela . Nam , du6la cx puiv 
&o quovjs Nt aequidiftanter ipfi AC» refla NOi 
quas conveniat cum £F in R » ^ cum GH in Os 
fict NR = o;i^ : ^ » & RO = 0, 

407. Hinc centrum defcribendi^ eilipfis erit 
})unflum G 9 ejufque diameter iocabitur fuper 
FG 9 quandoquidem in cequatione redu£l«c^<^; 
g^ t=d^*^u^ rcfcrunt z ipfiu& diametri ordN 
nati^s • £c quoniam f pofito # quod AD fit ad 
AE9 veluti eitrad.mt fit qusellbet dianaetti 

ponioQQKzmuicinmlwm ibcftt uc fit 4 
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lemidiamecer ejus ellipfis , & ratio parametrr Ad 
diame^um «qualis ei, quam habct a^ ad ^ ^.Un* 
de , fi femfdiameter vocetur qt & ratio parametrl 
ad diametrum (latuatur aiqualis ei t quam habet 
a^ ad n^ l erit » ul e' ad f^^^tn^u^ : c^ » ita a^ 
ad 9^9 & conrequeticer erit ly^c^ : a^ rr 9^ »— « 
w^ar^: c^i five etiam c^M^sf^ t a^m^ tsc^q^ i m\ 

408. Comparata autem oBquacione ifla cum 
Ipfa asquatione redufla c^z^ : a^ ^d^ *-^u^i 
fict primo c^/i^ t a^m^ r=z c^ i a- ^ hoc eft n^itn* 
;;3; I t unde lufercur n^ xm^ iSc fecundo c^qH 
1»^ z= ^^ t unde crultur q^dm: C: proindeque 
femidiamecer defGribcndae ellipfis erit dm : c ,8i 
taclo paramecri ad diamccrum erft aiqualis eif 
quam habetd^ ad m^ • Capiantur itaque fuper 
GH hinc inde a punflo G portiones GH , G^, 
ita 9 uc fit , tam' GH t quam Gbtsidm-.c i duca- 
turquc • ipfi AG «quidiftanter » refta HK calis 
longitudinis » uc HK fit ad Hb j veluti eft a^ ad 
m^ . £t I ficuti H^ fiet diamctcr ellipfis defcri* 
bend£e>ita defignabit HK»tum parametrum huju9 
diamecriy cum poficionem' fuarum ordinatarum. 

409« Neque vero difficile eric oftendcrCf 
quod pcr hujufinodi ellipfim fit ratis propofits 
iBquationijr^ •— » 2ay + ^axy : c +• 2a^^^ : c^^ 
«^xtac o • Produ£la enimNO ufque docecel- 
lipfi occurrat in Mt pofitaque HhA^zny^ fiet MO 
fszy^^ a^ ax:c % Quum aucem habeatur u ts 
ir-4*c4-^c^ :ii^ « ficque portio CO :=zmu:ci 
ertt « per fubftitutionem , eadcm GO ^mx :c 
«4^ «1 4* ^^^ * <^^* Unde, quumt propter ellipfimt 
MO quadratum fit ad difierentiam quadratorum 
CH « GO I v^ati eft HK ad HJb ^ crit » ut^^ ^ 

^ 3 ' ^ *^/ 
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3/?^ + a^ -^2axyic^2a^x:c -^a^x^ : c^ «d 
J^m^ :c' ^tn^x^ : c^^^2rn^x ; c*--ij»^ --* 
atm^x : o^ — 2*m* : a^ • — b^c^m^ : a^ » ita tf ^ 
ad i»« : proindeque crit^^ — 2ay + a^ + 2«^: 
^*.-. aa^x :r + a'*^ :c^ ;=a^i^ : c^—^a^x^. 
c^^^2a^x\c^a^^^2bx^2bc^^b^c^ la^, 
qu8i rcducitur ad y^ •— 2ay •!- ^^^J^ • c-^-za^x^ : 
c^ 4* ^bx — o I ponendo Joco d^ valorcm ejus 

410. Proponatur quoque conftruenda «• 
quatio^* »— • 2xy + 9^^ = 2aAf » qua fimilitcr 
Jocumexhibet ad ellipflm • Fiat y ^ x t=i z. 
Quumque habtatur y a »— 2xy -J- x* = «a 5 critf 
(ubftitutionis ope, z^ 4 ^x^ = aax , fjve ctiain 
z^ :8 = ax: 4— x^. Fiai quoque;c*-^a : 8=ar« 
Et quoniam habctur ;e^ •— • a;c : 4 + a* : 64 =: 
ir^,fivea* : 64*— «^ =:ax:4»— •**>eritf rur- 
fus per (ubftitutionLm , z^ : 8 = a^ : 64 »• ar^ f 
quam iiquet efle ejufdem furme cum ocquatione 
izrya iffer^t^^^x^ «quoscxhibet in etiipfi for- 
mulam % omnium fimpliciflimam. 

411. Sint nuncfpro ssquatione propofica» 
FIG. 47. AB linea abfciflarum % Sc AC iinea ordinatarum* 

£rit crgo ipfius AB portio quasiibet AN = j^. 
Qiiumque fiabeatur x •-^ a : 8 ~ ar : abrcindea* 
do ex AB portionem AO = a : 8«erit unaqu»|; 
reliquarum portionum DN = ^~ a : 8 *= ir. 
Jam vero habetur quoque^ *^x — z. Itaquey 
ut habeantur vaiores inccgnits z^x^ffe efl, ut 
iiuguli vaiores ipfius y minuantur quantitate 
variabilj x : quod quidem (ict , fi , du6ta Ipfi AC 
squidiftanter rc£la DE, alieri AD aequali « aga« 
tur per punftum E tefla AF . Nam» fi ex aliqoo 
pundorum Nf«quidifl;anter eidem ACfducatur 

re« 
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re£i:a NO i quas convcniat cum AP in O : ob 
ttquales AD t D£ » erune etiam «quales duc 
AN , NO ; & confequenter erit NO :s: x. 

412. Quum autem in «quatione redu£lt 
2 3 : S tir a > : 64 «^ isr^ referant < diametri ordi* 
natas ; erit punflum £ centrum defcribendas el« 
Jipfis f ejufque diameter iocabitur fuper AF • £t 
quonlum pofito t quod AD (it ad AE, veluti eft 
a ad m 9 iit quselibet diametri portio £0 -= fiuf: 
a i multum abell » ut fit a : 8 femidiameter cjus 
eilfpfis f St ratio paramctri ad diametrum «• 
qualis ei 9 quam habet 8 ad -i • Unde $ fi diame« 
ter vocetur ^, & ratio parametri ad diametrum 
ftatuatur squalis ei , quam habct a ad ii : erit » 
ut z^ ad q^ ^^m^if^ : a^ t ita a ad ; proinde« 
que erit nz* : a = q^^m^u^ : a* f five etiam 
ai«* :m*f=a^^^ : fw^ ^-^ar^* / 

41 g. Hinc 9 comparata cquatione ifla cum 
ipfa asquatione redufla z* i S = a^ : 64 •^ M^ t 
fiet pnmo a« : t?}^ = 1 : 8 : unde infertur n = 
m^ : 8a ; & fecundo a^q^ xm^ r=^a^ 1 64 ; uude 
eruitur ^ rriTi : 8: proindeque femidiameter de« 
fcribendx ellipfis crit j» : 8 9 & ratio parametrl 
ad diamecrum erit sequalis ei 9 quam habet a ad 
m^ : 8a, five eriam Ba^ ad m^ • Capiantur itaque 
fiiperAFhinc indeapunAo £ portiones EFi 
^9 ita t ut fii tam EF , quam Efs:^ m : 8 ; du- 
caturque, ipfi AC «quidlftanter, refla FG talfS 
longitudinis» ut FG fitad F/, veluti eft 8a^ ad 
m^ . Et9 ftcuti F/fiet diameter eilipfis defcriben- 
dx f ita defignabit FG 1 tum parametrum hujus 
diametri , cum pofitionem fuaruni ordinatarum. 

414* Nec fane arduum erit oftenderet quod 
per hujufinodieJlipfimfit fittis propofitas cqua* 

L 4 tia« 
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tion! jf* — ^^ 2Ary+9*^=2a;c. Produfta cnitn NOt 
urqucdonec ellipfi occurrat in M.podtaque NM 
=: y , fict MO (3c y M ;^ • Quum autem habea- 
tur iir=:$c-^a:i , fitque portlo EO t=: mu : Af 
erit , per fubftitutionem * eadem £0 rr mxi^ 
•^m : 8 » Unde « quum « propter eilipfim « MO 
quadratum (it ad differentiam quadratorum £F, 
EO « veluti eft FG ad F/^ erit , ut jf^ »— • zxy^ 
X* ad f»^;i?: ^i^—^w^x^ : fl*,ita 8«^ ^d m';proia- 
deque erit y^ — zxy + x^ = 2a;tf — 8^* « fivc 
etiam y^ — • zxy ^ ^x^ cz 2ii;r ^ qu» cft lequa* 
tio propofita* 

IV. Compofitio hcoram ad elUpfim ferfarmx* 
lam f omniura maxime compofitam. 

415. ni"^ Radita ratione componendf lo« 
X ca ad ellipfim , per redufliooeai 
fuarum squationum ad formulam, omnium fim« 
piiciflimam ; videamus modo , quo paflo eadem 
loca ad ellipfim conftrui debeant« reducendo co« 
rum o^quationes ad formulam % qu(C fit omaittm 
maximecompofita : queminfinem« qualis fic 
iftiufinodi formula « opcrx pretiunt eft t ut pri« 
mo loco defimamus» 

4 1((. Nimirum , referendo ellipfis punfta o* 
fnnia ad ref^amipofitione datam^per reftas afiaa» 
qus fintdiametri al*cujus ordinatas; pcrrpicuam 
cftitria contingcre pofTe.Primo nempe. ut reftat 
pofitione data « fit ipfa illa diameter « Secundot 
ut fit aliqua ejus parallela. Et tertio demuni, uc 
anguliim cum eadem diametro conftituat«Unde» 
ficuti ex-tribus hifce cafihus priores duo fub 
lcrtiooontinenturiita&formula elltpfis » o^ 

mnluai 
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fnnium maxime compoCiu $ ea erit » qus ex ter« 
tio illo cafu deducitur. 

417. Sit igitur G centrum ellip(is»& HbflG.^U 
aliqua ejus diametcr; fitque etiam HK tcCt^^qw 
cxbibet 9 tum parametrum iilius diametri » cum 
poiitionem fuarum ordinatarum . Agatur deln- 

de AE, eidem cliAmetro parallela ^ & per aliquod 
cjus pun£lum A ducatur quoque obliqua AB. 
Sumatur potlea iti AB punflum quodvis D ;&» 
duais reafs AF » 0£ , ipfl HK pariilelis , & 
conveniencibuff cum aliis Hh , A£ m punfti^ F, 
& E , ponatur AD c=zn,DE = m, A£c=: r» 
GH.vel Gi& = r»HK rc^ AF = ^, & GF «= r. 
Capiatur porro in ellipfi punflumaliquod Mi 
exquo quidem dcmittatur ad diametrum.HA 
ordinata MO» conveniens cum AB in N,& cum 
A£ in R; ponaturque AN t=zx$& MN =3^ • 

418. Quia ergo AN e(l ad NR » ut AD ad 
DE;ertt NR=»fx s «f^adeoqueiobxquales RO» 

AF »erit MO=r)r «f »>^:ii^ + 7 . Et quoniam 
AN eft ad AR , Gve FO , ut AD ad A£ » erit 
FO X sx : ft; & confequeoter GO ^zr-^sxttt. 
£(l autem» propter ellipfim » ut MO quadratum 
ad di0erentiam quadratorum GH , GOt ita HK 
adHifr.Itaque erit» ut y^ -^- zmxy : a -^tn^»^* 
^^ ^ ^fy + ^^^ : n + ^» ad /* *— r» — anx: 
*-^ s^x^ : n^ » ita p ad ar : proiadeque erit y^ 
-ir a»Mfy : n •+• m^x^ t n^ 4- zqy 4. 2mqx : n -f» 
q^^ftxz ^pr^ s 2/ ^ frsx : »r ►—• pr^:r*: 
t0^r»(ive etiam^^ + %mxy : ir -|-(afii^r+pr^)jip*: 
aif ^/ + 2qy 4. (am^ r + prt)x : n^ + f j'— p^ : * 
-f pr* :a/jt=:o. 

419. Hacclgitur eft aK|uatio f qu« exhibcc 
sobis forattlajii cUiffis % omaiuai maxime com^ 

po- 
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poritam • Perfpicuum eft aucem • io hujurmodi 
formula , ubi quadratum y^ omni cotflicience 
denudatum reperitur « coeflicientem alrerius 
quadrati x^ debere minui nonnihilt quo prioref 
tres terminl^^ + 2roxy : ^ +( ^tn^t^^ps^ )x^i 
m^r eonditucrequeant quadratum perfe^lum; 
nec ) deficicnce termino zmxy : a , deficerc quo- 
que debcrc terminum aiterum » in quo qu^clra* 
tum ji?^ continetur • Unde veritas regulsD / fa- 
*jr/«i9^« persus * tradit» • pro cognofccndis locis ad el« 
^94* lipHm » ex ipfd eorum formula generaii prono 
alveo fluit. 

420. Qua porro ratione 9 ope invents for* 
mulx geiieralis , loca ad eliiplim conftruanturi 
haud arduum erit inteliigerc • Nimirum , com* 
parationis ope , definienda; flint primuni qcian* 
titates > qute locum determinant • Et fiquidefn 
omnes inveniuntur pofitivse . danda eft refliSf 
quas referunti iila eadem pofitioi quam in figura 
formulce reperiuntur habere.Quod fi vero earuin 
aliqua oriatur ncgativa ^ tunc rc6la 9 quam exhi^ 
bet f capienda e(l ad plagam oppofitam. 

42 1. Quanticates porro $ quas locum decer- 
minant 1 funt m%n%ptq ^r ^t^t • Verum 9 ioflf- 
tuta comparatione « dumtaxat ipfarum p ff,rft 
valores innotefcunt • £c » quancum ad priores 
duas m f & /f » nonnifi racio 1 quam liabent iacer 
(e , tognita fiet • Hinc valor unius ex iis fumi 
pocerit ad libicum; & tunc» per cognicam ratio« 
nem » quam inter fe habent, etiam valor aiterius 
notus evadet • Prasftat autem » uccumque «ffii« 
mere valorem ipfius $t ^quem tainen pofitivtim 
iemper eflTe oportcbic. 

4aa« JPettrmioatifi valor|btts ipfarum m , St 

iiiCtUm 



t 1 B E 11 T E 11 T I U S. Jl7 

1 «tiam quantitatis x valor innotefcet. In trian. 
£ulo enim D AE notus eft angulus ADE» velut 
«qualis angulo ANMi qui vei datus eftf vei fu. 
initur ad libitum • Quare ^ ubi duo ejus latert 
ADf DE , defignata per quahtitates ly » & i» » fi- 
iniliter nota funt; cognofcemus quoque tertium 
Jatus AE t quod exbibet quamitas f . Speciatim 
autem erit i =m , ubi valor ipfius m nullus re« 
peritur ; quandoquidem, evancfcehte DE$ cadit 
AB fuper AE » & pun£la duo D » & £ coeunt 
in unum • 

423. Quantumad valorcm parametrt pi ille 
numquam negativus poteft oriri • Unde » quod 
in compofitione locorum ad parabolam obferva* 
vimus 9 nequit hic locum habere • Potius valor 
f emidiametri t oriri poteft quandoque imagina* 
rius • £t , quum id contingit , indicio nobis efTe 
debet quarfitum locum contradiflionem invol* 
vere • Nec reticebimus , ejufdem femidiame^ 
tri valorem pofTeetiam interdum nihilo squa« 
lem reperiri ; & eo in cafu optata ellipfis ad fim* . 
plex punflum rcducetur. 

V. Pfdcedcnt loca ad clUpfim cmponcndi ratio% 

cxmplit iltnfirata . 

424» T 1 "^ exemplis notior evadat prai« 
w/ cedens loca ad ellipfim compo* 
nendi ratio ^ proponatur primum conftruenda* 
irquatfo jf^ ^iay^ax^ ic^actsz Otcui non 
aliter» quam pcr ellipfim »fieri debet fatis • Qui« 
in ea deeft terminas xy i utique fraAio 21» : #» 
per quam ille in formula multiplicatus reperU^ 
tur t dcbtt effe iiihilo Equalift • jUndc» quum fitf 
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^0r$44x%^ ffi = o j per ea « quc paiilo ante * notata lutf^* 
erit nt=zsi adeoque ipfa formuU fietjf? ^px^t 
tt -4- 29^ + pTX : t-^iq-^pt : 2 + /v^ ; 2r/i=a 
425» Jain f inllituta comparatione y babcrbi* 
tut p : 2/ c=i a : ^ / 2^ = r-^ 20 f pr ; / if^ o , ft 
^2 ^ p^ : 2 «^ pr^ izt^m^ac. £x b>s «utemi 
ficuti eruitur fis:^r^a%rts:o,8cpti=tz 20^ «f 
tac ; ita « quum [itpi2t:^aic , erit p=s 
ta/ : € f ^atque adeo pt 3 zat^ 1 £:« Undct sequa* 
tis inter fe duobus valoribus ejufdem pt t fiet 
tat- xc^ta^ ^tact hoctdt^^actji^c^ » Sc 
confequentcr / 1=2 \/{ac 4" ^^ J* Er^t flutcm p :£ 
aaf : ^ . Itaque « pofito loco t valore ejus , fiec 
p ^ 2a\/(0C ^c^) ic t & propterea , exiftenu- 
f IC# 4^« t>us AB linea abfciflTarum 9 & AC linea ordinata- 
rum 9 coinponetur Iqcms qu,nBlitus in hunc tno* 
dum* 

42$, Abrclndatur ex ACportio AFsa 
Tum » dufta FH § ipd AB paraliela , capiantur 
fuper ea hinc inde a punflo F portiones FH.F^ 
talis quidem longitxidinis 1 ut (itt tam FH»quaai 
T?A :=z\/{aC'^ c^) . Ag4tur poilea % acquidiftaa. 
ter ipfi AC 9 refta HK = 4ai/( ac + ^^) ' c.]m\* 
que f fi eiiipfis defcribatur # cujus Hb fit diama* 
ter , HK parameter diametri 9 & cadem HK re« 
ferat pofitionem fuarum ordiiiataruoi * eric eUi« 
pfis ifta terminus loci qu«fiti. 

427. Ducatur cnim ex pun^o aliquo M or« 
dinata ad diametrum MO 9 qu® extendatur^ uCi 
que donec ipfi AB occurrat in N • £t 9 pofitis 
AN t five PO vsz X %Sc MN ^y \ erit • ex con* 
ibuAione » MO c=:y ^^ a. Sed.propter cilipfiiSi 
MO quadratum eft ad differentiam quadratoruoi 
FH I FO • vdttti eft HK ad Hft • Quar« erit 9 u| 
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^^ «^aflv + rt^ ad jc-f.^* -r?^^ , ita 20\/ ( ac 
+ c* ) : ^ ad 2i/(ac ^e^ ^ » live, ica aad c. Un- 
de fiee v^ •— • 2ay + <»* = ^* +• ac^ax^ : d hoc 
cft^* «^atfy + iiflr* ;<rH^^^=::o ,qu«j eft »• 
quatio conftruenda, 

428. Oporteat etiam , conftruerc ^quatio» 
tieni y^'^-^2axy:c^'2a*x^ : ^^•-^«^^ + ^f 
s^ o , qus flmiliter tocum exhibet ad elljpfim* 
Quia hic adeft terminus xy ; inftituta compara«i 
tione 9 habebitur primo zm: » :=^*^ za : c* 1 
ti^uarc , aflfumpta niizc 9 fiet im =3 •^ 2«., five 

991 ^ «-Hj. Comparatis autem terminis rcliqu/s, 
tiabcbitur quoque (im-t ^ps^) : zti^t s=i 2a^ 1 
^^ I 2^ 9B '^ 2^ t ( 2mqt ^prs ): nt rzz o ^ Sc 
ig^ ^pt 12 'j^ pr^ : 2f »•=: «^ : qux , per debitas 
4ubftitutiones,dabuntps 2a^t:s^ , q:=:z*^i$ 
T=^ifsi di&l^ =5 xi^s^ la^ — s^. 

429. Hinc I ficuci , per extra£]tionem qua* 
drats raclicis,fitr:«\/(2A^x* :«* -*•!*) ; ita, 
quum fit p cr 2a^t : x^ , eriti fiibftitutionis ope, 
f 1= 2aW(zi^t^ : «^ •--• i^) : s^ * Uade , nifi fit 
a^^ majort quam a^ 1 vaiores iprarum /r , & ^^vei 
nuili » yel imaginarii. prodibunt • Ponamus er« 
go ih^ majorem efle , quam a^ ;itsi$ut p^Sci^ 
valores habeant realos • Et f exiftencibus AB li« 
fieaabfi:iflarum^& ACIinea ordinattarum^coftf* ^ 
ponetur locus 1 de quo iigitujr $ ia hunp 1 <)ui fi> * 
^ujtur ymodum* 

4}0. Capiatur in Afi pbf tio AD sr c t St^ 
du6ta D£ 7= tf ^ parallelu quidem ipfi AC t fed 
id plagam oppofitam ei 9 verfus quam tendit In 
figura formulftfjuogatur A£« Ablcindatur ^^i^ 
ide ex AC portio AF c=: ^ • pcrque punflum F 
«^utur re£U FH , p^ralieia ipfi A£ 9 Tuper qua* 

ud 
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ad piagam fimiliter contrariam c^fiiacur FG tac 
ts: a. Denique,po(itis GH, five Gi& = \/(2^'i^: 

a^ — ^ i^ j, & HK <=r adM»*^*^ - »* ^*') •• '*» 
dercribatur eliipfis., cHJus Hb fit diameter , HK 
parameter diametri , & eadem HK defignec po« 
fitionem iuarum ordinatarum • Jamque ellipfis 
Ifta fiet terminus loci quaefiti. 

4}i. Ducatur namque ex aliquo ejuspua- 
£ko M ordinata ad.dUmetrum MO « qu^ occur- 
rat ipfis AB 9 AE in N , & R . Quia crgo AO 
eft ad 0£ , ut AN ad NR ; erit NR ^ ax : f. 
Quumque etiam AO fit ad AE t ut AN ad AR» 
five FO ; erit FO = r* r tf . Unde fiet MO = y 
•^axic^i I & GO ^sx :c^6si a . £ft 
autem i propter eilipfim t ut MO quadratum ad 
difFeremiam quadratorum GH« GQ , ha HK ad 
Hb. Itaque erit, ut j^* — 2axy ic-j^a^x^ : r^— 
2^t '^zaix :c^i^ ad A«x» ^c^^-^s^i-iii^xi 
ac—^s^x^:c^ i ita aaM a^^i^: a^ ^s^ )t$* 
ad 2\/{2b^i^ : a^^^s^]% five , ita a^ ad r-». Undc 
eruitur^^ — 4 2tf^^:c -^ 2a^x^ i c*— *i^ + 
0^ = o f qusB efl xquatio propofica. 

4j2. In allato.igitur excmpio , ut valor fe« 
midiametri t realis evadat » necefieefl « ut 2b^ 
major fit,quam a^. Sedffi fuerit ib^ minoryquain 
a^ f tunc ejufdem femidiametri valor prodibit 
imaginarius h adeoque ipfe locus conftruendus 
contradi£lionem aliquam involvet . Nec fane 
aiiter fe res habet • Sienim in «quatione propo« 
fita quflsratur valor ordinatfls jr ; habebitur » vel 
y = ax: cJ^b -(-v/(^f+2a^;if :^— •tf*ap*:c* 
•— • a^), vel y =r tfAf : r 4. ^ •*-• i/{b^ -f* 2abxi c^ 
a^x^ : c^ ^ a^). Plane vero uterque horum va- 
lorum noa aliter reaiis efle poteft ^ nifi quanti: 

tas 



L I B E R T E R T T U S. ipt 
tas b^ 4- zatx : c -— a^x- ic^^a^ ^ vcl iiulla 
lit » vtl reairs » & pofitiva. 

45 j. Talis autem eflTe non poteft , ubi zb^ 
minor eft , quam a^ • Ponatur enim zb^ *4*/a zs 
tf»;& quantitas illa , fubftitutionisope , fiet 
— . ^^ + 2fl*flf : r>--i a^x^ : c^ •— /s q aam ♦ ve- 
lut compoOram cx duobus quadratis negativis» 
Jiquet f cfle fempcr realem , Sc ncgativam . Sed 
ncn perinde res eft ♦ quum ib^ major eft » quam 
ii^.Tunc enim poni debet zb^ — /^ = tf^iadeo- 
4]ue , per fubftitutionem eadem jita quantitas 
vertctur in hanc aiiam -..• ^^ 4. znbx : v* — a^x^i 
c^ +/* , qu« ctfi componatur cx duobus qua. 
dratis, attamen horum quadratorum unum qui« 
dem eft negativum 1 alterum potitivum. 

4J4. Casterumt fi fuerit 2^« = a^^ tunc 
evanefcet valor femjdiametri t ; atquc adco ipfa 
cilipfis defcribenda in centro G tota coacerva» 
bitur .Quod neque etiam mirum videri debct. 
Nam, eifi in ifto cafu quantitas h^-^zabxie 
Mm^a^x^:c^ ^^a^ fiat*— «^^ -^zabxic^^^a^x-t 
c^ i itjufls negativa deprehcnditurf ubi nulia noa 
e(l ; attamen t fi ponatur x r=z--^bc: ^prorfus 
cvanefcet : proindeque valor ordinat9y faitem 
ii\ hoc cafu non erit imaginarius • Quia k^to in 
bac hy pothefi evanefci( etiam vaior ip/rus ordi- 
nat9y;hinc eft.ut exiftente zb^ = a^ eilipfis to- 
ta in centro cojligatur* 

yi. MonitHm circa coYnpofittoncm kcorum ad 

i^llipfim» 

435* /^ Uemadmodum m «quationibus 
V^ localibus , qus ad ellipfim nos 

du- 
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dlu^nt, affuirtpfimus femper ^,&y pvo duabas 
earum incognicis ^ ita in earundem compoiitio. 
ne illud perpettio curavimus t ut abfciffflB qus* 
dem AN» capienda ftiper AB» defignarem valo- 
rea incognit» x ; ordinat» vero NM , ducendl^ 
«quidiftanter alteri AC, repr«fentareut vaiores 
alterius incognitei jf. 

43^. Sed notart hic fedulo debet»quodtejti- 
ftentibus x , &3r duabus conftruendos «quatlo* 
nis incognttis • fieri quandoque poteft » ut defi- 
gnari dabeant per abfciffas quidem AN valores 
incogm'ta^ t per ordinatas vero NM vaforcs al» 
terius incognit* X • Ncc fane , in utraque loca 
componendi ratione » difficile erit de6njrc»qiiaii- 
do demum id fieri debcat. 

437. Nimirum»quum conftruitur locus, per 
redu^ionem «quationis ad formulam % omniuoi 
fimpUciflimam, fiert id debet , quotiefcumque in 
squatione reduflaper fraflionem aliquam muU 
tiplicatum reperitur , non jam quadratum , five 
incognitas v » five ejus » qus ex ipfa dependet; 
fed quadratum»vel alterius incognitas x^vqI ejus> 
qu9s ex^c alia proficifcitur. 

^jB.^Sic squatio mx^ : n*^ 2mx :3r 2fl>— 
jf^ mutationem illamexpofcit . Namtfaciendo 
x^^n^u ,a •— ^ tcr «, & a^ + i»i» = ^^; ha. 
betur loco efus baec alia tnu^ :x:::=d^ ^z^ zia 
qiia per fra£lJonem m : n multiplicatum reperi« 
tur quadratum incognitse u % qua dependet» 
non quidem ex y » fed ex x jquum ex hypothefi 
habeatur y •— #1 1= af. 

4 29« Quotiefcumque vero conftruitur locus 
per redu6bionem sequationis ad formulan) t 0- 
mnium m«xime compofitam , illud idem fieri di« 

bet» 
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bet 9 quando in arquatione conftruenda quadra- 
tum incognitae x ab pmni fra£lione immune re« i 

jseritur. Sicfequens cquatlox^ ~-2ax> :^4" 
^a^y* ic^^iak^zby +r^ i=:oexigit quoi 
que eam variationem $ quia quadratum incogni* 
tas X illud eft % quod in ea omni frafkione denu* ^ 
datum occurrit. 

440. Interim , quum osquatio % qu» ad elli« 
pfim nos ducit 1 conftruitur per redu£lonem 
cjus ad formulamtomnium maxime compofitamt 
eademque natura fua mutatiooem illam expo- 
icit t debent etiam in formula incognit» permu* 
tari : adeo nempe 1 ut fcribere opoitcbit % inco- 
gnitam;^ loco alterius^ , & viciflim incognitam 
y ioco atterius x* 

441 • Ita «quatio^^ — > 2axy : c 4* 2a^y^\c^ 
— lax^-^zby ^'^'^OjOb quadratum x^ omni 
prorfus fraflione denudatum 1 exigit eam muta^ 
tionem.PIane vero formula^cum qua comparandt 

eft illiufmodi «quatio , faaud quidem efTe debet 
y^ + ^^^y s i» -V ( im^t^^pt^ ) x^ : 2n^t^2qi 

+ ( ^^P + prs ) tt : nt -\r { q^ ^pt •• a 4* pr*: 

^t ) = Offed x^ 4- iwxy : if 4- f am^r + ps^)y^: 

an^t + 2qx 4. {imqt 4- prtjy :nt^{q^^ pti% 
^pr^izt)^o. 

443. Fatendum eft tameoyvariationem tftam 

non efle abfolute neceflariam • Nam t in priore 

exempio • mx^ :n^^2mx = zay^y^ t ctfi, %y/.4;|^ 

faciendo ^ «^i^r ^u, a^y;= z % &a^ 'jr^f 

e= d^ 9 habeatur mu^:n:= d^ ^z^ ; multipli* 

cando tamen omnes xquationis terminos per n, 
, eofdemque dividendo per m 1 fiet u^ = nd^ : o 
\ 9^ nz^ : m f fivc ctiam nz^ ; m = nd^ :»!•—• ir*: 
ubi per fra£llooem n ; m multiplicatum reperi« 
ramJll M tw 
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turquadratum incogmtxz, quae qutdemexji 
trahit originem fuam ; quum fita^^y — z, 
443« Atqiie iuquoque io fecundo exem- 
V/.4J5* P'o * > ^tfi xquatio fit x^ — 2axy : c 4* za^y^: 
c^ •^iax^^ziy + c^Gzo^ multiplicatis ta- 
inen terminis omntbus per c^ » iifdemque diri. 
fis per la^ $ habebitur c^x^ ; la^ •^cxy :a -f 
y^ •-^ c^x : fl — 6c^y : tf * 4* ^^ : aa^ == o : ublf 
m>n amplius quadratum incognitac Xtied quadra- 
tonialterius incognhxy omni vacat frafkioue. 

444« Perfpicuum c(l autem » hoc idem prtt« 
flari poflfe io omnibus ocquationibus , quae ad el- 
« lipiim oos ducunt « Neque enim iu parabota 

aliunde evenit , ut iu:queae Iliud femper obtine* 
xi jquamquia fieri potefl t ut in xquatione sti 
parabolam deficiat quandoquc quadratum y^. 
PJane vero a^uatio ^ quas natura fua ad eiiipliiB 
nos ducitiOmnino utriufque incog^nitss quadra- 
tumdebet continerc» 

445* Prxparata igrtur asquattofle » five pro- 
pofita f five redu6ta $ per vulgatas operationes» 
k exiitentibus x j&y duabus ejufidem 9quatio* 
nis incognitis > licebit femper dcfignare, per ab* 
fciflTas quidem AN valores incognttds x , pet or^ 
dinatas veroNM vatores alterius incogntta y: 
tumque dcmum^quandoqiie opus erit variatione 
illa , de qua eft quseftio , quotieicumque * five 
redu^am , five propofitam equationetn abiquc 
ulla pra^paratione conftruere velimus. 

4469 Non eft interim boc loco recicenduiiif 

dari pofle osquationes nonnullasi qu» etiaai abf- 

quc prxparationciitroque modo conftrui pof« 

. funt « Contingit id autem > quum in Si{uatioiia 

utiiuique iocogoits quadratum omni vacat fra* 

aio. 
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Aione ; v«luti eftsquatio l&^y^ -^ zay — zix 
►— x^ , v€l etUm hxc alia^^ + 2xy : 3 +^^1^* •— 1 
atfjf »-rp 2^x !=: o • £t ex iis t quas mox dicenda 
erUDt^hujus formoB efle debcnt aBquationcsi que 
nontamad eiiiplim^ quam adcirculi circumfe^ 
rentiam quandoque nos ducunt. 

VI. Compofitio locorufnadcircali citcumfefcni 
tiam 9 (^ qMomodo diftnofcuntur . 

447* /^ Uantum ad compofitionem lo- 
V^ corum , quse circuli circuiTife« 
rentia ternunantur , ea fieri debet pcrinde ac » fi 
loca ip(a eflent ad ellipfim ) quum revera circu- 
Jus velut rpecies quiedam ellipAs debe^ haberi. 
Innotefcet autemt locum efl*e ad circulum, quo^ 
tiefcumque t conftruflo loco % paraiheter fit «• 
qualis diametro » ad quam refertur t itemque or- 
dinats reflos cum diametro angulos confti* 
tuunt 3 qnumnon aliter ellipfis in circulum dhu 
re queat t quam ubi duo ifta contingunt. 

448. Proponaturtexempii gratia^conftruen* 
da squatio^^ »--^ zay = zi» *^ h^ i qus ad eU 
pfim nos ducit s & paragenda fit ejus conftru- 
Aiot per reduAionem ad formulam § omnium 
fimpliciflimam . Fiati tum y — a:=z, cum 6 
9$(=a »Zt quoniam habetur^^ »-^ zay =3 z^^ 
a^ fSc zbx — x^ = ^^ ^— I »^ ; erit » per fubfti* 
tutioncm %z^^^a^^ b^ ^u^ % five etiam z^ 
= tf^ 4- ^^ •— 1«^ • Ponatur quoque n* + A^ = 
4- ; & ttit z^ ^d^^u^ asquatio redufta. -,,-. ^ ^ 

449* Siot jam^pro a^quatione propoutat AB 
linea ablciflarum , & AC linea ordinatarum.Ha*^ 
bitaergofuii feduftioois ratione t conftruetur 

M 9 ea« 
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ieadcm in hunc modiim • Abrdndatur primot 
tum €x AB portio AD = i i cum ex AG portio 
AEs:^ a . Deinde , completo parallelogrammo 
AF^capiantur fuper EG hinc inde a puo£lo F 
portiones FG < ¥g , ita t ut fit , tam F6 , quam 
F^ ;= y/(a^ + 6^) . Deniquc , dufta GH , paraU 
leia quidem ipfi AC,& «quali alteri G^ > de- 
fcribatur eliipfiSj cujus G^ fit diameter • GH pa- 
ram^ter diametri , & eadem GH referat pofitio* 
, ncm fuarum ordinatarum. 

450« Hujurmodi igitur eliipfi terminabitur 
locus , quo fkri debet (atis propofitae asquatio- 
ni • Pianevero in hac eliipfi inventa eft parame. 
ter GH ttqualis diametro Cg % ad quam refertur. 
Unde , fi ordinatie ejufdem diametri re6los cum 
ipfa angulos conftituant ; jam eitipfis vertetur 
in circuium : & ea proptcr , Ijcuti locus dicen- 
duserit adcirtulum 9 & non ad eJlipfim ; ita 
W»40f componetur idcm locus 1 fi reliquis » ut antca s 
peru£lis 9 centro F , & intervailo ipfius FG9 five 
F^circuli circumferentia defcribatur. 

451. Oportcat etiam conftruere ^quatio» 
•ncmjf^ 4- 2xy • 3 + ^* •^ ^ay -r^ 26xz=:o$qum 
fimHitcr ad eiiipfim nos ducit ; Sc perficienda fit 
ejus con(lru£h'o 1 adhibita formula 9 omnium 
maxime compofita y^ + iraxy : // + ( ^jw^r + 
ps^ ) x^ 5 xn^t + 2 jy -f- ( zmgt -i-prs ) xz nt -^ 
{g^^^pt i2*J^pT^ : 2f ) = o. Sane » compa^ 
ratione inftituta «TiaT^cbitur 2m\n^z i Jt ffve 
ra :n= i: ^ . QuarCf aflumpta »==:a, fiet » = 
a : 3. Comparatis vero terminis reliquis,hftbebU 
lur quoque (2m^4 ^ ps^):2tt^t zz:: i , 29 ==•— 
8tf » (2r/igt ^ prs) : stt :=:^^ zi , & g^ « — ptit 
+ pr^ :2Ps=zo^ 

Hlnc 
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452« Hinc «utem % per debitAS fubflitutia* 
nestcruitur primops i^a^r ; 91^ , (ecundo 
gt=:^a , tertio r a= f 5« — * ^ijt : 8a , ac de- 
nique r^«(8ia^ ^ $4a6 + Sii'-)i» : d^a^.Un. 
de 9 ficuti . per extraftionem quadrat» radicis» 
fit r=(r : 8aj\/( 8 la' «^ 54a^+-8x^2j; ita»quum 
fit p = i6a^r r 91^ ; erit , fubftitutionis ope, 
p s (2a : 9r}i/(8ia^— »54^*+ 8i**;:& propte* 
ffca , exiftentibus AB linea abfciflarum y & AC pjQ ^^ 
linea ordinatarum 9 componetur locus 9 de quo 
Agitur • in hunc 9 qui Tequitur 9 modum. 

453* Capiatur in AB portio AD = auum» 
du£la ad eandem , verfus quam tendit in figura 
formul« 9 p'«gikm ipfi ACa3quidiflanter » rc£la 
D£:=a: 3 ,jungaturA£ • Abfcindaturdein- 
de cx AC portio AF?=:: a , perque punflum F 
agatur re£la FH 9 parallela ipfi A£ 9 fuper qua 
capiatur FG 3= (ga «^ g6)t : Sat iurfum verfus^ 
(i valor ifte lit pofitivus , & deorfum verfus 9 fi 
viciflim fit negativus . Denique , pofitis GHi 
five G^t=: (i ! 8a V(8ia^ ~ 54J* -f. 81*^)9 & 
HK =s(2a : 91)1/(8»«* ^ 54^^ + 8i*^;,defcr;- 
batur ellipfis • cujus HA fit diameter 9 HK para* 
meter diametri 9 & cadem HK defiguet pofitio« 
nem fuarum orditiatarum. 

454« Jam 9 fi fuerit r ;= 2a\/2 : g 9 evadet» 
tum parameter HK sequalis diamctro Hb $ cum 
fe£lus angulus A£D » five GOM 9 quem ordi. 
lutae cum diametro conftituuat ; prolndeque '~^ 
cliipfis ipfa in circulum vertetur. Nan)« exiften* 
te 1 = 2a\/% i 39 erit pariter s^ = 8a^ ; 9; adco* 
que 9 quum fic p ^ iSa^ti^s^ , cvltp =:: 2t, 
hoc efl parameter HK squalis diamctro Hb . Ec 
deiade p feoiper ac hibetur s^ ;= 8a^ : 9 9 erlc 

M j quo. 
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quoque i* +<»''• 9 = «^- Eft autem 1* + «^ : 9 
fu^ma quadratorumilqus fiunt ex ipfis AEtDE; 
eftque eti&m a^ quadratum ex AD . Itaque qua- 
drata duo A E , OE erunt fimui «qualia quadra. 
to.quod fu ex AO : & propterea angulus AEO 
re£tus erit. 

455. Csterum utroque exempio abunde Ji* 
^dttAi^^ m^^^ veritas ejus , quod paulo ante '^ diftuin efl: 
iitmirum , quod non aliter Iteri poteft locus cir* 
culoinifiia lequatione coaftruenda utriufque 
. incognitsB quadracum omni omnino fraiftione 
fit denudatum. Generaliter autem id demoa- 
(Irare licebit per ipfam eliipfis formttlam geoe* 
ralem>^ +• 2mxy :h + { 2m*t •+• pf^ ) x^ : 2aU 
H" 2§^y + f imqt-^pTt )x:nt +fy* •--< pf : a -f 
pr^ : 2^ ) 3e: o ; quippe quoe exhibet nobis qua* 
drata incognitarum x^ Scy omni fraflione deau*» 
data 9 quotiefcumque ellipfis ipfa fn circuluin 
abire fupponitur. 

455« Neque enim aliter ellipfis in circulum 
abire poteft» nifi fitjprimo parameter HK «qua« 
lis diametro Hb i hoc eft ^ rr 2t% 8t fecuiido re* 
£^usangulus GOM , five AEO, hoceftx' + 
97}^ = «^ • Plane yero , ficuti formuta ilia gene^ 
ralls , ponendo 2t loco p t evadit jf^ -f xmxy : 
4. f j^ + i?a'» )x^ : n^ 4- 2^y + (2mq -f irs)x i n 
jL, (q^ — r** -H r^ j t= o 5 itft > fcribendo n^ loco 
^3 -|. w* , eadem illa formula fiet y^ -f 2mxf : n 
-f Ar"» + iqy + (zmq + 2rs)x xn^(q^ ^t^ + 
r^);sr o:in qua quidem utriufque incognit» qua- 
dratum omni omnino fraflione denudatum de- 
prehenditurf 
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C A P U T IV. 

Compojitio locorum ad byperholam^ relate 
adaliquam ex diametrit conjideratam. 

457* \\ Eliquum jatn eft, trt compofitio» 
1\ nem locoriuM o^endamus f qu» 
ftd byperbolam nos ducunt • >lu]urmodi loca 
duplicis rpectei eflfe poiTunt . ' Nam hy perbol«if 
per quam terminantur , confiderari poteft , vel 
relatead aliquam ex fuis diametris , vel in ordi* 
Qe ad fuas afymptotos • Unde eorundem Joco* 
rum comporitionem duobus etiam capitibus 
compleflcmur \ & \i\ iflo qutdem agemus de lo- 
cis illis 9 in quibus hyperbola rdate ad diame- 
trorum «Jiquam confideratur ; tum capite fe'- 
qttenti ea loca prorequemur , in quibus eadem 
hyperboUI fub contemplationtm vcnit reJatc ad 
fuas afymptotos • 

1« Ratif^ cxmponenii ioca ad l^ypnrioiam , relatc 
ad aliquam endiametrh cvn/idtratarn ^ per 
fofnmlam ^omnittmfimfhcijjlmam. 

458. 'nri Radituri compolitlonem ioco* 
X Tumad hyperbolamt reiate ad 
liliqaamex futs diametris confiJcratam , oilen« 
demus primo loco , qua ratione fiat eorum com* 
pofitio, adhibita formula % qua: cafum contin^t, 
omnium fimpiiciflinium . £t in hyperbola quo. 
C||ie I non fecus ac iq parabola % & etlipfi , cafus 
fimplidflimus faabaturf ad oaiculnm revocata 

M 4 uni us 
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unius ex fuis dtametrfS proprietate • Quutn 
autem in diametro byperboltt duo fint vertices; 
*sr. )Sp. bic quoque t perinde ac in ellipfi * fa6fcum cft i 
prsftat » veliit originem abfciflrarum aflumeret 
non jam unum ex verticibus % fed ipfiuS hyper^ 
bol» centrum, a quo diameter bifecatur • Pitoe 
vero, fi { dicatur femidianieter^^ qu«libet ordi* 
natarumy & ^ abrciflfa t ordinata» correfpondens: 
tum item ratio parametri ad diametrum ponatur 
cqualis ei , quam habet xr ad m ; erit t ob pro* 
prietatem diametri » iitjf^ad ap^ •-*• /^^ ita » ad 
99) : proiiideque formula , omnium fimpliciffimat 
crit my^ in:szx^ >^t^ • 

4S9* Oftendendum eft igiturt qua quidem ra« 
tione , ope hujus formulas my^ : » = af* •^ ^^? 
ipla ad hyperboiam loca componantur , ubi re- 
late ad aliquam ex fuis diametris fub cootempla- 
tionem venit • £t primo quidem formulas ipfius 
compofitio nullam habet difficultatem. Eftoet^ 
FIG* r}« ^^'^«Pr^ ea^ AB iinea 8bfcifl[arum»& AC linea or- 
dinatarum.Capiantur fuper AB hinc inde a puo* 
€to A portiones AD « Ad talfs longitudinis , ut 
fit» tam AD I quam kd t=± t. Deinde agatur per 
punAum D » ipfi AC «quidiftanter » refta DE» 
taltm habens longitudinem « ut D£ fit ad Ddf 
veluti ell i; ad f9i . Jamque , fi hyperbola deCbri- 
batur , cujus Dd fit diameter t DE parameter 
diametris& eadem D£ referat pofitionemordina* 
tarum^ erit hyperbola ifta terminus loci qucfitit 
460. Capiatur enlm in AB portioquasvfsANf 
tumque per punflum N ad hyperbolam ufque 
ducatur^ ipfi AC aBquidiftanterf rcffa NM =^* 
Qiiia crgotpropter hvperbolam.MN quadratum 
eft ad leflauguium DNi|five etiam ad differeo- 
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tiam quadratoruro AN t AD , ut eft OE ad Dd^ 
eri 1 1 ut^^ ad m^ m^t^ , iUi i» ad i» : proindeque 
etit my^: n^x^ -^t^ . £t quamquam , vcl aU 
terutra t vel utraque jpfarum AN , NM capia« 
tur ad partes contrarias y adhuc tamen eadem 
orictur asquatio . Nam 9 etfi fiat in ifto cafu AN 
{=r*-^X9&NM=:-«^y; ipfarum tamen qua- 
drata erunt (enjper h^ i Scy^ . Unde (emper ha. 
bebitur , VLty^ ad n^ »-4 r ^^ . ita n ad »i. 

461* Jam 9 ficuti arquatio locaIfS,quae eft 
duarum dimenfionum 9 ad hyperbolam nos du- 
cit 9 relate ad aiiquam ex t]us diametris confi« 
deratam 9 ubi eam reducere licet ad formulam il« 
]am h ita 9 habita fusB redufkionis ratione 9 facile 
erit 9 locum componere 9 quo eidem asquationi 
debet fieri fatis . Cujufmodi autem efle debett 
«]uatio 9 quc fubinde reduci pofllit 9 ut formam 
induat iftius my^ m^x^ ^t^ , haud arduum 
erit definire . Primo enim » fi in aequatione non 
reperiuntur incognitas dua: fimul multiplicatas« 
reducecur ad eam formam «quatio , ubi abutra- 
que ejus parte exiftunt quadrata incognitarum 
iildem fignis aftefla. 

462. Proponatur^ exempii gratia ^.^quatio 
sy^ : c^-^2ay^act=z zbpe + ;r *.Fiat x + 6=u. 
£t quoniam babetur x^ ^ zAx +^^ tss u^ 9 five 
se^ 4" 2^^ t=zn*^^b^ i fubftitutione peraflat 
crit ay^ : c — zay -4- «c ;= ar* •— 1 ^* 9 five etiam . 
y* •— • xcy •+- c* t^ cn^ : a •— ♦ b^c : a • Flat quo- 
que^ •— « c rr « • Quumque habeatur y^*^zcy^ 
^c^ tssz^ ; erit9 rurfus per fubftitutionem , z* 
::=zcn^ : at^b^cia , five etiam az^ic-s^n^ 
»--i b^ , quam liquet efle ejufdem forma» cum ai«.. 
SUAtioni my^ imxn^^j^. , iimpliciflimuiii 
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fiyperbol» , relate ad unani ex ejus ditnetrii 
confideratse » cafum exhibente. 

463. Quod fi autem in «quatione inc<>giii* 
t» duas fimui muitipticataB reperiantur» tubct ut 
iiliurmodi «quatio formam iliduat iftius ntg^^ i g 
zsix^^t^ $ oportebit $ utriufque incogatM 
quadratum ita quidem in ea continerif ut» etaai^ 
latis ad eandem «luationis partqpi 1 tudi tenni* 
nis , quadrata iUa continentibus 9 cum termiooi 
incognitarum produClum includente , & libcra- 
to quadratorum uno ab omiii coeffidente , de- 
beat coeflicicns alterius quadrati augeri nonni • 
hll , quo omnes ii termini poflTint fimul qvadra** 
tum perfeflum conftituere. 

464. Ita , ft «quatio fuerit y^ •— • 2my + 
4axy : c + i0^x^ s c* + tbx = o;pdneado »♦— 
a 4- 2ax icz=:z i ctity^ ♦— • 2By •+• ^axy i c + 
yi^x^ :<*!=«* + 4if*;(r:^»— 1(1*— •tf^ic^ ic^ . 
Quare, fubjlitutionis opei fiet e* + 411**:^ 
^^a^^^ii^x^ xc^ 4* ^bx^ o 9 fiveetiam r^c^* 
a* + ^cx — ^* •— X* 4- a^cr^x : a* s=: o . Hioc» 
poncndo quoque ^ «-^ 2(r — . ^^* : a* = « » crlt 
4CX 4- 2^^^/tf : 4i* •-^ ;c» = 4^» + \bcl : tf^ + 
^a^ta>4i^^ j r ^ ; adeoque » rurfus per fubftitu- 
taoneot^ fiet c»«» : a» 4* g^* + ^c^ : a^4^c^: 
ii4>^ir^ := o • Et faciendo adhuc %c^ 4* ^^^« 
^a ^.^a*^^ : a* :=s i^fCrit dcmum ^'«* : a* + ^* 
f^ ara ;=5 o ^ fiyc ^^«« : a^ =: B* — ^ rf^% 

465. Casterum diameter % ad quam 4irper^ 
bola refertur ^ ubt «quatio conftrueoda for^ 
mam iaduit hujus my * : ir =-s «^ — • r* ^ eft cx 
numero earum » quas prtmas appellavimus • Sei 
fieri quandoque poteft ^ ut eadem diMieter tt 
prima evadat AcuRdi : fciIioet| fuum coftftrac»» 

4a 
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tf A ftqoatio rubit fotms^ iftius my^ • « (= jr^ -f^^ 
#^ • Nam 9 quum «quatio ifta,ad proportionem 
Yevocat«9 det, ut v* ad x^ 4* ^^t ita « ad mi crft» 
iit parameter ad diametrum , ita quadratum or« 
dtmit« ad Aimmara quadratorum 9 qux fiunt ex 
lemidiametro 9 %^ portione ejuSy ordinata» & 
ccntTO comprebenfa : quam fane proprietatem 
diametris fecundis iiypcrbolarum competere » 
jam fuperius * fuit obfervatum. ^m t o ' 

^66. Sicuti autem defcribitur hyperbola 
Sn plano $ data aliqua ejus diametro prima cum 
parametr6 hujus dtametri » & pofitione fuarum 
ordinatarumi-ita defcribere eandem licebit 9 ubi 
datur aliqua ejus diameter fecunda cum para* 
metroalterius hujus diametri 1 & pofitioneor- 
dinatarum iftius • Nam 9 G per centrum dercri« 
bendas hyperbolas , lequidiftanter ordinatis datai 
diametri, refta ducatur 9 quae , bifefla in eodem 
centr0 9 fit media proportionalts inter datam 
diametrum 9 & ejus parametrum h hsec erit ejuf» 
dem hyperboloB una ex diametris primis • £tt 
iicuti 9 ejus ordinatos debent efle paralleloB datae 
diametro ; ita ejufilem parameter habebiturjn* 
veniendo poft eam % & diametrum datam tertiam 
proportionalem. 

IL Praccieatis loca §i iyferiolam 9 relate ad 

aliqMin ex diametrit confideratam 9 compo^ 

nenii ratioms exempla fimpliciara . 

467« T 7 ''' ^x^nipliC oftendamus t qua 

^J ratioiie p per redudlonem xquapi 

tionis «d formulam ^ omnium fimpliciflimanip 

«ogipomatur lo^ ad fcypcf belaiii $ confider*» 

{am 
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ttm relate ad aliquam cx ejus diametriSi propcK 
natur primum conftruenda asquatio ay^ tc-^ 
zay ^ac = ibx + x^ 3 quse 9 ut vidimus p«uio 
*^i^«462* ante * 9 reducitur ad a«^ :r=:ar^ — ^** , po* 
neodo x ^ bt^zza % Scy i— * c = « • Jamque j fi 
AB fit linea abrciflarum » & AC linea ordinata* 
FlG«f4«rum;fiet ipfius AB portio quOBiibet AN c=:jr. 
Unde , quum habeatur x ^6^=» *^ producendo 
BA verfus O , ufque donec fuerit AD 2 Ai erit 
unaquaeque ipfiirum DN tri^x^btrzu. 

46%. Quia vero habetur quoque jr ***^ 0==^ 
liquet , valores incognits z non aliter haberi 
poflfe , ntfi [inguli valores ipfius^*minuant«r da« 
ta quancitate c. Quare 9 quuni vatores iapogoits 
^ correfpondeant portionibus re£ix ABt qum 
reierunt valores alterius incognita: x ; perfpi- 
cuum eftyquodf abfcifTa ex AC portione AEnr^Ct 
& dufla per punflum £ re£la EGt ipfi AB parai* 
lcla , exire debent ex pun^is ipfius £G valorei 
incognits z • Quumque valores ifti infiftant o* 
portet fuper valoribus alterius incognita^ ar : pb 
ne neceflfe eft , utt non jam fiiper re£la OB , ki 
fuper re£la £G 9 quac ci eft pacallela • valores 
capiantur ipfius u • 

469. Hinc 9 completo paratlelogrammo AFt 
erit, pro «quatione redu6la aZ^ : c = u^^^t^t 
FGiinea abfciflTarum , & DF lioca ordinatarum. 
Quare , fi fumptis fuper FG hinc inde a pun£io 
F portionibus F£ » Fr 9 quarum unaquaeque fic 
xqwAis qnantitati b , abfciifaque ex £C portio» 
ne £H 9 talis longitudjois 9 ut fit £H ad £r t ve- 
juti eft c ad tf ; defcribatur hyperbola t cujus ts 
lit diameter 9 £H parameter diametri 9 & eadcfl 
£H referat pafitiQnem ordinaurums fiet byper« 
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bola if^i jocus ejusredu£l9saBquationistf2^:c 

470. Sed eadem Iiyperbola terminabittir 
quoquelocus propofits? «quationis ay^ic^^ 
"^ay + M = 2ix^x^» Ducatur namq;ex punfto 
V 9 ipd AC «quidiftantert refla NM = y«Jam- 
que f fi hasc conveniat cum byperboia^ diametro 
£^ in pun£lo O » fiet QM = 5^ •— ^ • Eft auterat 
propter hyperbolam 9 ut OM quadratum ad dif* 
fcrcntiam quadratorum FO , FE ita £H ad Ee. 
Quare , quum fit FO = A -4- ^t & FE = Aicritf 
tity^ M 2cy + c^ ad zhx + ^^f i^A c ad J:proin« 
cicque erittfy^ : c «^ 2ay -^^acss ^ix-^-x^f qus 
c(l equatio propofita. 

47 1 • Verum quidem eft 9 demonftrat lonemt 
a nobisiiIlatam9 obtinere dumtaxat relate ad eam 
liyperboliB portionem » contenxam in angulo^ 
quem femidiameter F£ , ulterius produfla in G» 
conftrtuit cum £H.Sed faciie eritieandem exten» 
dere ad omnes alias hyperbois portiones : modo 
liabeaturratio fitus re£larum, quibus pro inveii- 
tionecquationisopus eft:ut hftncnullum erit 
punflum in hyperbola , per quod propofite m» 
quationi non poflit fieri fatis • Id vero etiam la 
fequentibus exemplis obfervandum eft ) k fufli- 
ciat 9 femei illud adnotaOTe 9 ne fftpius eandem 
rem repetere cogamur. f 

472. Proponatur fecundo aequatio/^y^ : a4* 
siy^^c^^^ai^^x^^^zax, qux fimiliter ad hyper- 
bolam^ confideratam relate ad aliquam ex ejus 
diametris t nos ducit . Fiat primo x «^ a e=ri^ • 
Et quoniam habetur K^^2ax t^zu^ ^^ a^i eritf 
per (ubftitutionemt^jf ^ : a «f- 26y ^c^ 4r^^=^ 
M^ H-«a;»|five y? ^ zay^ac^ ; ^4- fl^ «= au^xi 
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•~»tf3:A,Fiat quoquej4-a^« . Quunqirt 
liabeatur^^ 4* ^(^y + ^^ = ^^ » ^r<^ rurfus (ub. 
fticutionis ope,;2^ •— • ac^ : 4 £= tf«* : i — ^ a3 : ii 
five ^«3 : a = »^ •— • a* + c* . Ppnatur deoi. 
que a^ •^c^z=z d^i & fiet demuin Az^ z a = ^ 
d^ asquatio redufla. 



FIO 473* Siutnuncipro «quatione propofiti, 

* ^^* AB iinea abfciflarum» & AC linea ordinataruai. 
Fiet igitur ipfius AB portio quxlibet AN^ =x. 
Etquoniam habetur x«— a=:ir : abfciodeodo 
ex AB portionem AD =: a » & capieado itoam* 
quamque tpfarum AN majorem» quam AD; crit 
reliquarum qdaffiibet DN ;=:x»-^a'=jar ., Sed 
habetur etiani jf 4- a 1= ;s • Itaque % ut habeaii« 
tiir valores ^ncognitx z , neceffe eft ^ ut fiago- 
li valores ipfius^augeantur data quancitatea: 
pr<)indeque » produ^a C A ufque in E *• ita t ot 
fit A£ n;: a , & aaa per punaum £ refta EGi 
ipfi AB parallela -j exibunc ex punAis ipfias 
£G valores incognits^ z. 

474. Quum autem valores ifti infiftere de* 
beant iUper vaioribus alterius incognits ar : pla- 
ne neceffeeft , ut noDJam fuperDByfed fupei 
£G valores capiantur ipfius u • Quare t cooiple- 
to paralleiogrammo AF • erit « pro squatioae 
redu£la bz^ la^u^w-^d^ ^ FG linea abfcifla- 
rum % & FD linea ordinatarum • Unde , fi fiim- 
ptis fuper FG hinc inde a pun^o F portionibus 
FG, Fgf quarun^ unaqu»que fit d% & dufka GH. 
ipfi FD parallela » talis longitudinis , ut fit GH 
ad Ggt veluti eft n ad ^ ; defcribatur byperboUf 
cujus Hg fit diameter , GH parameter diametri» 
&eadem GH referat pofitionem ordinatarunR 
fiet hyperbola ifta locua nda&x fequatiooit 
izjiiatpu^^^^* 47 j. 
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475*. Sed eadem hypcrbola erit ctUm ter* 
intaus ioci ^quofieridebet fatis propofit» 9* 
quationi iy* ta + tby -^c^ -^ab ^ x^^^^gsi. 
JDucatur namque ex punfto N , ipfi AC »quU 
diilanter » refta NM ^y • Jamque , fi refta Iftt 
conveniat cum hyperboi» dlametro G^ in pun* 
£io O f fiet OM c= ^ 4- a • Sed 9 propter hyper« 
boiami OM quadratum e(l ad diSerentiam qua« 
dratorum FG» FO 1 ut eft GH ad G; • Itaque» 
«]uum fit FG crrf = v^f a^ -— (C^ > , & FO c= ;f 
•—• a ; erit , ut ^ ' 4* ^ay + a^ ad pd^ — zax 4- 
€^ I ita tf ad ^ : proindeque erit by^ : a *|- 2^J^ 4" 
tf^ = x^»— aa^-j-c^ ; five ^y^ta + zAy^— «^* 
4- /i^ = ^^--—aa^r^qudB eft xquatio propofita. 

476. Csterum in hoc exemplo $ ubi feci- 
mMa^ *^c^ ^zd^ f tacite ruppofuimus t a^ 
majorem efle , quam c^ • Sed fieri poteft « ut a'^ 
lit viciffim minor 9 quam c^^Sc tunc % quemad. 
fnodum poni debet c*^-^cf^*=: d^ % ita asquatio 
f<:du«&a erit bz^ : a^zu^^^d* : pr6indeque 

per ea 1 qus fupcrius * adnotavimus» iifdem ut *^^*4^u 
prius pera&is , fiet G^ diamctcr fecunda hyper« 
bolx dcfcribends . Hac enim ratione erit 9 ut 
CH ad G;9 ita OM quadratum ad fummara 
quadratorum FG^FO . Unde» quum fit , ut « ad 
^Jta y^+zay-j^a^ ad x^^iax 4- ^''jerit rurfuf 
ut antca by^ : a^iby ^-^c^ ^ab^x^^-^ zax^ 

477. Fiert etiam poteft » ut fit a^ = ^\ fc 
tu»C9 ficutisquatioredufla erit bz^ia:=:zsi^, 
ita hyperboia ipfa in duplicem re&am vertetur. 
£t faue I femper ac habeturn^ tsr ^-^ 9 «quatio^ 
de qua agitur , hy^ : a -^ 2by •— r ^ +• ab = Jt*, 
4— • zax » ceducetur ad hanc aliam iy^ :a + zby 
^a^^^ab^x^^ zax : qux p ficuti tranfpo. 

litio- 
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fitione eytdit iy^ : a-ir 2iy ^a6 = x^ ^ 2m 
4- a^ , ita I multiplicatis terminis omnibus per 
d , fiet %^ + lay +a^):=a (x^ ^ 2ax + a*). 
Unde , per cxtraflionem quadrat» radicis , ha- 
bebitur,non modo (y + a)\/6 tcz (x*^ ^Vtff vc. 

rum etiam(— > — tfji/^acf^— *«V«-q«a- 
rum «qiiationum utraque ad re£lam nos ducit. 

Iir. Ejttfdemheaaibypefbolam%relate ad ali- 

quam ex diametrit confideratami compo»fu* 

di rationis exempla magh compofita . 

4^8. /^ Ux roodo attulimus exempli, 

V^ pro ezplicaada compoficiooe lo- 

corum ad hyperbolam» relate ad aliquam ex dit« 

metris confideratam i per redu6lioncm sequatio* 

num ad formuiam , omnium GmpIiciflTiraamipau- 

lo fimpliciora fuere ; nunc alia in mediuro afio. 

remus magis compofita « Itaque proponatur 

ulterius iequatio y^ •— » zay + 4*> : c -f. ja^**: 

^ ^^ 4-2^;tf==:o, qus, ut fuperius * obferva- 

/irM^4. yjn^us ^ reducitur ad r^«^ : a* = «^ •— i/^ , po. 

nendo y^a^iax-.ct^z , ^ — 2^-— ^c*: 

a^:=:U9 & gc* + 4*^* 2 a^ + ^^c-^ : d* = rf^ 

Jamque» fi AB fit iinea abfciflarum , & AC linea 

tlG. sC* ordinatarum^fict ipfius AB portio qu»iibet AN 

t=zX9 adeoque , abfciflTa ex AB portione AD 

K 2^ + ^c ^ : tf ^ , erit quaclibet DN z=.x^2c 

479* Quum autem habeatur jr •-* a 4* %ax. 

CK=izi liquet , valores i pfius z non aliter habe* 

ri poflfe, ntfi finguli valorcs incognitas y augeao- 

^ turquantitate variabili ^axic^ & minuantur 

quantitate data a • Plane vero augebuntur va. 

lo- 



lor« illi quantuate varlabili 2ax:c,G dufta 
•d plagam opporitaro DE , ipfi AC «quidiftan. 
ter , talis loogitudlnis , ut AD fit ad DE , ve- 
lutl eft c ad ^tfiagatur per punflum E refta AF; 
minuentur vero iidem valqres data quantitate u» 
li.abrc;ffa cx EDfprodufta (i opu», portione EG 
= tftducatur per punaum G reaa GH , ipfi EF 
paralieU . Nam , duaa ex punao quovis N, 9« 
quidiftanter ipfi AC reaa NO , qus» conveniat 
cum £P in R , & cum GH in O ; fiet NR = 
2ax iCxSc RO = a. 

480. Hlnc centrum dercribends hyperbo* 
Ix crit punauro G , ejurque diameter locabitur 
fuper GH 5 quandoquidem in asquationereduaa 
c^z^ ia^ = a^ — i* referunt z ipfius diametrf 
ordinatas.Et quoniam , pofito, quodAOfit 
aid AE f veluti eft c ad m , fit quaetibet diametri 
portio GO s mar : c; multum abeft, ut fit d fe- 
fnidiamctcr ejus hyperbol» , 8t ratio parametri 
ttd diaroctrym «qualis ei , quam habet a^ ad c^. 
Unde , fi fcfDidiameter vocetur ^ , & ratio pa* 
Tametri ad diametruro ftatuatur oqualfs ei,quam 
habct a^ ad n^ 5 crit , ut «» ad tn^u^ : c^ ^ q^f 
ita a^ ad n» ; & confequenrcr erit a^z^ i a^ = 
m^u^ : c^ ^q^ $ five etiam c^a^z^, : a^m^ fe^ «^ 

48 1.. Comparata. autero oquationc ifta cum 
jpfa «quatione reduaa c^z^ : a^^ a^ «—li^ifiet 
fTimoc^a^ : a^m^ — c^ : a^f hoccft a^ : »i-»=i: 
undc infertur »* =1»* ; & fecundo c^q^ ; 1»'^= 
d^ : undccruitur ^ t= rfm • c : proindeque feml- 
diamcter dcfirribendar hyperbolae erit dm:c ,3c 
Mtio parametrl ad diametrum erit flBquaiisci» 
quam habet a^ ad m^ . Capiantur itaqua fuper 
romMI. N GH 
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CH hinc inde a punfto G portiones GH»G3«ita# 
ut fiti tam GHf quam G* '= dm : ci ducatuoipet 
ipfi AC «quidiftanter , reaa Hfr talis lowgito- 
dinJs , ut HK fit ad Hh , veluti ed a* ad m* • Ft, ^ 
ficuti H^ fiet diamcter hyperboltt dcfcribend«» 
ita defignabit HK , tum parametrum hujus dit* 
metri » cum pofitionem fuarum ordinatarum. 

482. Neque vero difficile erit oftendere» 

quod per hujufmodi hyperbolamfit fatis propo« 

fitas.aquationi y^ — * zay + 4^xy : c + ja^Jf*: 

^* + lAx = o • Produfta enim NO ufque do* 

«ec hypcrbolae occurrat in M , pofitaque NM 

1= y • fiet MO = > — a + 2tf^ ; <? • Quum ati* 

temhabeatur at^zx^^ic^ic^ia^ , fitqac 

portio GO ;=:ma:ci erit , per fubftjtutiooem» 

eadem GO = r/jjc : ^ — a w — icm : a^ • Uodc, 

quum , propter hyperbolam » MO quadratuoi 

lit ad differentiam quadratorum GO , GH , vc 

lut; eftHKabHA;erit, ut >a*^2tfy +tf* + 

^flxjr : r— 4^»*^ : ^ + 4a^x^ : r* ad wi*** : c^« 

4m^x: c + 41»^ •— * 2*»!^^ : fl^ + ^icm^ t a^^» 

^ tH^m^ : d* — <i'*m^ : c* 9 ita a* ad m* : proioi 

deque crit y**r-*2iyr + ii* •+-4tf^:£r~ 4«*« 

c+ 4tf^*^ :r^ = «^^^ :^*»^4^^x:c + 4*^ 

•— Bix-i-^l^c-j-i^c^ta^^a^d^ : tf* , quai 

reducitur ad y^ •— aoy 4- 4axy :c+ jtf^x* :«* 

4- 2^^ = o i ponendo loco d* valorem ejus pl 

+ 4^8^6 3 :«^ + *^^4.fl4, 

48)« Proponatur quoque eonftruenda •> 
quatioy^ •— • ixy ^ jx^ : 4 r=: «jr + A* , quaefi» 
militer locumexhibet ad hyperboiam t relate 
ad aliquam ex ejus diametris confideratam* Fi^ 
y*~x = ^«Quumque habeatur >^ •— • aary + 
nt^^ *% five jf* »— • 2Xy -f ix^ : 4 = z^* — x^'Jf^ 

critt 
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critf fabftitutionis ope,z^ r^x^i^r=ax -^ b^% 
fivc etufii 4«> 5= 4fl;c+ *« +• 4*^ . Fiat quo. 
que 1; 4* aa = iy ; Etquoniam habetur x^ 4* 
4a» = «^ ~ 4« a 5 erlt . rurfus per fubftitutio. 
nem,4«^ znzm^^Aa^^ 4*^. Denrque ponatur 
4«* •—4*^ =!rf*4 & habebitur 4«* -: i»' ~. rf^, 
quamliquet eiTeejufdem formae cum sequatiooe 
my^ in=x^ ^t^ t qu» exhibec in hyperboUp 
relate ad diamecrum aliquam confiderata/ormu* 
Jam 9 omnium fimplicifljmam. 

484. Sint nunc t pro lequatione propofita, 
AB lihca abfciiTarum » & AC linea ordinatarum. ne, 4;j^ 
Erlt e^go ipftus AB portio qusoltbet AN s x. 
Quumque habeatur x^ ta ^s^ux produccndo 
B A ufque in D , ita , ut fit AO s:; la \ fiet una. 
quieque ipfarum DN ^^zx^^rza^u . Jam vero 
liAbetur quoquejf..ii.jif xa^ . Itaque, ut ha« 
beantur valores incognitaB a, neceflfe eft % ut fin* 
guiivalores ipfius y minuantur quantitace va* 
riabilix tquod quldem fiet , fi duAaad plagam 
oppofitam , ipfi AC «quidillanter, refla 0£ aU 
te ri AD asquall f agatur per pun6>um A re£ba 
EF • Nam « fi cx aliquo punflorum N , acqui* 
diftanter eidem AC , ducatur rcflaNO , qu« 
convenitt cum AF in O : ob «quales AO , OE, 
cruot etiam flsquales dus AN , NO ; & confe* 
.quencer erik NO =3 x. 

48$. Quum autcm in squatione redu6la 
^e^ = ar* M ia feferant z diametri ordinatas^ 
erit puiiAum E centrum defcribendse hyperbo- 
ie , ejufque diameter locabitur fuper £F • Ee 
quoniam , pofito » quod AO fit ad AE , veluti 
e(l0adi»,fitqu«lrbetdiametri portio £0:= 
HMT : i multum abeft, ut fit d femldiameter ejuf 

N a ^ hy. 
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Jiyperbolje i & latio parametri «d diametrlim»- 
qualisei iquafn habet i ad^. Unde , fi fya*~ 
diameter vocetur^(& rBtio parametri ad di*- 
mctrum (Utuaiur «qualis ei*quam nabet aadMi 
erit , ut a» ad m»*^ ta' — ^' , iu o «d « 
proindeque erit »*» : a i= m'»* :«*•—}=•* five 
ctlam aas' :»»» = #* — a'j* : »*• 

486. Hinc* comparata aquationeifla cniii 
jpr* «quatione redufta 42» 1= «*•—(/* .5 fiet 
primo (ijr ! M* — 4!und»;infcrtur»r=4'"?* *•« 
& fLcui«!pfl»j' !»»' = </*. I unde cruiturfs 
rfiR : d : proindeque remidiameter defcribeada 
iiyperbolx erit i/j» 1 Hi & ratio parametri ad dia- 
metrum crit squalis el, quam habet a ad 4»*-^» 
fiveetiam a' »ti ^m^.Cjpiantur itaque fuper AF 
liiac inde a pun^o £ portiones £F * E/i ita« uC 
fiti tam£Fiquam£/=</»i :a * ducaturquei 
Ipfi AC «quidiftanter , re£ta FG talis loagit»' 
dinis.ut FG fit ad F/, veluti efl: a' ad 4»r^. Et, 
ficutiF/fietdiameter hypetbolx dcrcnbeadjg, 
iu defignabit FG • tum parametrum hujus dja- 
metri ,jcum poGtionem fuarum ordinatarum. 

4S7. Nec faoe arduum erit ofteQdere,quod 
ner hujufmodi hyperbolam fit fatis propofita 
«quationiy^ ^ 2*)r +• 3*' j 4= w+^^-P**- 
dufla enim NO, ufque donec hyperbolx occui- 
lat in M , pofitaque NMssy, fiet MOt=jfi-« 
X • Quum autem habeatur Mt= x+ la , fitquc 
portio £0 :=: mat : J 1 erit , per fubftitutionen, 
eadem £0 = nx : + 2tn . Unde , quuoii 
pTopter hyperbolam, MO quadratum fit ad di& 
ferentiam quadratorum EO , £F , veluti eft FG 
tdF/ieiit, uty^-r Mj+i*'ad m*«^:o'» + 
4«*«:fl +4B»^»:^rf^iB^i*^f ita fl" ad 411*;»» 
pcoia- 
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proSndeque ' erit y^ •— zxy -f- ;r^ s ;r^ : 4 + ax 

n^ -4- ^^ f ponendo loco rf* valorem ejus ^a* — • 
4^^ ,& delendo terminus fe mutuo deftrucnces» 

488. Hic etiam notare oportet i quod , ubl 
fecjmus 4<i^ — 14** cr i<* » tacite fuppoiuimus» 
m^ majorem elTe » quam i^ • Sed fieri potcfti uC 
m^ fit vfciiTim mtnor iquam 6^1 & tunc , quem^ 
fldmodum poni debet 4** •— •4#^ F= ^* » »ta «• 
quatio redufta erit ^e^ = ar^ «f ^"^: proindeqiiey 

per cft t qu« fupra • notata furit » iifdem ut an- •^f^^^f , 
tca peraftis » evadec F/ diameter fecunda hy^. 
perbols defcribendas • Ita enim erit t uc FG ad 
F/f ita MO quadratum ad fummam quadrato-* 
rum EO ', EF • Unde , quum fit f ut a^ ad ^m^t 

ita y^^zxy^ X^ ad m^X^ : «* -f 4«f^* : fl + 
41»* -+• d^m^ : a^ > erit rurfus 1 ut antca ^y^ -^ 

s;ry-f 2x^:4 = ««+ *^' 

489. Fieri par iter poteft f ut fit a^ := b^% 

Sc tunc » ficuti ttquatio redufla erit 4«^ = /y^t 
j t« hyperbola ipfa vertetur in duplicem re£lam« 
EtfaMf femperac habetur a^ ^ ^^ f o^quatio» 
de qua agiturt^^ •— • txy 4 3** i^azax^ b^ 
muubitur io hanc allam^* •-* 2Xy 4- ?** - 4— 
mx^a^ 9 qu« fiety — . 2^ + at^ ^ x* : 4 -♦• 
ax^ a^ ffi ucrique ejus parti addatur x^ : 4« 
Quare^ per extradionem quadratas radicisihabe«- 
bitufinon modo j^ — jip sc: ^ : 2 + rf,hoc eft jf=» 
};r : a 4- a f verum etiam x — y «= ^ ; 2 +• a,fi. 
vexi2 ^y sza: & profc^o utraque hariiti^ 
«quationura ad lineam refUia ^^ ducit* 

( 
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IV. Compofith hcoram ad byp^rbohm $ rclsTB 

aJ diamttrorum aliquam confidtratam » per 

formalam % omnium maximc compofisam. 

490, T^ Xpofita ratione corapooeiidi lo. 
JUi ca ad hyperboiam , relate ftd dUm 
tnetrorum aliquani conrtderatam i pcr reduAio- 
nem fuarum squationum ad formutamt omoiuni 
rimpiiclflimam 9 vtdeamus raodo » quo paCko ea« 
dem loca ad hyperbolam conftrut debeant t re* 
ducendo eorum «quationesad formulam , qu9 
fit omnium maxime compofita : quem in finem 
quaiis Gt fftiufmodi formula, opera; pretiam eft, 
ut primo ioco definiamus. 

491« Nimirum treferendo hyperboI« pun* 
Aa omnia ad reftam , pofi,tione datam $ per re« 
£las4iiaa^^qU8sfint diametri aiicujus ordinatan 
perfptcuum eft f tria contingere pofle • Primoi 
ut re£ta pofitione data fit ipfa llla diameter . 
Secundo , ut fit aliqua ejus parailela. Et tertlo 
demum , ut angutum cum eadem diametro con- 
ftituat • Unde » ficuti ex tribus hifce cafibus 
priores duo fub tertio contiuentur ; ita & fof 
mula hyperboIflBi relatead diatnetrorum ailqtia» 
confiderataB^omnium maxime compofitaf ea erit, 
quflB ex tertio illo cafu deducitur. 

493. Sit igftur pun£ium G centrum hyper- 
FlC.f S« bola$,& re£ka Hb aliqua ejus diameterffitq;etiati 
HK refla , qu« exhibet , tum parametrum illius 
diametri »cum pofitionem fuarum erdinatarum. 
Agatur deinde AEf eidem diametro parallela > & 
per aliquod cjus punflum A ducatur quoque 
obliqua AB • Sumatur poftea In AB pun6luia 

quod* 
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^uodvto O . Et, duais rca/s A^F , 0£ » ipfi HK 
parallelis t & convenieotibus cuni aliis Hb , AR 
in punais Ft St Ei ponatur AO = f^, 0£ ;?? 190 
AEc=r,HKi=p,AFsfiGFc=:r»&Gi4, 
velGi&:=r* 

493. Capiatur nunc ia hyperbola punaui^ 
aliquod M.> ex quo demittatur «d diametrum 
HJ^ ordinata MO , conveniens cum AB 10 N» 
& cum AE in R^ ponaturqne infuper AH ::s:x^ 
& NM ;= y • Quui ergo AN eil ad NR , ut AO 
Ad 0£; erit NR r= mjr : /y;proindeque,ob «qua- 
les RO,AF,erit MO = y 4* wx s «r + y. Quum- 
que AN fit ad AR , five FO , ut AO ad A£; eric 
FO ^sx:jf\8t confequenter § quum fit GF 
«= f • fiet GO = r -f* ri? : ir. 

494. Jam 9 propter hyperbolam > MO qua« 
dratum eft ad dififerentiam quadratOrum G0« 
GH p veluti eft HK ad Hb . Quar^ erit, ut jr^ + 
tmxy : a + m^x^ ? »" + zqy +• zmqx m-^q^ 
od r» + zrsx : x + i^x^ x n^ — r^ , iia p fid ar. 
Vlnde 6et y^ ^ imxy zn-^-m^x^ :x^ + 2gy+^ 
zmqx ix^q^:=zpf^izt^ prix : nt + ps^x^: 
zn^t^^pt : 2iiiveetiamjf^4*8'9fxy:i9+ (zm^t 
•^px* ) X* : zn^t ^ zqy + (zmqt ^-^prs) x : nt 

495« Hxc igitur eft sequatio ,qu« eifhibet 
no\>l% formulam hyperbolx , relatc ad diametro* 
rum aliquam confideratciomnium maxintc com« 
pofitam • Perfpiciium eft autem , io hujurmodi 
formulaiubi quadratum y^ omnl coefliciente 
d^nudatum reperitur^coefficieotemalterius qua- 
dratix' augendum efle nonnihit ,quo priorcs 
txQf termini y^ + ^mxy ; n + i2m^t^ps^)x^\ 
M^f COaftUuere.queant quadratum pcrfeaum; 

N 4 nec 
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ii^c deficicnte cerminb zmxy * n deiicere quoqiie 
debere terminum alterum > in quo qaadratum 
*4ru^i\* :c^ contfnetur • Unde veritas reguldif fuperius * 
4^i» tradit» 9 pro cognofeeadts locisad hyperbolam^ 
rclate ad diametrorum aliquam confideratanit eJT 
ipra eorum formula geoerali prono alvco fluit. 

4^6. Qua porro ratione » ope invents for* 
mulie generaliSf loca ad pr»di£lam hyperbolais 
conftruancur; haud arduum ^rit intelligerc. Ni- 
miTum, comparationis ope t defintend« fuat 
primum quantitates > qu» locum determinant. 
£t fiquidem omnes inveniuntur pofitivs « dan* 
da eft reflis , quas rcfcruflt f illa eadem poiitioi 
^ quam in figura formuls reperiuntur babere« 
Quod fi vero carum aitqua oriatur negativa 9 
tunc refla t quam exhibet t capienda eft ad pla* 
gam oppofitam. 

497* Cftterum quantitates » qu« locum de«. 
terminant t funt m, n% p, q, tiS^t . Verumt infti* 
tuta comparatione t dumtaxat ipfarum f^q%r ^t 
valores innotefcunt.Et quantum ad priores duas 
t» , & /1 1 nonnifi ratiotquam habent inter fe, 
cognira fiet. Hinc valor unius ex iis fumi poteft 
Siii libitum ; & tunc , per cognitam rationemt 
quaminter fe habent ^ctiam v^lor alterius no- 
tus evadet • Prsftat a^item t utcumque aflume- 
re valorem ipfius n% quemtamen pofitivum fero* 
per efTe oporceb/t. 

498. Determinatis vaioribus ipfarum m , & 

« n, etiam quantttatis x valor innotefcet • In triaa- 

l gulo entm DA£ notus eft anguius AD£ § veluc 

«qualis angulo ANMiqui vel datus cft^vel fumi« 

tur ad libitum • Quare» ubi duo ejus latera ADt 

D£ defignata per quamiutes i» | & n f fimilicef 

no« 
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siota fuatj cognofcenius quoq,certiuin latuf Afi^ 
quod exhibet quantitas t . Speciatim autem lerit 
s t=z n,vh\ valor ipfius m nuilus reperitursquan- 
doquidem, evanercentc D£, cadit AB fuper AE 
& pun£la duo D , & £ coeunt In unum • 

499* Hic etiam notare oportet , quod>pe. 
rindeac in locis ad ellipfim % valor parametri p 
numquam negativus poteil oriri • l/nde » quod 
In conftruflione locorumad parabolam obfer- 
vavimus 9 hic quoque nequit locum habere. Po- 
Ci us vaior remidiametri t oriri poteft quandoque 
iniaginarius • Et , quum id contingit» haud qui- 
dem putandum eft » quasfitum locum contradi* 
ftionem aliquam Involvere ; fcd tantum argu* 
mento id nobis effe debet , diametrum ex prim* 
ficri fecundam • Nec reticebimus » ejufdem fe- 
inidiametri valoreni pofle etiam interdum nihilo 
«Bqualem reperiri,; & eo in cafu hyperbola ipla 
«d dupiicem rc£lam reducetur» 

IV. Praceiint hca ad byperMam « rclat$ ai 

aliquam ex dhmetrit confideratam » cmfo^ 

ncndi raiio cxmplit illufirata. 

5oOt T 7 'I^ exemplit notlor evadat prfl^ 
\J cedens loca ad hyperbolam,rela«i 
te ad aliquam ex diametrf<r confideratam $ com« 
ponendi ratio t proponatur primum conflruenda 
wqntitioy^^zay^ax^ic^a^^ai ^ o. 
Quia in ea deeft termious tty \ utrque fraftio 
siii : 1» , per quam ille in fbrmula roultipltcatuS 
reperitur» debet efle nihiio «qualls. l/ndeiquoin 
fit « s= o; per eat qu« pauioante • nofata funt, Vf 4^!« 
Vll^SSiil adeoguc i£fa fosauil^ fiet jr^ ^ptt^x 
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ap o., 

50f« Jamt inftjtuta comparationc i habebi« 
turp: sr := « :^ » 27 =►— 2fl i pr: r= o $ ft 
^a 4- ^^ : a ^pr^ ; ztx=za^ ^ab v £x his au- 
autetn ^ ficuti eruitur (7 = ^fl,r = o»& ^/= 
2^£; ita, quum fit p\2tr=a\ ^, erit p = zatic^, 
atquc adeo pr = zat^ :cf=: zaif hoc cft /^ = 
= 60 i Sc confequcnter t = ^ic . Erat auteoi 
psszatic. Itaque, pofito loco t vaiore e}us,6et 
p s 2 jy^^ : r : & propterea , exiftentibus AB 
ftP^tJ- liaea abfciffarum, & AC l»nea ordinataruin,coB- 
ponetur locus quaifitus in bunc modum. 

502. Abfcindatur ez AC portioAF=A 
Tum , dufila FH , ipfi AB parallela « capiantur 
fuper ea hinc inde a pun^o F portiones FH>Fi^ 
talis longitudinis , ut fit , tam FH. quam Vh = 
Vtc . Agatur poftea , «quirfiftanter ipfi ACire* 
ftd HK =: za^ic : c . Jamque , fi hyperbola dc- 
fcribatur ; cujus Hh fit dJameter , HK paramctcr 
diametri , & eadera HK referat pofitionem fua. 
rum ordinatarum > cric hyperboia ifta terminus 

lociqusefiti* 

50 j. Ducatur enlm ex punfto aliquo M or- 
dinata ad diametrum MO t qu» extcndatur , uf- 
quedonec ipfi AB occurrat in N . £tf pofidt 
AN , fivc FO = ^ , & MN s;? > ; crit , ex coor 
ftruaione, MO =y --* ii. Sed , propter hype^ 
boiam., MO qqadratum «ft ad dlflterCAtiam q^a^ 
^atorum FO , FH , veluti eft HK ad H^*Qua« 
fc crit,ut y^ «» tay 4. a» ad x^^^c, ita za^/tcic 
•d zy/Ac^ five, ita a ad ^ • Uode fiet y^ ^ i0f-^ 

ftruejEMJU t 

foa» 
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504« Opocteat etiam 1 con(truere «quatio- 
neni jf^ ^^ 2axy : c •— < j^x^ : c* •— • 2Ay + 11 * 
e= a 9 quae fimiliter locum exhibet ad hyperbo* 
lam , reiate ad diametrorum aliquam confidera« 
um . Quia hic adeft termidua xy ; inftltuta com* 
paratione 1 liabebicur primo 2m : ff = i— 211 : r« 
Quare 9 &flrumpta n =s ^ , iiet am = •— • 90 9 Gv« 
«i 1= <— « a • Comparatis auteiti terminis reiiquis» 
habebttur quoque(Mi^l«»«^r^ J : 20^^ = »-^ 

& g^ -hpt:2^pr^ i2t = a^x quc 9 per debi» 
tas rubfticutiones 1 dabunt pc= ^a^i :s^ ,q^ 
•— • ^ i f c= ^r : M f & i^ =s i^ t 2 *-^ i*i^ : ^a*. 

50$. Hlnc»ficuti> per extra£lionem qua* 
drata: radicis » lit / ;= «/ ( f ^ : 2 — ^^1' : 4a* J^ 
ita f quum fit p = ^a'/ : i^ t erit 9 fubftitutJO* 
nis ope,p = 4a*\/(i* : 2 ^3^i^ : 4**) : 1«. Uo- 
de 9 nifi fit 2a^ major 9 quam i* 9 valor ipfius tf 
irei nullus 9 Vel#maginarius prodibit • Ponamus 
crgo , 2a^ niajorem effe , quam i^ : ita , ut pt & 
t valores habeant reales • £t 9 exiftentibus AB 
Jinea abrciflrarum^& AC Itnea ordinaurumfCom- pjQ^ ^^^ 
ponetur locus , de quo agitur $ in hunc» qui fe« 
quitur , modum. 

$06. Capiatur in AB portlo AD :^ c s ft^ 
du^a DE s n 9 parallela quidem ipfi AC 9 fed 
«d plagam oppofitam ei 9 verftis quam tendit 10 
ligura formuls t jungatur AE • Abfciodatuc 
deinde ex AC portio AF ts it perque punAum 
F agatur reAa FH , parallela ipfi AE 9 fuper qu« 
c^aplatur furfum veifus portio FGa^it2a. 
Denique 9 pofitis GH , five G^ =s 1/ ( 1* : 2 »-^ 
t^t^ : 40* )f8t HK s 4a^>/(i^ : » ^i^s* : 4aOt 
I? I defcribitHr by^bob $ cujut H^^ fit diami« 

tera 
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teri HK parameter dianietri$ & eadem HR deR^ 
gnet pofitiooem fuarum ordinatarum • Jamque 
fiyperbola i)U terminus fiet loci quasfiti* 

^07. Ducatur namquc ex ai quo ejus pua- 
£lo M ordinata ad diametrum MO » qu« occur^ 
fat ipGs ABff A£ in N, & R • Qu/a er^o AO e(i 
ad D£f ut AN ad NRieric NR c^ 4iar : r.Quum- 
que etlam AO fit ad A£ I ut AN ad AR t five 
FOj crit FO = rx : c . Unde fiet MO pr jr •— f 

tem 9 propter hyperbolam » ut MO quadratum 
ad diflferentiam quadratorum GO 9 GH , iu HK 
td Hb . Itaque erit , ut y^ ~ taxy : c '^a^x^t 
c^mmm^iy^ zaix X c ^ t^ kA s^x^ : c^ + ^r^x: 
ac Hr k^t* : atfa^ja,2, ita 40 ^v/(ia : 2 ^ A«i^ : 
4a^ ) : f ^ ad 24/(1^ : z^^b^s* : 40^) » five » iu 
2#* ad i^.Uode eruitur jr^ — - zaxy : c — a*«^i 
c^ »— • zby ^a^tsz Oyquas eft ^quatio propofita. 
508« In allato Igitur exempjp 9 ut valor fe* 
midlamctrt t realta evadat « neceflfe quidem eft » 
ttt za^ eiajor fiti quam ^^.Sed t fi Aierit za^ mi« 
Dor • quam b^ • tunc ejufdem (emidiametri 
valor prodibit imaginarius : quo in cafu » ut fu^ 
^arti499^ P^^'"^ ^ notavimus ^ ipfa hyperbolaB diamcter 
* Hfr €z prima vertetur in fecundam • Sic enim« 
propter hyperbolam 9 erit ut MO qaadratum ad 
fummam quadratorum GOi GH9 ita HK ad Hbt 
proindequc, omnibus utantea pofitiSf oifi quod 
licridebct GH.vel Cb = i/f^a,x .^a ^$2:^); 

ft HK tss^a^ (b^s^ : 4a* •*-• x* :aj t x^trurrus ba- 
bebitur arquatio propofiu jr^*-n9axy : r«-4i^jrH 
tf a ..ip* 2^j^ 4» a^ sss o. 

509. Picri ctiam poteft 9 ut fit za^tssb^ik 

uuK ^ cvanclfieBte y«|9co MAlMmtiif a vcnc^ 
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tur hyperbola iii reflas duas t fefe invicem ft« 
cantes in centro G • Id vero ut oftendamus., acU 
datur utrique «quationis parti communisquan* 

titas 2a^x^ : c^ + ^^** : tf + ^* ^ ^^ 5 & ^>^'t 

jf^ ^ zaxyic^^a^x* ic^ m^26y + 2a6x:e^ 

h^ :=z 2a^x^ :c^ -\- zabx : c '^- b^ •— j^ , five. 

etiam y^ — * 2ax^ : c + a*;r* : c^ *— 2by^2ahxi 

c-^-i^ =^A^x^ :c^ + 2a6x:C'^a^ . Quace^ 

per extraflionem quadrate radiciSffietptumjf m 

fix ic^^b^ibxic^^a , cum,— ^ -}- 0X : c «f> 

^ := £x ; iT -f. a f qu» du« asquationes ad liiiefttil 

je£lam nos ducuot» 

y» Monhim circa compofithnem hcorxm ad 
' bypcfbolam% rtlatc ad aiiqaam ex diametrh 

coxfidoratam . 

5 lo* /^ Uemadmodum in asquationibus 
V^ localibus» qusnosducpnt ad 
|iyperboIam>relate ad aliquam ex diametris con* 
fideratam > aflTumpfinius remper x^&y pro dua» 
bus earum incognitis ; ita in earundem compo« 
Ijtione iilud perpetuo curavimus t ut abfciffoi 
quideoi AN i capicndas fuper AB , defignarent 
valores incogntcaB jr ; ordinatit vero NM^du* 
cends flBquidiflanter alteri AC $ reprasrentarent 
vatoresalterius incognitje y. 

511. Sed notari hlc (edulo debet ^ quod^ 
exiftentibus x ,Scy duabus conftruendx xqua« 
tionis incngnitis , fieti quandoque poteft > ut 
defignari debeant t per abfciflas quldem AN va* 
lores incognicaB y > per ordinatas vero NM va« 
.)ores alterius incognitsB x* Nec fanef in utraque 
Jou componendi ratione $ difficiie erit^ definire» 

quan* 
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quando demum id fieri debeac. 

5/2« Nimirum $ quum conftruicur locw 
|>er reduAionem «quaCionls ad formuiam , 0« 
mnium fimpItciiTimam , fieri id debec $ quocief- 
cumque in «quacione reduda per fraf^ioneni 
«iiquam mulctplicacum repericur $ non jam qua« 
dracum 9 five incognlcae jr 9 five e}u8 9 quie ejc 
ipfa depeadec ; fed quadracum 9 vel alcerius io* 
cognicas X • vel ejus 9 quas ex hac alia profici* 
(eicur. 

$13. Sica^uacio mx^ : 0^2mx^2wm 
p= zay^^y^ mucacionem illam expofcic • Nam 
faciendo x^0 = af .y^-as s» &a^-f-M 
isi i^ ^habecur loco ejus hsec alia mx^ : := s< 
•^d^ ,inquaper fraj^ionem min muUiplica* 
tum repericur quadracum incognics x 9 qu« de* 
pendec 9 non quidem tity % (td ex x l quuo 
«X hypochefi habeacur ir«^0 v u. 

514. Quocielcumque vero conftruicur lo« 
cus 9 per redu6lionem a^quacionis ad fbrmuiam» 
omnium maxime compoficam 9 lUud idem fieri 
debec 9 quando in «quacione conftruenda qua* 
dracumincogniCflB^abomni fraftione immune 
repericur . Sic fequens mqiMio x* ^ ^axy : c 
^ u^y* :c^ — «ax*^«*y '^c* = exigic 
quoque eam variacionem • quaa quadracum jn« 
cognitai X illud ell 9 quod ia e4 omni fra^ioM 
denudacum occurriC • 

5 1 5. Interimt quum cequatio $ quas nos du^ 
cic ad hyperbolam 9 reiaCe ad aliquam ex diame* 
tris conljderacam 9 conftruicur per reduflionem 
ejusad formulam , omnium maxime compofi* 
tami eademque nacura fua mucacionem illam ex- 
pofcit , debent ctiam ia formula incognicas per« 

BIU« 
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RHttd ri : adeo Dempe , ut fcribere oportebit m-* 
■B^ni tam x loco alterius^ , & viciifim incogni. 
cam y loco ^'^^■'IhSiM^v^j 

^A — . xax •— 2^jf 4- ^^ t= o 9 ob quadratum 9Cf, 
omni fraflione denudatum , extgit eam muta* 
tionem •Piane verofbrmula icum qua compai» 
rand^ eft iliiufmodi j^quatio « haud quidem eiAl 
debetj^» 'J^zmicyin^i zm^t^ps^ )x^:inU 
•f- zqy 4* {^mqt •— prr> * : nt + (y^ 4- /^r : a «^ 
|w^ : ar 3B o , fed jr* -f* «w#jp : ir + ( ii»^/**-< 
pf * ) y* : in^t 4- 2^jr 4- ( ^^q^ — P^' j^ • ^^ 4* 
(f^+P^ :2^pr^t irjsso. 

517. Fatenduni ell tamen t variatlonem 
Jftam non cflTe abfolute neceflfariam • Nam in 
priore exemplo • tnn^ \ n^^zmx^^zmn = V/.fi|« 
*«.r 4- »*>c^fi» faciendo x •-« ir = u%y 4* a c=: «t 
A tf 3 4- mi!r = i^,lial>eatujr Wf^ : ir = «*•—* d*; 
itiultiplicando tamen omhes lequatfonis termi* 
nos per i!r 9 eofdemque dividendo per m ifiet ar^, 
tsz nz^ : m •— nd^ : m % five etiam nz^ im = u^^ 
•4- nd^ : »1 : ubi pcr fraflionem n : m multiplica* 
tam reperitur quadratum iocogbitar Z , qiM ejg. 
y crahit originem fuam, 

518« Acque ita quoque in fecundo exem^ ^ 

plo * 9 etfisquatio fit^'«— atfxjr :c^a^jf': *4rf<i4* 
c^ m^ lax <-<-< 2iy 4- c^ = o i multiplicatis C2» 
men terminis omnibus per c^ 9 iifdemque di- 
vifis per 11* 9 habebitur c^x^ : « ^ — • tcxy : a •-^ 
^a M 2c^^ : n •—« 2^^^^ : «^ 4* ^4 ; a^ =: Oifive 
^» + 2cxy : a •-^ tf ^jr^ : a^ 4» m^x : a 4- ^ic^X* 
n^ ^ c^ : a^ c=: o : ubi| non amplius quadratum 
incognicae x 9 fcd quadrttum alterius iocognitn 
% ooini vacat fraAiooe» 

5iy. 
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5 1 9. Perfpicuum eft «utem » hoc ideai pr»»: 
ftari poflfe tn omnibus «quationibus , qu»noti 
ducunt ad fiyperbolam t reiate ad aliquaiii ex 
diametris confideratam^ quum hu}ufmodi «qua« 
tiones utriufque incognitae quadratum debeaot 
continere : adeo nempe » ut pr^parata a^uatio- 
ne, five propofiu^fiVfc redu£la per vulgatas 
operationes, & exiftentibus x% & y duabus iduC 
dem asquationis incognitis » licebit femper defi- 
gnareiper abfciifas quidem AN valores incogni- 
tSB a? 1 per ordinatas vero NM valores aiterius 
iocognitasjf. 

520. Noil eft tnterim hoc loco reticendiioit 
dari polTe sBquationes noonullasi^ qu» etiam abf- 
que prasparatione utroque modo conftrui po& 
funt • Contingit id autcm $ quum in aMjuatio- 
ne utriufque incognitSB quadratum omni vftcat 
fraflione ; veluti eft «quatio* ifta y* 4* My =a 
26x + X* , vcl etiam h»c alia y? -f ixy •-* «* 
•^ zay p^ zbx c= o • £t ex iis $ qus mox di- 

/ cenda erunt, ubi deeft produ£lum duarum tnco* 
gnitarum, bujus form« efle debent asquationes, 
qusB fpeciatim ad hyperbolam SBquiiateram nos 
ducunt* 

VII. Noth iyperMa ^egufiatera « & quomi» 
kca ad eam digaofci pofiuat, 

fti. p Llipfieftadeo aflinis hyperbola, 
JC# ut, ficuti cllipfis poteft efle va- 
rtarum fpecierum , fic etiam hyperbola muItipU- 
cis fpeciei efle queat • Omnes autem form» di- 
verf» , quas ellipifis fubire poteft » in hyperbola 
pariter locum habent • Uodei ficuti io ellipfi tx 

iis 
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iia forcnis una datur 9 quum eliipfis ipfa abit in 
circulum ; (ic pariccr in fiyperbob tpeciaiis fpr^ 
ina adefTe dcbet , per quam ipfa hyperbola cir* 
culo aifinis evaditf 

522. £t quidem , tum eiiipiis 9 cum hyper- 
bola fubit varias formas , pro variis rationibuSi 
quas axis ad fuam paramctrum poteft habere. 
Quarcificuti ellipfis ablt in circulum. quum axis 
parametrum fuam adcequat ; fic etiam habebitur 
forma , per quam hyperbola circulo affiniseva* 
dit 9 quotiefcumque inter axem hyperbolae , & 
ejus parametruminon alia ratloiquam aErqualitatis 
deprehenditur. 

52 j. In utraque pariter curva , quum axis 
fuam parametrum adasquat » etiam quclibct aiia 
diameter rationem xquaiitatis habebit ad para« 
metrum fuam. Indeque efl,ut ea hyperbolat quai 
circuio correfpondet 9 asquilatera fuerit appeU 
lata.Nam ia utraque harum curvarum vocarunt 
Veteres latus tranfverfum quamlibet curv» dia« 
metrum * & latus reflum parametrum , quc ad 
eam diametrum refertur. ^ 

524. Interim intcr hyperboliim » & eilipfim 
illud difcriminis occurrit, quod^fiquidem in hy* 
perbolaaliquaextiteritdiameter iqus parame* 
trum fuam adasquat ; omnes ali^ diametri etiam 
osquales erunt paramctris fuis 9 & confequenter 
ipfa hyperbola aequilatera erit • Non perinde 
vero fe res habct in ellipfi . In ea enim potefl 
aliqua diameter parametrum fuam ad«quare;nec 
idcircoomnesaliaBdiametrriequales fient para* 
metris fuis. 

f a $. Id vero exinde dependet^quod in qua* 
libet cllipfi dantur binaB diametri^qus adiequant 
romJIJ. O Ji^- 
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panmettos fuas « Sl enim vertices axif miow^ 
"^ cum vertfce uoo alterius axis majoris per re^Uf 

totidcm jung8ntur s diametri > qu;p re^as ilUt 
velut ordinatAS agnofcuQt % itquales erunt ioter 
fes adeoque i quum earuQdemdiametrorum wai 
fit alcerius conjugata t plane necefle eft , ut em^ 
dem diametri fmt lequales quoque prametrif i 
qucc ad Ipfa$ refS^runtur. 

596« Secua autem fe res habet in hypcrbo* 
lajn ea enimiC duo axes fmt incrqiiales inter k, 
nulla etiam aderit diameter $ qu9 conjugauio 
fuam , atque adeo ipfius parametrum adiequet; 
nifi vellmus in numerum dtametrorum «pfas hj^ 
perbol^ af}'mptotos accenfere ; qu» • ficuti io« 
veniuntur 1 conjungendo per re£Us totidcm 
vertices unius axis cum vertioe uno axisaltt» 
f ius » & ducendo per centrum binas alias te&nf 
quse priores bifecent 1 Ita una erit alterius co^ 
jugata , adeoque 1 vclut rquales inter fei etitm 
parametros fuas adicquabuntf 

527. Hinc, in conftru^ione locorum ad eU 
Hpiim » pro dignofcendis locis illis 1 qu« fpecit- 
timad circulumnos ducuntf iiaud quidem &• 
tis eft^ ut parameter fiat sequalia diametro $ td 
VM47«quamreferturi fedi ut fuperius • monuimoii 
oeceiTe ell paritcr , ut ordiiiatse reCloi cumdia» 
merro angulos conftituant « Verum in cooftni- 
^ione locorum ad hyperboiam § re'ate «d alJ* 
quam ex diametris confideratam 1 cognofcentur 
loca 9 qute fpeciatim nos ducunt ad hyperbolam 
«quilateram i per id tantum , quod paramcter 
cum diametro » ad quam refertur 1 fervat ratio» 
O^qualftati^. 

516. Prpponaturiexempli gratiaiconftruejh 

da 



l I B E R T E R T I U S. %%f 

peibolam Qos ducit , reUtc ad «liquam ex ejuff 
diaitictris coQfideritam ; & pcragenda fit ejus 
conftruflio , p^r redufljOQem ad fbrmulam , 0« 
maium fimpliciflimam • Fiat « tum jp 4" ^ ^ ^» 
cum x^ 6r=su*Bit quon/am habeturjf^ + zqy 
= Z^^ a^St x^ -f lix ^x^^ A^icrit «^ ^ 
a^tszx^ «^^a^fiveetiam^^ = x^^A^ ^aK 
Ponatur quoquci^ve A^^^a^t=: d^i fivc a'^ ^ 
A^=d^^A erit , vel jf^ = x^^-^d^ , vel «» =: 
m^ 'ir d^ ccquatiq redu^la. 

539« PlaQCVcro hiijurmodi «quatjo oftca« 
dit Qobis i rationcm parametriad fuam diame- 
trum efle ^equatitatis • Quare hyperbola, |ier 
quam ei fit fatis , aequilatera erit • Hoc autcm 
€xempIo abuode liquet veritaa eifis • quod pau- 
lo ante * di^um eft : nimirums quodt ubt decft ^^•U^* 
in arquatione produ£ium duarum incognitarum» 
aquatio ipfiinon aliterad hjrperbbUin «quiia« 
teram fpeciatlm nos ducct , nifi , quum in ca u* 
triufque incogQitae» quadratum omm prorYut 
fra£lioQe denudatum occurrit« 

530. Generaiiter autem id demonftrare li« 
cebiCfper ipfam hyperbolaB formulam genera- 
Itmy^^zmxyix^^t %m*i^pt^)x^ : m^t 
•^zgf^(2m§t^frsyx\xt^(f^ + ptix 
#«« pi^ : 2r ) = o. Nam» ut in ea defit termtnus, 
continens produ£tum Incogoitarum xy , necef- 
Ce eft» ut fit m = 0. Plane verOf exjftente mcssOf 
fietetiam * f$:=ss. Unde formuiaipfa cvadet^^M^t» 
y^px^ xzt^2qy^prx:t'^ (q^ ^ptiz 
•^pt^ i2t)c=io X proindeque in hypothcfit 
quod fit p =: 2r 9 eadem fiet y^ •— «x^ + ^^ •*• 
%fX +(^i + ra*-^ra) = Q,ln qua utriut 

O z quo 
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qu€ iticognicsB quadratum omni fnSiione deau* 
datum deprehenditur. 

* f { I. IJbi vero adefl: In i^quatione termintab 

cimunens produ6lum duarum incogniurum xy^ 
Iiaud quidem necefle eft , ut utriufque inoiK 

/ gnitce quadratum omni prorfus fraftione £t 

denudatum t quo iocus fiat fiyperbola^ seqof» 
laterae • Nam # pofito , quod fit p ssz zt 9 liyper* 
holx formuia generalis evadit^*^ + 2mxy : 0^ 
(tn^^-t* )x^ :«^ + ijy + ( imq^^zrs )x:§ 
+• ( ^ + r^ *-w r^ J x=5 o j & profefto $ iicuft 
niliil cogit , ut fit femper m^ •— * i^ != »* » iti 
nec etiam femper quadratum alterius incogni* 
t« X omt)i omnino fra^ione denudatum efle o» 
portebit. 

\ni. DemonJiratiotbeererHatsTfXfficnotUfah 

det byferbola ^iqmlatera . 

^^rAfa^- 5}^* T^ Iximus *% tum in ellipfi t oum ia 

JLjf hyperbola non pofle axem pa* 
rametrum fuam adsequare , quin quaslibet alii 
diameter fiat etiam «qualis parametro % qus ad 
ipfam refertur • Id vero in elljpfi faciie quidea 
erit oAendere • Nam in ea femper ac axis para- 
metrum fuam adaequatiaequalis fietipfiaxi quis- 
libet alia diameter • Unde , quiim quaevis diame- 
ter adxquet fuam conjugatam;plane ncceflfe eft, 
ut adaequet quoque parametrumfibi corrcfpen- 
dcntem : quippe quas eft tertia proportiooalis 
po(l ipfam diametrum » 8l ejus conjugatam. 

riG.S» %^i. £ftoetenimA3 axis ellipfis , C cen* 
trum cjus f & £F quxvts alia diameter • Demil* 
tatur ex venice diametri £ ad ax^m AB ordiiu* 

u 
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ta £G • Jamque * ubi axis AB adxquaC pararne*' 
trum fuam % erit etiam EG quadratum asquate 
reflanguio AGB . Unde $ fi utrique addacur 
cotnmune qiiadratum ex CG ^ erit C£ quadra« 
tum xquale quadraco ex CA : proindeque 9 (1- 
cuti aquales fiunt dus C£ , CA » ita & integra 
diam^ter £F aequalis erit toti axi AB. 

534. Quum autem hxc demonftratio mini- 
me iocum habeat in hyperbola 9 videamus , quo 
pa£lo in ea oftendi poflit , quod « ubi axis pa- 
rametrum fuam adasquat » etiam quaBlibec alia 
diameter asqualis effe debet parametro , quas ad 
ipfam refertur • Hunc in finem fic AB axis hy- FIG. 17» 
perbolflB f C centrum ejus,& EP quxvis^alia 
diameter $ fieque etiam RL axis conjugatus ip« 
£us AB 9 & PK diameter conjugata ipfius £F. 
Jamque > ficuti , quum axis AB adaequat para- 
metrum fuam 9 fiAntduo axes AB , KL squales 
inter fe ; ita 9 fi utique oftendi poffit , duas EF» 
f R squalesefle intcr fe . fiet £F «qualis para«> 
metro fibi correfpondenti. 

535« Adid vero oftendeodumi demittan- 
tur , tumad axes AB • KL ordinatas £G , PQ« 
cum ad Jiametrum £F ordinata AO; eritque ex 
fuperius * oftenfis , ut G£ ad CO 9 ita CA W.iy^* 
4d CG . Sed , du^a EI ipfi AO parailcla 9 C£ 
f(t ad CO, ut £1 ad AO. Quare erit» ex «quali» 
|it £l ad AO , ittt CA ad CG : & propterea f ^ 
quia £1 eft ad AO in ratione compofita ex £1 
ad £G , & ex £G ad AO ; erit tn hac eadem 
ratione compofita pariter CA ad CG. 

$i6. Jam,o|> triangula «quiangqla £G(»' 
PQC 9EI eft ad £Gi ut CP ad CQ j & per eat 
<|me fupra * dempnftrata funt , £G eft ad AO9 ^ari.i^f^ 

O I ut 
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ttt CK ad CP . Itaque erit rurrqs CA ad CG ia 
ratione compofita ex CK ad GP t & cx CP H 
CQt five etiam in fimptici ratione , quam ha- 
bettZlK ad CQ : prOindeque i quum fit etiam i 
ut CA quadratum ad CG quadratum » ita CR 
quadratum ad CQ quadratum ; fubducendo 
antecedentes ex cdnfequentibus ^ erit pariteri 
ut CA quadratum ad rcflangulum AGB , ia 
CK quadratum ad reflangulum KQL. 

537' Quum autem , propter hyperbolaaii 
GA quadratum fit ad reflangulum AGB,ut C3C 
quadratum ad £G quadratum ; erit £G quadn- 
tum sequale reflangulo KQL* £t fimiiiterf qoia 
ob hyperbolam conjugatami CK qUadratum eft 
ad re6langulum KQL i ut CA qu<&dratum ad 
PQ quadratum i crit PQ quadratdm mquu 
le re6UnguIo AGB • Unde fumma quidem qua« 
dratorum CA i PQ lequaiis erit quadrato» 
quod fit ez CG $ mmma vero quadratorum 
CK , £G equalis erit quadrato ^ quod fit ez 
CQ. 

538. Quia vero C£ quadratum eft leqoale 
doobuS quadratis CG , EG $ ertt idem CE qua- 
dratum ^quale tribus quadratis CA , PQt £& 
£t fimiliter , quia CP quadratum eft cqcute 
duobus quadratis CQ 1 PQ ; erit idem CP qua* 
dratum «quale tribus quadratts CK f PQ 1 EG : 
& propterea eadem Aimma quadracorum PQi 
£G erit I tum excefTuSi quo C£ quadratum fB* 
perat CA quadratum 1 cum exceflus $ quo CP 
quadratum fuperat CK quadratum. 

539« Di&rentia igitur quadratorum CEi 
CA asqualis eflt differentis quadratorum CP, 
CK • Quarc etlam diflkreotiaquadratbrao ffit 

AB 



AB $tqMU» «rlc difl!eretiti« quadratorum PRf , 
KL • Id vero quum ita fit# abunde liqueti quodt 
tibi axi^ AB adftqnac ^ tum parametrum uiam^ 
cum a jtem Tuam conjugatum KL « etiam diame* 
Cet quselibet aiia CP ftqualii» iierl debet » tam 
^onjugat^ fus PR , quam parametro , qu« ipfi 
Correfpondec . Aiitereaim differemia quadra«> 
torum £F i AB non forec «quall» diflerenti» 
quadratOrum PR t KL. 

5;40. Sed # ob eandem rationemtperfpicuum 
eft ouoque t diametrum CP minorem eiTe deber« 
eon]u|ata Tua PR ^ quotiercumque axis AB mi-» 
tior eft ajtc fuo conjugato KL ; & viciflTim ma« 
JoremiquumABmajor edf quam KL* Unde 
generaliCer itt fiyperbola qudslibdt ejus dja« 
ffieter EP eri t ii^qualts t minor « vel major con« 
iugata fua PR» prout ajris AB e(V a^qualis i mi« 
nof i vel major asce fuo conjugato KL» 

C A P U T V. 

CoMpoJitio totofum ad fyperh/^m i relali 
adafymptotot tOnJideratam. 

$4t« ^T^ Radita compofitione tocorum ad 
X byperbolam , relate ad atiquam 
ex fuis diameCris confideratam; oftendemus mo« 
do f qua ratione componenda (Int loca illa % in 
quibus hyperbota (ub contempiationem venit 
telate ad fuas afymptotos . Perindc autem 9 ac 
j tta) iis locorum (peciebus (^adum e(l ; primo 
qufdem docebimus f quomodo componi poiTint 
hujufmodi locif adhibita^ formula omnium fim- 

O 4 ^«; 
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pliciflima ^ tumclcinde expiicsbimust qiiopa. 
(lofiat eorundcm locorum compofitio t in fab* 
fidium advocata fbrmula » quoe fit omnium zm* 
zime compofita» 

h Compojitio locorum ad byperbolam » relat$ nd 
afymptotos confideratam « performaiam% o^ 
mnium Jlrapliciffimam. 

f43> 1 N hyperbola % relate ad fuas afym- 
1 ptotds confiderata 9 cafus fimpli* 
ciflimus habetur , quum ejus punfla omnta ad a- 
liquam ipfius afymptotum referuntur per refiaSt 
qu£fintarymptotoaltcriparalleIa5jhoccft,quum 
una exalymptotis fumitur velutlinea abfcif« 
farum ) & altera velut linea ordinatarum • Piane 
vero , fi quasifbet abfelfla vocetur ^» 8ty quaBii« 
bet ordiuata s fiet re£languium xy ejufdem.ubi- 
|ue magnitudinis • Quare » fi quantitas ejus re« 
tanguli vocetur t^ ; erit xy t= t^ formula » o- 
mnium fimpiiciflima » pro hyperbola » relate ad 
fuas afymptotos confidcrata. 

54}. Oftendendum e(l igitur , qna ratiooe, 
ope hujus formuieb xy = t^ , ipfa ad hyperbo* 
lam loca componantur , ubi relate ad fuas alym- 
ptotos lub contemplationem venit • £t primo 
quidem formuld; ipfius compofitio nullam habet 
drflicultatem . Efto etenim pro ea AB linea ab« 
tlC 6i ^^^^^^^^ * ^ A^ VititSL ordinatarum '• Capiantur 
* fuper iis portiones AD i A£ talis longitudiniSi 
ut fit » tam AD 9 quam A£ ;= / , & compleatar 
paraljelogrammmum AF . Jamque , fi afympto- 
tis AB , AC defciibatur hyperbola % qu« traa- 
fcat per punflum F i «rit hyperboia ifla termi« 
AUS loci quflsfiti • 544. 
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544« Capiatur euiin in AB portib qusvii 
AN = X 9 tumque per pun6lum N , ad hypcr-> 
boJam ufque , ducatur , ipfl AC asquidiftanter^ 
refla NM =:r y • Ob naturam igitur hyperbols 
re£langula duo ANM » ADF tcqualia erunt in- 
ter fe • Eil vcro reflangulum ANM ::::: Xy jSc 
reffcangulum ADF = t^ . Itaque erit xy t= f ^. 
£t quamquam duos AN f NM capiantur ad par* 
tes contrarias ^ adhuc tamen eadem habebitur 
icquatiox^ = /^. Nam t ilcet in hoc cafu poni 
debeat, tum AN ==•— tx t cum NM = »— •jf ; 
nihilominusre£languIum ANM fcmper pofiti. 
vuin orietur. 

S4S- Qu^ ^^^^ ratione afymptotis AB , A6 
dercribenda fit hyperboUiquse tranfeat per pun- 
AumF» haud dffficileerit intelligere . Quum 
enim pun£lum A fit centnim hyperbol« 9 fi ex« 
tcndatur AF ad partem oppofitam verfus/9 uC^ 
que donec sequales fint duas AF , Afl fiet tota 
F/unaex diametris hyperbolse . £t quoniami 
conftituta AB dupla ipfius AD 9 du£laque per 
pun£lum F refta BC ^ hasc % velut bifefta in F, 
contingit * ibidem hyperbolam: delignabit ea« ^aux^* 
dem BC pofitionem fuarum ordingtarum • Un- 
de qusflta hyperbola nuilo negotio defcribetur» 
li ejurdem diamctri poflit eciam parameter defi- 
Jiiri • 

54tf. Ad hanc autem definiendam • memi- 
nifle oportet9 quod eadem refta BC cft * aqua^ ^M^tzi* 
lifi conjugats ipfius F/. Hinc enim fequitur^pa- 
rametrnni diametri F/ debere efle tertio locp 
proportionalem poft duas F/i BC» adeoque ean« 
dem baberi , fi fiatf ut F/ad BCt ita BC ad FG& 
JDefcrihatur crgo hyperboia I cujus F/ fit 
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fnetert FG parameter duniefrii& eadem FG 
eithfbeat pofitioneni fuarum ordidatarum • £t 
fiyperbola 9 fubinde dercripta» eam 9 quaA qui^ 
f imus I nchh exbibebit ; quandoquidem , uz&- 
iliens per punftum F » plane necefle eft # ut Im» 
beat re6las AB t AG pro fuis afyn^ptotif. 

547« Jam 9 ficuti tequatio localis i qus ell 
duarum dimenfionumjnos ducit ad liyperbdiam» 
fclatead fuas afymptotos confideratam , ubl 
cam reducere Hcet ad Tormulam illam; ita $ habi. 
ta fuai redu£lionis ratione » facile erit , locuai 
«omponefe # quo cidem cquationi debet fieci Ta^ 
t!s # Cujufmodi autem efle debeat ittquatio $ 
quas fubinde reduci pofllt » ut formaof induat 
iftius xy es t^ i baud arduum erit deiiolrci • Pri« 
mo eaim • quemadmodum in ibrmula idcfogiif tn 
duiB fimul multiplicata» reperiuntur $ ficetiaii 
non poterit «quatio aliqua ad eam fbrmulam re« 
iFOcari f nifi contineat produflum duarum inco» 
gnitarum « 

548« Std produdum idud» neceiTe elt qvt6* 
qucf ut , vel cum nuJlo earundem incoMitarum 
quadrato , vel cunt uno tadtum conjutigatnrs 
adeo nempe f ut fi ambo ftierint in «quatione 
quadrau idcognitarum » locus numquam erit ad 
hyperbolam $ relate ad fuaf afVmptotof confide- 
ratam $ fedt per reguIaSi fuperius traditas 9 eriti 
vef.adbyperbolam«confideratam relate ad ali« 
quam ex fuis diametrfs , vel ad ellipfimf aut cif- 
culi circumfereatiam 9 vel demum ad curvam H- 
lam» quam vocavimus parabolam , qu«quef taor 
velut ellipfiSt quam veJut hjrperbola, diametrtni 
babens infinitai IdngitttdlnrSf poteft coafiderafi. 

54^. Proffooituf f «teinpli p^tk, mqwnio 
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^^•^ax^^iy^QC-z^Ot ubi pradu£lufii4il« 
cognitaruiii cum nulio carum quadrtto conjun* 
^itur • Fiat y ««41 = t% iive etiam j^ = « + «;& 
critfper fubilitutionem^x^ -ji* ^ ji^ » §x*^Zm^t 
•^ tfc c£ o» five etfain xz^^AZmmmoA*^ ac=:o. 
Fiat quoque 9c^b:=iu% five x^u^h ; ft 
erit f rurfus per fubftitutionem tuz^^hz^^tt 
•^ab^^ae^ o , fiocfsft uz^^ub ^^ ac :=:: o. 
Fiat demum ab^accsid^^Si erit isr^ »-^ i/^so, 
live uZrss d^ f qus eft ejufdem foriii» cum fim- 
pliciflima illa «quatione Ary :!=s r^« 

550. Proponatur etiam jeqnatio a x^ yv c^^ 
acy^-^by^^^c ^ 0$ ubi produ£lum incoenitarum 
cum uno tantum earum quadrato conjungitur. 
Caplatur x^b=:U , five x = u^^b . Et f pOi» 
iiendo ubique u*^b loco x^Sc^u^^^ ibu^^ 
ioco;v^,crit au^ab^u^ «fa/ir— «3^4*^ 
**- •^jf + ^^*— o^ = Ot five etiam axr«^ir*+» 
zbu ^ uy^ ab ^-^ b^ •^ ac^O. Capiatur quo- 
que a^^u^ zb^^yrr^ix •lS,t quoniam» muJti- 
plicando per u , fiabecur aw^u^ 4* ^bu 4 uy 
ts M;erit,per fubftitutionemfisr;:*---H^(»--4&^t--^ 
sat o.Unde»ponendo demum ab •f* b^^ac i=s i/^y 
fiet uzp^d^ s=: 09 five z^tszd^ «quatio redufta. 

11« PrdCedcntit loca ad byperbolam » talau ad 

afymftototconfideratam , componettdi ratiom 

uis exempla fimpliciora. 

^%u T Tl" exemplfs oftendamuis ] qua 

KJ ratione 9 per redu£lionem •» 

qoationis ad formulam 9 omnium fimpiiciflimaqit 

componantur lo^aad hyperbolam » relate ad •• 

Qroiftotos coafidciaMia % propoaatur primum 

COOiii 
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conftruenda ssquatio xy^-^ax*^ by ^ac :s± oi 
»^ jr^i^ qu» 9 ut vidimus paulo ante * » reducitur ad 
uz = d^ , ponetidoy^^a = z%x^6= u, St 
ab ^ac=d^ . Jamque , fi AB fit linea abfcif- 
farum , & AC linea ordinatarum 9 fiet ipGus AB 
nd« *%'• portio quaBlibet AN s M • Unde $ quum habea* 
tur « f*M ^ =r ar : abfcindendo ex AB portiouem 
AD = ^ f & capiendo quamlibet AN majorem, 
quam AD , erlt unaquseque reliquarum portio* 
num DN=s Xm^t^zsza. 

552* Quia vero habetur quoque j^ ~« a—Oi 
liquet ^ valores incognit» z non aliter haberi 
pofley nifi finguii valores ipfius^ minuantur da^ 
ta quantitate a . Quare ^ quum valores incogni- 
ts y correfpondeant portionibus refb; Afi 1 
quas referunt valores alterius incognit» x^ 
perfpicuum eft f quod , abfciffa ex AC por* 
tionc AE = a 9 & dufta per pun£lum E reAa 
£G 9 ipfi AB parallela , exire debent ex punflit 
Spfius EG valores incognit» z • Quumque va- 
lores ifti infiftant oportet fuper valoribus altew 
rius incognit» u : plane neceflfe eft ^ utf non jam 
fuper DB 9 fed fuper £G 9 qu» eft ci parallelt, 
yaJores capiantur ipfius a. 

5 jj. Hlnc, completo paralleiogrammo AF, 
produ6laque DF verfus H 5 erit 9 pro «quatione 
rcduaa uzz=:d^ , FG iinea abfciffarum , & Ftt 
Jinea ordinatarum . Unde , fi, fumptis fuper ipfis 
FG,FH portionibus FliFKtquarum unaqusque 
iit «quaJis quantitati d, completoque paralle- 
logrammo alio FL9 defcribatur afymptotis FG9 
FH hyperbola 9 qus tranfeat per punflum hi 
fiet hyperbola ifta locus redudrx requationis uz 

Ib d^ . Sed eadem by^fboU terniioabitur quo« 
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que locus asqu^ationis propoflcs xy ^ax^^ by 

5^4« Ducatur aatnque ex pun£lo N^jpfi 
AC flsquidiftanter f refta NM tz=iy . Jamque $ fi 
haec conveniat cum afymptoto FG in punflo O 
fict OM :=zy*-^a. Eft autem , propter hyper- 
bolam 9 reflangulum FOM squale re£langulo 
FIL f Quare , quum fit FO = ;tfj-^^ » erit 
reflangulum quidem FOfA ^ xy •^ ax ^^ 6y 
•4- a6 9 refliangulum vero FIL := d^ : proinde- 
que erit xy^^ax *^iy + a6t=zd^ : qu9 , ficu- 
ti cvadit xy -— • ax^iy^a6 = ai-^ ac , po^ 
nendo loco d^ valorem ejus a6 + aci ita redu« 
£la dabit asquationem propofitam xy^ax^^ 
^y >— ^ ac ;= o, 

555. Veru m quidem eft , demonftra tionem» 
a nobis allatam , obtinere dumtaxat relate ad 
eam hyperbolam , quse continetur in angulo 
<jFH I ttd facile erit, eandem extendere , etiam 
ad hyperbolam oppofitam » contentam in angu* 
lo 9 qux ei ad verticem jacet : modo habeatur 
ratio fitusreflarum , quibus pro inventione «• 
quationls opus eft;ut hinc nullum erit punftura 
in curva , per quod propofit» squationi non 
poflit fieri fatis • Id vero etiam in fequentibuf 
exemptis obfervandum eil ; & fufficiat» femel il- 
lud adnotalTe^ne faepius idem repetere cogamur» 

555. Proponatur fe<fundo asquatio iy^ 
ax^^xyxo , quos fimiliter nos ducit ad by« 
perbolam , relate ad fuac afymptotos confldera* 
tam.Fiat primo y^j-at^Zt five^ = 2-^as 
& « fubftitutionifi ope , crit bz^ab^^ax^ 
9CZ^axt=Oy five etiam bz^xz^ab—o» 
Fiat quoque b^^s=g:,M*lEt quoniaro , multi** 
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plicando per z % hAbecur iz^^z = uzi eriC , 
rurfus per rub(litutioneiniM*«^«^s o: proio- 
deque erit mz = fii tzqwtio redufka ^ quiun Gt 
ejufdein pUne forma: cum «quatiooe xz s= ^a^ 
quflB hyperboI« % relate «d afymptocos confide* 
ntx » cafum exhibet fimpliciflimuai. 

r57. Sin^nunc , pro «quattone propoCtat 
n0.6i. ^B li^g^ abfcjffarum, 8t AC Hnea ordinatarum. 
Fiet igitur ipfius J^B portio quielibet AN =5 «• 
Etquoniam habetur^«N.-«xc=ar: abfcindcodo 
cx AB portionemAO=^f& capiendo quamltbat 
AN minoremtquam AD;fiet uoaqu«que reliqua* 
f um portionum ON^^ «-«« ar = ar. Sed habetuv 
ctiam jf 4* dtsz z « Itaque » ut habeantur valorcf 
incognitte z » neceffe e(l » ut finguli valores ip» 
fius y » qui correfpondent portionibus refis 
AB I augeantur data quantitate a : proindeque» 
produfta CA ufque in £ » ita • ut fit AB ss: tf» 
& a£la per punftum E refla FG, ipfi B A paraJ. 

lela;exibuntexpunMsip(]u$ FG valores iii- 
cognitflB e. 

558. Quum autem valores ifti infifterede^ 
beant fuper valoribus alterius incognito #: pla- 
ne neceffe » ut non jam fuper OA t fed fuper 
FG capiantur valores ipfius ar # Quare » complc- 
to parallelogrammo AF » erit » pro sequatione 
reduaa m» a^ • FG lloea abfciffarum » & FO 
linea ordinatarum. Unde» fi afymptotis FG» FD 
defi:ribatur hyperbola » quas tranfeat pcr puo* 
£lum A ; fiet hyperbola iflta locus redu£l« x^ 
quationisaf;s;c=a^.Sed ^adem tiyperbola erit 
ctiam terminus loci , quo fieri debet fatia pro^ 
pofitie flsquationi iy^ax*^$cy zsz o. 

559» Oucatut oamquc ex pua£|o N • ipi 

AC 
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AC gpquidiftanter » refta NM 2=^ • Jamquet 
fi h^ conveniat cum afymptoto FG inpunAo 
O f fiet OM 5=5 jf 4- ^ • Sed , propter fiyper^ 
bolam f reflangulum FOM »quale eflTe debet 
fe£ianguloFEA • Itaque» quum fit FOs^ 
•^Xi& VB^fi 9 erit re^angulum quideoi 
FOM tzzkf^^xy^ab^axt re6langulum ve* 
xo FEA :=:: 4^ • Quare ttit^ iy ^ xy ^ ab •-^ ax 
IC5^^9 quas reduAa dabit sequatiooem propo^ 
fium ky ^xy^^ax :si Q. 

II f. EJufdcm loca ad byperbolam » reJate ai 

afymftotos conpdcratam 9 componendi jra* 

tionh cxmpta magis compofita. 

5^0» /^ 1/9 modo attulimus exempfat 
V< pro e^plicanda compofitione 
locorumad hjrperbolam 9 relate ad fuas afym^ 
ptotos confideratam 9 per reduCllonem aequa* 
tionum 9 »d formulam 9 omnium fimpliciflimami 
pauio fimpliciora fuere ; nunc alia in medlum 
a0eremu$ magis compofita . Itaque proponatur 
olterius a^quatio ax w^x^ ^ 9^ ^ by mmm ac=Of 
quiB , ut fuperius ^ obfervavimus 9 reducitur ^ 
9Lduzz=id^ f^oiitndox^b^u,a^u^zb ^*^^^* 
m^y:szZ%Bcab^b^^acz=zd^ . Jamque ^ fi 
AB fit linea abfciflarumf & AC linea ordinata- pj^ . 
f um ; fiet ipfius AB portio quaplibet AN s=: xi 
proJndeque 9 produfla BA ufque in D » dotiec 
fuerit AD s ^;erit quielibet DN ;=: X «f b^u^ 

56 1 . Quum autem habeatur a^u-{^2b^ 
^ .•= 2 • hoc tft^ *^u^b^az:zzi Iiquet9 va- 
Joresipfius z non aliter haberi poflcfnifi fin- 
guli valores incognit^^ miouamur quantitate 
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VAriabili ^, & augeantur quantitate data a ^t 
Plane vero minuentur valorcs ilif quantitate vi^ 
riabiii ^««(ifdufla ad plagam oppofitam re£ia OE, 
paralJeia ipfi AC , & asquaii altcri AD , a^atui 
per pun£lum A re6la £F $ augcbuntur vero ii< 
dem vaiores data|quantitate a + £ , (i s produfii 
t)E ufque in G , donec fuerit £G zsza-^ 6 , dii« 
catur per punflum G re£la GH p ipfi £F paralie- 
la. Namtdufla ex pun6lo quovis Nt acquidiftan- 
ter ipfi AC| re£la NO t qus conveniat cum £F 
luRt&cumGi-IinO; fietNR = ;^,& RO 

55.2. Hinc , ficuti centrum defcribendie by- 
perbolas erit pun6lum G ; fic afymptotus , qu« 
yicts geret in asquatione redu£l<i uz = d^ iloec 
abfciflfarum , erit refla GH • £t quoniam , pofi« 
ta A£ = «21 9 fit quasiibet hujus afymptot/ por* 
tio GO zzzmu :ii multum abefti ut fit 1^^ qtian- 
titas conftans cujufque re£languli , quod fit ec 
abfciflfa in ordinatam correfpondentem. Undeij 
fi quantitas iila vocetur f^ % crit muz ib = ^S 
five etiam uzz=sbq^im\S^ propterea , compa* 
rata «quatione ifta cum ipft asquatione redu£la 
uziszd^ ^ fiet bq^ im:=id^ i uude eruitur q^ r=r 
i^m : b « 

$61. £xtendatur itaque C A , ufque donec 
ipfi GH occurrat in I. Jamque , fii ficuti habetur 
GI = m% ita fuper IC capiatur portio lh-=:d^:b'j 
fayperbola t q\ix defcribitur afymptotis GD $ 
GH » & tranfit per pun£lum Li fiet fatis propo- \ 
tktx asquationi • Nam t produ£la NO ufque do* 
nec hypcrbolas occurrat in M»pofitaque NAi 
t=^, fiet MO s y •^x 4* ^+ ^« Quum autea 
habeatur uj;=zx^ ^ifitque portio GO = mwJi 

crit. 
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crit t per rubftitutionem • eadem GO ^i^nmx : b 
4* n» • Unde i quum % prQptcr hyperbolam i as* 
qualia finc inter fe t re£languladuo GOM.GILf 
crit mxy : b •— • mx^ : b r|- amx : ^'■{-my^am 
^bmrzr d^m : b ♦ hoc eft ;if> •— • A?^ + ^^ + ^/ 
-4-a^ + ^^ .*= </^ 9 quac dab^t acquationcm pro# 
ppficam xy^x^ -{-ax^i^by^acz^iOtfi loco 
d.^ ponatur vaior ejus ab-j^b^ -^ ac. 

564. Proponatur quoque conftruenda as* 
quatio xy •^x^ •^ay zszb^ % quae fimiliter Io« 
cum exhibet ad hyperbolam , relate ad fuas 
aiymptotos confideratam • Fiat /^ •— « a c=r i;r t fl* 
\Qx — u^^a •Jit^ ponendo ubiquc a^a loco 
X t erit uy ^ay ^r^u^^^ zau ^^a^ ^ay z=z 
b^ , five uy^ u^ — 2au = A^ 4. j^. Fiat quo* 
quejp »~ iT «w sa = a^. Quumque, multiptican* 
do per art habettur uy^^u*^^ zau = uzyetit, 

per fubftituttonem t uz^b^-^r^^ • Ponatur « 

denique b^ '^a^ =ic^ ; & fiet //;? =: c^ aequa* 
tio reduj£la. 

56$. Sttnunctpro.aBquatione propofitatAB fiQ^^^^ 
linea dbfciflarumj & AC itnea ordinatarum. Erit 
ergo ipfius AB portio qwtlibet ANsx« Quum* 
que habeatur x^ai=:u: abfi:indendo ex AB 
portionem AD t=:a,Sc capiendo quamlibet AN 
majoremt quam ADf fiet unaqu«que reliqiia<« 
rum portionum DN = a? — a s «r • Jam vero 
liabetur quoque jf •^u^^zac^zZf hoc eft y «^ 
X^^az=:z* Itaque , ut habeantur valores tn* 
cognitfe z t necefle eftyut finguti valores ipfius j^ 
ininuantur » tum quantitate variabili x , cum 
data quantitate a. 

566. £t quidcm minuentur valorea illt quan^ 
titate variabiit x ^A t dufta Ipfi AC ^quidiftai»* 
TomML ' P ter 
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ter refla DE, qu« alteri AD (it squaliSt a^tur 
per pun£lum £ re£)A AF$ minuentur vero iidein 
vaioresdata quantitate Hi fii abfcifTa ex DE» uU 
terius produ£la verCus K portiene £G = a, du* 
catur per punflum G rtfka GH , ipfi AF paraU 
lela « Nam 9 fi ex allquo punflorum N f asqui* 
diftanter eidem AC i ducatur refta NO , qum 
conveniat cum AF in R , & cum GH in O ^ fiet 
NR = ;^t&RO = a. 

567. Quum autem iu asquatione tedu£lji 
MZ = c^ ordinatas exhibeant z ; crit pun6lufif 
G centrum defcribendaB hypecbols,& GHa* 
fymptotus iquaB vices geret iinex abrciflTarum. 
£t quoniam 1 pofita A£ — m$fii quftlibet hu- 
jus afymptoti portio GO = m«r : a ; roultuoi 
abcil , ut fit c^ quantitas conftans cujufque re« 
fianguli , quod fit ex abfcifla in ordinatam eoTm 
f efpondentem . Quarc » fi quantltas iila vocetur 
^^ , erit muz : a = ^' > fivc etiam az r= ag^:mi 
proindeque 9 comparata asquatione ifta cum ipft 
asquatione redu£ia uzz=:c^ f fiet aq^ xmt=^c^ ^ 
& g^t=z c^m : a. 

568« Abfcindatur iCaqueexGH portio Gl 
t=: t7i • Jamquc , fi du£la ^ ipfi AC arquidiftanter, 
refla \hc=:c^ \a % defcribatur hyperboJa 1 quci 
nranficBS per punflum L 1 habeat pro fuis alym- 
ptotis rcflas CH % GK ; fiei hyperboia ifta ter- 
minos ioci qusfiti • Produ£la enim NO 9 ufqua 
doncc hypeibolae occurrst in M , pofitaque NM 
=: y% erit MO c= y •— ;tf — a . Quum ;iutem ha^ 
beatur u = x^a^ fitque GO «=1: iTiisr : a ; erit 
eadem GO = r/7;if : a •— w ; & confequenter re- 
ftangulum GOM t=r r/ixy la^—^vix^ xa^-^wy 
4" c^rn fe Sed 1 propter hyperbolam » rLfiangulum 
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^OM eft cquale re£langulo GIL. Quare, quum 
^e rcQangulum GIL = c^m : ai erU mxy : a ^ 
mx^ : a «-t-* my-^am == c^m : n i hoc eft xv •-* x* 
U- ay + fl^ == c^ : unde i nfertur xy^x^^ ay 
b^ , ponendo loco c> valorem ejus a^ +^^« 



IV. Comfofitio iocoram ad byperiolam $ relats , 

ad ajymptotos confideratam t per farmulam^ 
t omnittm maxime comppfitam. 

569« ^"X^ Radita ratione componend! loca 
JL ad hyperbolam » relate ad afyffl. 
ptotos confideratam « per redu£lionem fuarum 
«quationum ad formulam , omnium rimplicilTu' 
manfi ; videamus modo $ quo pafio eadem loca 
ad byperboiam » fubinde coufideratamf conftrui 
debtsant § reducendo eorum a^quationes ad for« 
mulam f que fit omnium maxime compoiita: 
qucm fai iinemfqualis fit iftiufmodi formula, 
operac pretium eft , ut primo loco definiamus» 
I 570. Nimirum » referendo byperbol:e pun« . 
fla omniaad reClamt pofitione datam , per re* 
I £las aliaSf qude fint unl ejt afymptotis parallelae; 
; perfpicuum eft , tria contingere poflfe • Primo» 
; ut refta 9 pofitione data , fit afymptotus altera, 
Secundo $ ut fit aiiqua ejus parallela • Et tertio 
^ demum $ ut angulum cuni eadem afymptoto 
conftituat • Unde 1 ficuti ex tribus hifce cafibus 
priores duo fub tertio cootincntur s ita & for- 
mula hyperboIoB y rclate ad afymptotos confide- 
rat9B I omnium maxime compofita , ea erit 9 qux . 
ex tertio illocafu deducitur. 

f 71 • Sit igUur G centrum hyperbolact fint- pie .66. 
que GH 9 GK bins ejus afymptoti tquarum po- 
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ilerior GK dedgnet politioncm ordinatarua 
Agatur deinde A£ » priori GH parailela ; & |m 
aliquod cjus puii£luni A ducatur quoque oMi 
qua AB. Sumatur podea iti AB pan6lum quod 
vis D ; & » duais rea;s AF » D£ , ipfi GK pi 
ralielis 9 & convenientibus cum aliis GH 1 Al 
fli punflis^ Fs & D, ponatur AD sn» D£=r« 
AE=:iiAF 3B^ ,& GF =r . Capiatur por* 
ro iiii hyperbola pun3um aliquod M t cx qM 
denrittatur fuper GH ordinata MO » cotiveQiefll 
cum AB in N I & cum A£ iu R ; ponanturftf 
ANi=x,&MNc=^. 

572. Quia ergo AN efl ad NR 9 ut AOa< 
D£ ; crit NR *= i»;tf : n 9 aJeoque , ob «qualo 
RO, AF ; erit MO= 'y -i-mxiM^q. Et quo- 
niam AN eft ad AR , five FO , ut AD ad AE4 
epit FO = i^ : 19 9 & confequcnter GO = r + 1 
MfiStifi proindeque eric re6langulum GOM =:^ 
ry,4- mrx in-^qr ^ sxy: n+rnsx^ : «^+^jx-.m 
Jam vero^propter hyperbolam^reaangulum iftul| 
dabet efTcejufdem ubique magnitudmis • Qtta#^ 
re /ii conflans ejus magnitudo vocetur t^ , eric 
ry 4 mrx : » + ^r 4* j^jt : # -f- msx^ : n^ + qs* 
n — t^ % five etiam xy^mx^xn^^-nryis^ 

( j»r 4- jr JAf : 1 •+- i^9^ ^nt^) : r = o. 

573. Jhl«c igitur cfl «quatio , quae exhilKt 
nobis formulam hyperbolos % relate ad afympto* 
tos confiderat» , omnium maxime compofit 
Perfpicuum efl autem » in hujufhiodi formo 
prodtiflum duarum incognttarum xy cum 
tantum earum quadrato conjungi ; nec qui 
quam obdarc^quominus quadratum illud ini 
fa formula dcficlat , nimirum fi fuerrc m s 

'^'"''Y^* Uade verltas regui» > ftfperiut ; tradit«,p 
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:ognofcendis locis ad hyperbQlam t relate ad 
iias arymptotos cdnnderatam i ex ipfa eoruin 
i^rmula generali prono alveo fluit. 

574. Qita porro rationet ope inventasfor- 
inulas gcneralts , conftruantur loca ad hyperbo« 
am 9 relate adafymptotos confideratam , haud 
irduum erit intelligerc • NimirunifComparatio* 
nis ope « clefiniendas funt primum quantitateSf 
qu9i locum determinant . Et^fiquidem onines in« 
reniuntcir pofitivas , danda efl re£lis»quas re« 
(erunt t ilia eadem pofitio » quam in figura for* 
muias reperiuntur habere • Quod fi vero earum 
ftliqua oriatur negativa ; tunc rc£la, quam exhi-* 
bet ff capienda eft ad plagam oppofitam. 

57 ;• Quantitates porro t qus locum detcr- 
mjnant t funt m, n, g% r%s%t^. Verum» inftituta 
comparatione » dunuaxat ipfarum q^ r 1 1^ valo- 
wcs innotercunt • £t,quan£um ad priores duas n$, 
& n f nonnifi ratio 1 quam habent inter fe • co« 
gnita fiet t Hinc valor unius ex li$ fumi poterit 
ad iibitum;& tunc t pcr cognitam rationerat 
quam inter fe habent , etiam valor altcrius no« 
tus evadet r Prceftat autem t utcumquc alTume-* 
re valorem ipfius iTt quem tamen poficivum fcm* 
per efle oportebit • 

57d, Determinatis valoribus ipfarum m , 4^ 
p 9 etiam quantitatfs r valor innotefcct • Ijti 
triaggulo enim DA£ notuseftangulus ADC, 
veiut equalisaoguioANM ,qui vel datuseft« 
vel fumiturad llbitum • Quarctubi duo ejus 
iatera AD t DC 9 defignata per quantitates nt Sc 
m , fimiliter nota funt ; cognofcemus quoque 
tertium latus AE 9 quod exhibet quantitas r. 
Speci^atim aucem erit sssw , ubi valor jprms m 
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iiullus reperrtur i quandoquidem , evanefctfll 
D£ . cadit AB fuper A£ . & puaa« duo 0,1 
£coeunt in unum* 

577. Quantum id valorem ipfius «■*» potd 
illequandoquenegatlvusorEri . id vero quoi 
acciditTdcfcribenda eft hyperbola ipraad parta 
alteram afymptoti GH . Ncc obrcura c(i imffl 
rei ratlo . Nam negatio illa. non t&m referri de 
betadf*)quamad reflanguIumGOM . Unife 
quum ordinata OM capienda lit ad plagam op 
pofitam , omnlno ncceflb eft t ut hyperbola ipifi 
ad partcm alteram cadat . Poteft etiam val^r i^ 
fms t* nullus prodirc ; Sc ifto In cafu liyperlMJi 
Ipfa colncidct cum fuis afymptotis > te ad Jupt 
cem re£bm reducetur. 

$78. Cxterum , per cognitum valorem i^ 
Tiusi^tdefinire licebit uhum ex punftis, pcij 
quod tranfire debet hyperbola ; & coQfcquenta 
hyperbolam ipfam omn'no determinare . Ju 
enlm aliee quantitates m,n,g ,rts dciermtnjai 
tum centrum hyperbols G » cum cjus afympio 
tos GH * GK . Quare , fi Tuper GH capijra 
portio GI cujufvls longitudinis , puta arquili 
ipfi a , tumquc per pun£l(im I ■ ipfi GK cqu* 
difUnter .ducatur IL^t^ itt ; fiec re£lan^ 
lum GIL c= t* : proindeque hyperbola craniiM 
per punflum L. j 

V. Praeedent loca ad hyper6»hm , relate td\ 

/ymptotoi cQnfiderOtam * comfQnendi ratih 
exemplh iUufirata, 

579. T T Tezemplisnotior evadat pi 

LJ cedens loc* ad fayperbolanhl 
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late id «iymptotos conrideratam 9 componeadi 
ntio » proponAtur primum cooftruenda asqua« 
lio Jiry »«-9 tf jr «^ ^jr «-^ n^ ps o • cui non ai itert 
quam per fiyperbolam* fubinde confideratanif 
fieri debet (atis. Quia in ea deeft quadratum x^i 
Utique fraflio pi:a% per quam illud in formula 
mulciplicatunk repericur 9 debet eflfenihilo s« 
qualis • Unde » quum fit m^isi o $ per ea • qu« 
paulo MCe * nocata^ fuhti erjt« = ij adeo««^^^ ^^ 
que ipfa formula fict pfy^ry + gx + ( yr --? 

S8o • Jam^inftituta comparatione^habebitur 
^r=»— •«! r =;*-^^,&^r—- r* = — «rrproin* 
oeque # ficuti m^a%^6 funt valores ipfarum f 1 
ft r; iU| fubrogacis valoribos iftis in tercia »• 
quatioie , fiec fl* — • 1* srr «^ ac t hoc eft ^* :±s 
«^ 4 ^^ • Hinc » exiftentibus AB iinea abfcilTa* 
rum 1 9c AG linea ordinatarum » componetur 
locus in hunc modum • Abfcindacur primo cx * ^' 
AC portfo AF ss a; tum du£ta FH» ipii AB pa« 
rallela t capiatur fuper ea deorfum verfus portio 
FG ss 6 f perque punAum Gt squidiftanter ip- 
fi AC f ducatur re6la GK. 

S8i. Sumatur deinde i n CH portto quosvis 
GI = ji 9 & du£la per punflum 1 » stqurdHlanter 
eidem AC » refla IL e= (ai 4* ac) : n » defcriba. 
tur hyperbota »qua6 » tranfiens per punf^um Lf 
liabeat pro fuis afymptocis re£la5 GH % GK • 
Jamque byperbola ifta cerminus eric loci qusefi- 
ti • Nec fane difficUe id eric oftendere • Sumatur 
enim in ea punClum aliquod M t ex quo demic« 
tacur ad afymptotum GH ordinata MO , qu9 
extendacurt ufque donec ipfi AB occuvat in K. 

582. PofitisergoAN,fiveFO^;ir>ftNM 
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t=r V ; erit , ex conftruftrone, GO = jif — « ^ ,4 
MOc=zy^a : proindeque t*rit Teflangukzn 
GOM v=z xy^ax-^iy^ ai . Sed , propter 
fiyperbolam . re6languluni GOM eft osquaic rc* 
flanguloGIL • Quare i quuth fit reflanguium 
CIL ziz: aif ^ ac i erit xy •— » a^ ^ by + ab^ 
ab + act hoc eft xyr^ax^ by^acpsz o»qu8 
^ft fl^quatio coi^llrtienda. 

58 g . Oporteat etiam « conftrtiere «quatio* 
nem xy*\-ay^bx^ afc^ :c ^ac^o , qu« 
fimiliter locuni exhibet ad hyperbolafli , relate 
ad fuaS afymptotos cbnfideratam • Quia hic ad« 
cft quadratum x^ l vnftituta comparatione , h^ 
bebitur primo w : » = •— /1 :c . Quare t aiTifm- 
pta n =s:ic , fiet »71 ;= • — a . Comparacis' auteiii 
terminis reliquis , habebitur quoque nrts = Oy 
( »ir ^^ yr ) : X .-^2 ^ , & (nqr — * nt^) is =: ac. 

5*84. Hinc» in prima harum aequationum 
fubrogato valore ipHus n $ fiet cr i s :=na t «t« 
que adeo roeiastc . Et quoniam ex fecunda s< 
quatione eruitur q := b^mn s '^ptt fubflitu- 
tjonem , fiet qg=z b '^a^ :c . Quumque demum 
cx tertia csquatione habeatur t^zzzqr^-^act : tf» 
(ubftitutionis ope,fiet etiam r^ = a^i : c + a^r. 
tf* — ^i: ade€( neinpe^ ut, nlfi fit bc + a* majori 
quam c^ « valor fpdus /^ prodibit , vel nuilusi 
vel negativus. 

585. Po^amus crgo , bc -^a* vnajorem effc, 
quam c^. Etf exiftentibus AB linea ubrciflarum, 
FIG» ^S. Sc AC linca ordinatarum, componetur locus» de 
quoagitur 9 in hunc modum • Capiatur in AB 
portio AD := r $ & dufla D$ ^ a , paratleb 
quidem ipfi ACt fed ad plagam oppofitam €t| 
verfus quam tendlt in figura formote , fuogti 
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tur A£ • Fxcendatur^deinde CA ufque tn Ft 
donec fuerit AF = ^ -f-ii^ : Ct perque pun£iuin 
F agatur refla FH « ipfi A£ parallela. 

586« Porro verfus eandcm , quam habet in 
figura formul(B9piagam9 nimirum furfum verfus» 
capiatur fuper FH portio F(j:=pas : c, & ducatur 
per pun6lum G re^a GK t squidiftanter ip(i 
AC.Deniqueifumpta fuper GH portione quavis 
GI :=n 9 agatur per punf^um 1 9 aBquidiflanter 
eidem AC«re£i:a IL = a^sicn^a^s : c^n ^^as: 
,n • Jamquc « fi afymptotis GH « GK defcribatur 
hyperbola,qua tranfeat per punAum L>fiet hy- 
perbola ifta terminus loci quasfiti. 

587., Ducatur namque ex aliquo ejus pun- 

&o M ad afymptotum GH ordinata MO » qucb 

occurrat ipfis AB , AE in N» 8t R» ponanturque 

AU :^Xt&ti^t=zy. QuiaergoAD cft ad 

D£» ut AN ad N R; erit HK^axtc. Quuiih 

quc etiam AD fit ad A£ , ut AN ad AR , five 

FO ; erit FO = r;c : c . Unde fiet MO = » — 

axic + i^a^ ic I & GO te= f jx + as ) : c : 

proindeque erit re£languium GOM = sxy i ^-^ 

asx^ : c^ + 6sx : c -{^ asy i c ^^ a6s : c ^ a^s : c^* 

588. Jam , propter hyperbotam t reflangu- 

lum GOM aequale eflfe debet re£langulo GIL., 

Quaref quum fit re&angulum GIL ^ a6s : c *t 

a^s : c^m^asi erit sxy : c •— • asx* ic^^6sx^P 

^asy : c ^r (^ts \ c ^ a^s : c^ =: a6s f 

4*031:^^»— lax: qua:» ficutl t deletis te«ti»- 

nis f qui fe mutuo deftruunt » reducitK ^ 

: sxy : c^asx^ : c^ + 6sx tc-^ asyic^ ^=oi 

ita t muitiplicando terminos omnes per ' • co& 

demque dividcodo peri».dabit nobis 'quAtiii* 

Sem propofiMffl xy^x^ t c^6x 4r ^y ^ ^^o> 
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589« In alkto igitur exemplo , uC valor tp» 

fius t* pqifitivus evadat f aecelTe e& ,M ic ^a^ 

major fit , quam c^. Sed fi fuerit ic -4- a^ miiiorf 

quam c^ S tunc idem iile valor prodibit iiegati* 

^jirMfi. ^^^ * ''^ '^^ autem cafu « ut fupra * moctui- 
mus , defcribenda id hyperbola ad partem sdte» 

no* 69. f^in afympcoti GH : quem in finem ipla IL da« 
cenda eft ad plagam oppofitam t & poni debet 
eadem IL t=s: as ift^ abs : cn^^aU : c^n* Nec 
diflictle id erit o(lendere« ^ 

590. Nam , dufla adhuc ex aliquo hyper* 
bolfepunflo M ad afymptotum GH ordioiti 
MOf conveniente cum AB in N • & cum A£ ta 
R ; poni debet AN s ^ • & NM c=: «-«^ • Uo- 
deiquum fint MO = ~ y ^ axic^i^^ a^*jCt 
& CO (ptp (sK ^ as) : c » erit reAanguIum GOM 
t=::*^sxy:c^asx^tc^ ^isxtc^^asifi c^ 
abs ic^^a^sic^ l adeoque» ob acqualitatcm re* 
Aangulorum GOM • GIL » habebitur s&quatio 
•-^xxy ttf 4»^^^ ic^-^bsx: c — asy : c~tf*ft 
C^^a^s:c^c=:as^ abs : ^ •— • j3r : c* : undc . 
rurfu^ infertur xy ~ ax* : c -f- ^x+oy-H^r^o. 

591. Fleri etiam pouR t ut 6t bc -^a^ c^ 

c^ i 8^ tunc hyperbola cum fuis afymptotis coo- 

fundetur • Id vcro ut oftendamus • ponatur ia 

lequatlone^ conftruenda xy ^ax* t c -1- bx^f 

y acxssof loco b valor ejus c^^a^iciSc mu- 

^>itur ea in hanc al«^m xy *— # ax^ : r -+• « •*• 

<^^ : c^ay^acpso^ Quumque asquatio ifti 

diV^i poiHt pef binomium x-^ap&ex divifio- 

M e^ orlatur quotiens y^axic^ci liqueti 

cand6> componi ex duabu» hilce «quatiooibiis 

primi^ailys y »1^^ .^ ^. ^ _ o, & ^«i*a=o> 

in jpitimhMfwn c^iiationum fit fk 



LIBER TERTItlS. af i 

tls peparyfDptotum CH . Manentibusenim o« 
mnibus , ut fupra f invenietur femper NRFIGt<t* 
=: ax :c. Unde 9 quum fit AF $ five RO = ^ 
^a^ ic :s:e 9 erit NO = tf^ : r •— •C! prolnde- 
que « pofita eadem NO ==2^* crit 0« : c «^ c^c^* 
fivejr*— #ax :r + ^»=o • Quod vero fecunds 
«quationi ratisfaciat afymptotus altera HK 9 id 
liquet ex eo, quod » produ^a B A 9 ufque donec 
ipfi GK occurrat ia Q » fit Aq .<= a ; quum fitf 
ut A E ad AD 9 ita FG ad AQ ; hoc eft » ut 1 ad 
c, ita ai : c ad ipram AQ« 

VI. Monita circa compofitlonm hcorum ad 
bypsrbolam % relate ad fuat afymftotot 

confideratam • 

59]* /^ Uemadmodum in «quatlonibus 
V^ localibus 9 qus nos ducunt -ad 
liypcrbotami rclate ad fuas afymptotos confide*. 
ratani , aiTumpfimuS femper x%8iy pro duabus 
earum incognitisj ita in earundem compofitione 
illudperpetuo curavimus 9 ut abfciflse quidem 
AN| capicndae fuper AB9 defignarent valores in« 
cognit(B X ; ordioataB vtro NMt ducends aequi- 
diilanter alterlAC, reprnfenurent valores aU 
tefius incognita^jf* 

f94. Sednotart hic fedulo dehttt quod^ 
exiftentibus x %&y duabus conftruendas «qua* 
tionis iocognltis9 fieri quandoque pote^f ut de- 
fignari debeant 9 per^bfeiflas ^uidem AN valo- 
res incognitas^9 per ordlnatas vero NM valores 
aherius incognits ar • Nec faoc difficile erit 
defiDlre,quaiidodemuro id fieri delieit:nimirum, 
quuiQiQ«qtt*tloMpropofit*v|iM ouro prodo^ 

fta 
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&o duarum incognitarum reperitur quadratuin 
incognitasjf.Sic squatio xy 4* J^^ *—• tfy*-^^=:o 
mutationem illam expofcit 9 quia quadratuni 
incognitas j^ iljud eft , quod in ea conjunftum 
reperitur cum produflo ambarum incognica* 
rum xy . 

59$. Interim 9 quum conftruitur lequatio 
altqua , per reduflionem ejus ad formulam , 0« 
mnium maxime compofitam , eademque natura 
fua exigit eam variationem; heceflfe e(li ut etiani 
ih formula incognitai varientur : adeo nempcf 
ut fcriberc oportcbit inco^nitafn x loco altcrius 
y , & viciilim incognitam y Ipco aiterius x . Hac 
ratione «quatio xy^y^^ay^^ac s o > ob 
quadratum y^ , quod conjun£lum rcperitur 
cum produflb xy « exigit eam mutationem. Pla- 
ne vero formuiatcum qua comparanda eft tiliu(^ 
modi dBquatio , haud quidcm eflTe debct xy + 

mx^ : n^jr ^fy ^ * +• (w^+y^)'* • * 4- {f^V^ — nt^p 
3= o, i^di!xy + my^ : » + nrx ; i + (i»r +• qi)y\s 
^ {nqr — m^) : r £= o . 

596. lcM^ autem omnino necefTariam varia- 
tioncm iftam , quum conftruitur iocus , per re« 
du£lionem lequationis ad formulam , omnium 
niaxime compofitam ; id iiquct abundc • Sed ea« 
dem neceflitas non ita liquido apparet » qmim 
conftruflio fit per redu6lionem «quationis ad 
formuUm ^ omnium fimpliciffimam • Conftabit 
id autep , fi ipfius cquationis 9Cy-^y^*-^ay 
t^ac t=:o reduflio inftituacur. 
^ 597« Nimirum « pro ea reduceoda , ponen» 
dum eft X •+ y «^ a t= ar • Ita eiTim erit xy-^y^ 
» oy s: isry ; atque adeo , per fubftitutionem» 
j^es arjr ^ae ss o | fivc uy^ac «quatio redo. 
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£ia • Defignatis autem valoribus incognitxx 
per portiones AN Te€tm ABf Jiquet» valores in- 
cognite ar non aliter habcri pofTe , quam delen«i 
iio ex tis conftantem a » & addcndo iifdem va» 
riabiiem jf • Horum crgo poftremum quum fieri 
nullopaflo poflit ; liinc eft» ut perportiones 
AN xc€ix AB defignandi fint.valores in(:ogni- 
tos^ 9 & non jam incognits x • 

598« Illud quoque notari hic«leduIo debetf 
'qu od f ubi in «quationp una cum produ£lo in* 
cognitarum reperiturquadratum unius ex iis; 
tunc locus explicari poteft ctiam per hyperbo- 
lam f rclate ad dianjetrorum aliquam confidcra* 
-tam . Ita in eadem aequatione Ary+y^»— •«y 
^— ac =: o ^a ponatur^ -J- ^ : 2 •— «a : 2 t= «, 
& x*-^a=: u, habebitur lodo ejus hasc alia 4«^ 
zs: u^ ^ 4aCf quss noS|ducit ad hyperbolam , re« 
late ad aliquam ex fuis diametrrs confideratam* 

599. £t quidem jam vidimus (upra % quod^^^^y^^^^; 
ubi in asquatione IncognitaB duas fimul muJtipli- 
catjt repcriuntur , locus eft ad hyperbolam» coo* 
iideratam in ordine ad fuas diametros , quotief- 
cumque quadrata earundein incpgnitarum ita 
quidem insquatione continentur , ut f transla* 
tis ad eandem partem t tura terminis f quadrata 
iJla continentibus» cum terminot iocognitarum 
produfkum includentCt & iiberato quadratorum 
uno ab omni coefficiente , debeat cocfficiens al- 
tcrius quadrati augeri nonnihil p quo omnes ii 
termini quadfatum perfcflum exhibeant. 

6oo« Plane vero t quotiefcumque in «qua« 
tionc una curo produflo incognitarum conjun* ' 
gitur quadratum unius ex iis » tunc nihil vetaty 
aJtcxius quoque ^dratum in ea confiderare} 

guum 
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quum fatis fit f et prxfigere Rero » feu nthiliifti, 
velut coefHctencem . Unde , quia» liberato prio* 
re quadrato fuo coefliciente , debet coefiiciens 
alterius hujus quadrat! femper augersquo ideiB 
una CUU1 quadraco priore , & produ£lo inco* 
gnitaruiii quadmturo perfeflum exhibeat^pocerit 
etiam per hyperbolam » relate ad aiiquam ex 
diametris confideratam $ «quat^o ipfa ex|ilicati. 
60 f. Denique # notabimus t hyperbolam» 
relate ad afympcotos confideratam » cenfendam 
efle aquilateram t ubi angulus t quem arymptoti 
concinent, fuerit reflus. Sl entm circa duos ^xts 

FTO.ii. hyperbolae AB , KL parallelogrammum defcri. 

Vr#.aiS« bacur £FGH 9 jam vidimus fupra • , diagona- 
les parallelogramml hujua £G « FH afymptotor 
efle ipfius hyperbolfle • Plane vero , ficuti hy* 
perbola evadit acquilatera , ubi duo axes ABt 
KL inter k funt «quales ; ita arympcoti EG^FH 
fecabuncur ad angulos reflos , eadem axium 
squalitace fuppofica. 

602 • Nam feroper ac AB «qualts ponitur Ipfi 
KL, five£H;^erit ettam AG xequalis ucrique 
ipfarum AEf AH. Undet quum ifofccles fiat 
ucrumque Criangulorum CAEi CAH ; erit» taro 
angulus ACE asqualis angulo AEC» quam an- 
gulus ACH a^qualis angulo AHC : proindeque» 
quum tocu& angulus £CH «qualis oriatur duo« 
bus angulis A£C « AHC fimul fumpcis ; re6fcus 
erit ipie angulus ECH • Eadem aucem ratione 
oftendemus « eundem anguium ECH efl^e obtu- 
fumi vel acucum,prout AB minor,aut major eft» 
quamKL»Unde ipfa hyperbola neceflario c« 
quilacera efle debet « quum anguius « fub afym« 
ptotis contentus , extiterit n&as. 
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S E C T I O IIL 

De LinearMni Cpjufque Oriinis 
^heoria Generali . 

Soi* T T Aftenus et profecuti fumus^ 
MLX qwx circa loca primi $ & fecun« 
^i generis paflim tradi folent . Nunc ^d loca al. 
tiorum generum iu quldem fermonem conver. 
tetnuSf uti non jam fingula locorum genera feor- 
iim a nobis fint expendenda • fed tantum gcne« 
ralem ioca cujufque generis inveftigandi ratib* 
neni in medium ajferre dcbeamus • Neque enim 
de fingulis locorum generibus peculiaris fermo 
ioftitui poteft « Kam » ut vidimus fupra * » S^* « ^ j . 
nera Jocorum abeunt in infinitum $ cadcmque* ^^ '* 
uti altius affurgUDt 9 ita mirum quidem ia mO' ] 
dum in fpecies fubdividuntur* 

604* Quemadmodum autem conjicere licct 
ex iis f qu|B huc iifque di£la funt de Jocis primi» 
& fecun.di generis ; id $ quod hac in re capuc 
cft » huc quidem rcdit 9 ut iinese 5 quibus loca 
cujufque generis terminantur 9 perfpeflae nobis 
evadant« lisetenimcognitistacexploratis , ip(a 
eoruai iocorum compofitio nullam fane difficuU 
tatem involvet: ut qu«»ad inftar locorum primft 
& fecundi generis ^ componere licebit ; vel per 
formulas 9 omnium fimpficiflimas earum linea- 
rum; vel etiam advocatis |n fubfidium formulis, 
qu:e fiut maxime omnium compofitae. 

6p$. Id yero quum iu fit 9 noo aUud fl no« 

bis 
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%iS pr«ftandum hoc loco eritiquam ut Ifneanu 
cujufcumque ordinjs generalem theoriam exbi 
beamus . Dabimus autem operami ut res ex va< 
to fuccedat 9 boc eft 9 ut la tanta argumenti h» 
jus univerralitate ordo^ac perrpicuitas noa de« 
lint • Unde exempla rpecialia, pro clariore thco- 
rlx hujus intelleflu t non aliunde mutuabimuri 
quam ex lineis primi 9 & fecundi ordinis ,q<]a- 
rum theoria fpecialis jam fatis fupcrque nobir 
eft cqgnita. 

G A P U T L 

Liwarum cujufqac ordinh formul^ ^^ 

^quationct genfralcs • 

^^r^*il» ^^^* T7Idimus fupcrius * , iineas ^ 
2j, V mnes 9 prout a Geomecris coii- 

(iderantur , non aiiud efTe , quam (eries punfto* 
rum 9 quibus alicui problemaci geometrico, io* 
determioate propoiito , fatisfieri poteft ; earun- 
demque naturam noh melms poflW dciinirif 
quam rcferendo cujufque pun£la omnia ad puiu 
6laaiia reftas 9 pofitione dats , per totidem re« 
&^s paralielas» & inveniendo jequatiODem % qaa 
relationem illam nobis oftendat. 1 

607* Jam 9 ficuti re£las iilas parallelas vociJ 

^dfU %9* vimus^ordinatas^ nec non abfciflas portiones rti 
€tx p pofitione datas 9 quibus ordinatie correJ 

V/« 4a. fpondent;^'ta dixtmus *, omnem linearuoi ffiotMJ 
pofle in ord/nes diftingul 9 fecundum numefiin| 
dimenfionum»ad quas habitai tum abfcifTs, cnn 
ordioatfc ratione $ earum asquationes afceodaflt. 

Sed 
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^ed monuitnus quoque * , quod^il primum ordi- *jr«^e' 
nem excipiasi in quo re£la foia continetur 9 o« 
mnes alii ordines varias fub (e iineas compre- 
iienduntt quse per fuas lequationes proprias 9 ac 
ipecialcs a fe mutuo diftinguuntur. 

60 8. Etfi autem 9 priore excepto , quilibet 
alius ordo varias fub fe lineas eompleflatur \ ii* 
cebit tamen 9 omnes cujurcumqne ordinis lineas 
fub generali quadam squatione comprehendere. 
^quationes illas generales .crunt nobis» veluti 
forfnulap linearum • qux ordines conftituunt. 
Quumquc esedem fint eximii ufus 9 pro rimandis 
ipfarum linearum 1 tum affefliooibus , cum fpe- 
ciebus \ non aljunde , quam a formulii iftis t ge« 
neralem linearum theoriam ordiemur. 

1« Ratio conficiendi formuhi linearum cajufcum^ 

que wdinis. 

609. /^ Ujufcumque ordinis fit linea > de 
V^ qua agitur » aequatio ejus exhi. 
bere nobis debet relationem^ quam habent ordi* 
natos ad abfciflTas fuas correfpondenies. Vocando 
autemj^ quamlibet ordinatarum 9 & x quamli- 
bet ablciflfarum ; habenda eft 9 tum x^ cum y ve- 
lut cquationis incognita : & ca propter gradus 
fpfius«quationis 9Ut jamdi£lum eft ^ , habi- *^r/. 4o« 
ta utriufque incognit» ratione 9 debet xltimari: ^*^* 
adeo nempe^ ut^ fi in termino atiquo fimul mul- 
tiplicatflB reperlantur , dimenfiones termini ejus 
nb utraque conjunflim fint repetendx. 

6io. Id vero quum ita fit , perfpicuum efti 
quod^ ficuti In cequationibus linearum primi or- 
dinis 9 taro X 9 quam ^ debet eflfe unius dimen- 
TrnJU. (^ fio. 
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fionis f ita produflum xy nequit in \iU reperiri! 
quki aliter lequationes forent fecundi gradtisi 
atque adeo line» ipfx ad fecundum ordineai 
pertinerent • Eadem autem ratione in asquatio« 
nibus linearum lecundi ordinis necefle quideai 
ftft» lit aliqua faltem harum quantitatum y^ » xji 
9C^ occurr<it l fed nec 9Cy ^ % nec x^y poteJl in iif. 
deni tieperiri ) ^uia aliter «quationes forent ter« 
tii gradus , ft confequenteir 4ine3^ ipf» ad ter* 
tium^rdlnem fptflarent. 

6 II • Sed, his ita fe habentibusipatet etiasi 
fieri formulas linearum ordinum omnium t laflTa* 
inendo 9 tum omnes poteflates, cum omnra pro» 
6uAa incQgnitarum x f&y t qu$e in lequatro- 
jiibus earum linearum pofTunt reperiri ; & pr«* 
bendo iis coefBcientes indcterminatos a, 69 c% i^ 
^'/t g^ bi if &c. Interim » praster tertninos iileS| 
fiecefle e(l quoques terminum alium omnino no> 
tum apponere : ut qui una cum iis poteft etiaia 
in iifdem sequationibus occurrere« 

6 1 %. Hac ratione In lequationibus linearun 
primiordinis dumtaxat primie poteftatts ipla« 
rum X tSi^ pdlflrMnt reperiri • Unde focnouU ta« 
liumlinearum ertt /^jf ^-^Ar^'^^ o » In ftqua* 
tiOnibus aurem linearum fecundi ordinis occur* 
rere pofl*unt j non modo pxxtm , & fecuude 
poteftates earum incognitarum 9 verum etiam 
produflum ex iis xy . Quare formula iftiurmodl 
iinearum erit ey* ^fxy ^ gx'^ 4" /g^-H^if +^fc=o. 

6jJ. Simii ratione in dsquatioorbus linea* 
rum tcrtii ordinis adefl^e poflunt , nofl modo 
pr mcei fecunda^ % St tcrtite poteftates incogni» 
tarum x > Scy ; verum etiam olnnia ifta produAa 
^! » ^'^Jf I ^cy » (^UafC^i pro liH^tS (Ortii ordiiiiSi 
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forinula crie ay^ -^ ixy^ -f» cx^y ^dx^-^ ey^ 
-^fxy + gx^ + />y -f. /> + ^ 1== o. Neque alitcr 
cuderelicebit formuias , (jve squationes geae- 
lales^ pro lineis ordinum fuperiorum. 

614. Perfpicuum eft *autem f fub formula li« 
nearum unius ordinis omnes iltascontineriiqufli 
ad lineas ordinum inferiorum referuntur • Ita» 
fi in formula linearum tertii ordinis ay'^ «f- bxy^ 
-H cx^^y + </x3 -4- cy^ 4- fxy ^gx^ + ^&y + ix 
J^k-xi o ponantur nihilo aequales coeflicientes 
a% bfCfdf remantbit cy^ '^fxy -^gx^ -h^y^ 
IX 4- ^ = o , qu« eft * formula linearum ordinis ^g^^^^i^ 
fecundi • Ecfiadbuc in ifta ponantur nihilo se* 
quales coeflicicntes e%f% g, habcbitur by «f- ix -f* 
k = o^quse eft * formula linearum ordinis primi* i^^^f^^i^ 

615 • Perfpicuum eft quoque i in formula 
lincarum cujufque ordinis multitudinem termi* 
norum delignari per fummam tot numerorum 
naturalium 9 ab unitate fc confequentiumi quot 
exhibet ordo ipfe 9 au£lus unitate • Sic in for* 
mula linearum primi ordinis tres termini conti* 
nentur : & profefio 1 4^ 2 eft 3 • Similiter in 
formula lincarum fecundi ordinis adfunt fex 
termini ; plane vero i 4* ^ 4* 3 ^^ <^ • Atque ita 
quoquc in formula linearum tertii ordinis oc«» 
currunt decem terminitfumma autcm i 4* ^ 4* 3 
4- 4 tantundem valet ,ac lo. 

61 6« Ad eundem itaque modum » quia i 4* 
a 4- 3 4- 4+5 ^^ 1 f> continebunturquindecim 
termini in formula linearum quart! ordinis • Pa* 
riterque t quia f^^i^^J^-^+S^-^cftai, 
crit unius fupra viginti multitudo terminorumi 
quos continet formula linearum quinti ordrnis, 
Keque aliter detcrminarc iicebit multltudincm 

Q a tet- 
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teTmlnorum*quiinforinuU liaeaium cujufva 
alterius ordinis debene contineri. 

6i7. GenerBlitec autem, vocando j» expo* 
sentemordims t 6ctf«* + 3«+ >) :> multitu< 
do termiooruo) >qui In forniula linesrum ejuf 
ordinis contineutur . Nam • ad habendfini nn 
Biultitudinem « oporteblt , in unum addere toe 
numeros naturales , ib unttate fe coDrcqucnics, 
-w.r*4» quot defignat « + i . Unde, per ea , qux alibi • 
''*• *' oftenfa funt , fi multiplicetur -}- i per » + *i 
& produ£^i «3 -4- J0+ 3 capiatur femiflis ; 6et 
femiflis ifta multitudo quiefita. 

618. Utide Butemfiat 1 ut inultttudo termi* 
norum , qui continentur in formula linearum 
cujufque ordinis, defignari debett per fummam 
tot nutrerorum naturalium 1 ab unitate fecoa> 
fequentium, quot exhibet ordo ipfc,auAus uni- 
tate ; fiaud diflicile erit intelligere. Sicuti enim* 
pro fotmula linearum primi ordinis > termioo 
plane noto adjiciendic funt partes radicls bino* 

' , mls y 4- X j ita apponere oportebiti pattes quo- 
quequadrati ejuldem radicis 1 pco formula linea* 
Tum iecundi ordtnis; partes itidem cubi»pro for- 
mula Itnearum ocdinis tertii;partes infuper <]us> 
drato quadrati , pro formula lineatum ordiaic 
quacti i atquc ita deinceps. 

619. Jemificuti in tadice biiiomia y +» 
du« lunt piirtESjr , & x * tta notum eft .'adefle 
ties partesy^ * xft tt' in cjus quadrato; quatuot 
yi , «>'*» «^y, a:3 in cubo;qutiiquc jv^.x^S.x^^'! 
ic3yt x^ in quadrato-quadcato ; atque ita in in- 
finitum . Undcpianeneceflfeeft ,ut multitudo 
teiminorum > ficuti cft 1 + s In formula linea- 
rum prini ordiais , iu fit i 4* > + } in formiN 

la 
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la llnearum (ecundt ordinis , i 4- 3 -(- j 4* 4 ^^ 
formula linearum ordinis tercii > i + 2 4* 3 + 
4 4» 5 in formula lincarum ordinis quarci , aC- 
quc ita de aliis. 

II. Dc numero panftoram » per qu^ /ineacg^ 
jufqnt ordinh tranfire poufi • 

620» p^ X iis • quai modo di£la funt , do 

Jd conficiendls formulis linearuoi 

cujufcumque ordinis 1 & de mulcitudine termi- 

norum » qui ia formul is illis continencur » ficilo 

erit intelligere t per quot punfta daca Cranfira 

poffic Ijfiea^quOB ad dacum aliquem ordinem per* 

tinet • Quum enim » per data illa pun6la 9 Tuani 

iubeant determinationem coefficieuces indecer- 

minaci 9 qui in formula daCi ejus ordinis conct* 

nenturj utique per coc punfla data ^ & non piu* 

ra » tranfire poterit linea alicujus ordinis dati» 

quot indeterminati coefficientes occurrunc Itx 

ejus ordinis formuia* 

6%u Hinc conllabjt nobis numerus pun« 
florum 9 per quai linea cujufque ordinis tranfi- 
re poteftt ubi notus nobis evadet numerus coef* 
ficientium indeterminatorum » qui in formuU 
ejus ordinis occurrunc • Id vcro ex ipfit termi- 
norum multitudine ^ qul in formula illa conci* 
nencur * repeci debet • Nam generalicer in qua« 
libec formula tot dancur coefficientcs indecer« 
tninati , & non plures » quota cft ipfa ruorum 
terminorum multitudo , unitaCe minuta • Lfnde 
etiam llnea cujufquc ordinis per tot punfla da« 
ta traduci pocerit , & non plura , quot exhibeC 
HQinerus terminaruaii ^ui in formula ejus ordi* 

Q I ^ 
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nis continentur $ unltate minutus. 

6^22« Quuni igitur in forniula linearum prl- 
mi ordinis tres tantum termini reperiantur ^ per 
duo data punfla » & non plurat tranfire poterit 
linea ordinis prim( • Pariterque i quia in formu- 
la linearum fccundi. ordinis fex tantummodo 
.termini dantur ; per quinque data pun£la , & 
non plura • traducere licebit lineam ordinis fe* 
cundi • Atque ita quoque , quia in formuU )U 
nearum tertti ordinis dumtaxat deceni termioi 
continentur $ per novem data punfla t & non 
plura » linea ordinis tertii poterit tranfire* 

62J. Generaliter autem I vocando if expo- 
nentem ordinis, fiet (n^ -f gn) : 2 numerus puo* 
Aoruni , per qua; linea ejus ordinis tradud po« 

V/«<]7«terit . Ut enim fuperius ♦ vidiams 9 imiltitudo 
terminorum « qui continentur in formulii lin^a* 
rum ejus ordinis , cujus exponens eA n , exhi* 
betur per (a^ + J» + 2) j 3 . Quare « ficuti ea* 
dem multitudotunitate minuta^eil (n^ -j^ ^nj :2'y 
Ita paritereritfn^ 4^ 3^) : 2 numerus punflo- 
tumipcrqusB poterit tranfire linea » quae ad 
cundem ordinem pertinct. 

624. Cteternm quia in conficiendfs formu* 
lls llncarnm cujufque ordmis cuiiibet termino 
fuum coefficicntem adfcr:pfimus , difficultatem 

Vr/«tf2i* lacere poteft) quod modo * diximus, in quatibet 
formula tot dari cpeflScientes indeterminatoSs& 
non plures , quota cft ip(a fuorum terminorun 
multitudo , un'tate minuta • £x ea cnini fbc^ 
mulas co(*ficiendi ratione videtur »coeftcientes 
indeterm ndfos in qualibet formula toe qu dem 
effe deberCf quot teimint in eadem formula con» 
tinentur • Q^^ ^^^ ^ veiruiu erit ^ etiam no» 

fn«« 



merus piinflofum i per quos linca alicujus ordU 
n\s cranfire poleft » eidem (crminoruiii nmlcitt|« 
dini adamuffim correrpondebit* * 

625. Ut igitur diificultati huic occurra* 
mus , notetur hoc loco velim , quod « etli la 
conficicndfis formulls linearum cujufque ordinif 
quilibet terminus fuo coefGciente tuerit affe« 
6kus ) attamen , diviiionis ope » femper (teri po* 
teft , ut unus ex terminis maneat omni omtiino 
coefliciente denudatus. Unde > quufn, divifione 
ifta , eliminare femper iiceat ex formulis unum 
ex coefficientibus » quos (ingutis ipfarum termi^ 
tiis appofuimus; hinc eit , ut in qualibct formu* 
la tot praecife dentur coeificientes iadet^riuina* 
ti I & non plures » quota efl ipf4 fuorum termi« 
tiorum multitudo » unitate minuta. 

626. Hac ratione , etfi formula linearum 

primi ordinis fit * ^jr ^» /> +■ ^ = 1 dividendo ^4rtJt%* 
tamen per b t habebitur loco ejus haac aiia y ^ 
ix : Jb^k : /^sCfive ctiam jr ^mx^^ffzs orubi 
nonniiiduo coefficientes exidunt. Atque ita 
quoque # tamctli formuia itnearum fecundi or* 
dinis fit*^^« ^f9Cy '^gx^ 4^ Jby-j-ix ^i^0\ V.^i*» 
dividendo nihilQminus per ^ » mutabitur ea in 
hanc aliam y* ■+• Aj^ ^ ^ '^ &^^ it^by^e^ ix: 
#t + ^:tfj=ao , five etlamjf^ •f-w^cj^-f- «^^ + 
py «4^ ^x 4* r 2K O : ubt quinque tantum coejfi« 
cientes occurrunt. 

627. Neque verovitio nobis vert» deb^tf 
quod in conficiendis formulis linearum cuju(^ 
que ordinis cuilibet termino fuum coe0icientem 
adfcripfimus • Ad illud namque efficiendum hpc 
potiflTimum nos movit , ut , quum opus elTet^ 
quemlibet termiouin es ipfis formulis eliininart 

Q 4 «t 
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liceret . Neque enim f ad id obtinendum % aliud 
quidpiam fieri debet, quam nifiilo asqualeai fup* 
ponere coefficientem , quo eliminandus termi« 
nus aflicitur • Qood fane non foret ita facile fa« 
£lu 9 fi terminus , quem eliminare oportebit 9 o« 
nni pTOrfus coeiliciente efTet denudatus. 

628. Ita , quum affumitur ey^ '^fxy-^gx^ 
-{^by^ix^k^o pro formula linearuin fe- 
cundi ordiniSi& ex ea eliminaudus e(l terminuSt 
, in quo quadratum y^ reperitur^ id f^flu quidem 
eft factle , quum fatis fit , nihilo asqualem gfup» 
ponere coeflicientem ^ , quo quadratum iftud 
aflicitur • Verum» fi formula earundem iinearuio 
(ity^ ^mxy-\-nx^ ^py-^qx-^T =so t &« 
ifla eliminandus fit terminus jy^ ; primo quideui 
oportebit , coeflicientes aliorum termiaoruai 
ad fra6liones ejufdem nominis reducere « tuni 
communem earum fra£lionum denominatorem 
2ero squalem affumere» 

III. Tbeoria fracedentit flenior explicatiot 
dttobus exetnplis adbibitis • 

» 62^. p^ Iximus ♦, lineam cujufque ordi- 

JL/ nis per tot punfla data tranfire 
poffe9& non plura , quota eft multitudo ter- 
minorum % qui in formula ejus ordinis conti* 
nentur 9 unitate minuta . Id vero ex dupUct 
principio potiffimuni dcduximus . Piimo, quod 
perdata iila punfta fuam lubeunt determioa- 
tioncm coeflicientes indeterminatiiqui ineadeffl 
formulaoccurrunt . Et fecundo , quod in qiia- 
libetformula tot prsecise dantur covflicientes 
indeteriQinati | quotus eft numerus fu^rum tcr^ 
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minorum 9 unitate minutus. 

630. Jam horum poftremum nullam ampliufl 
patitur difficultatem. Unde,ad pleniorem theo« 
tisB prdBcedencis explicationemtad remeritfprio« 
ris principii veritatem paucis ollenderc . Id au« 
tem praellabimus 1 duobus exeniplis adhibitis; 
in quorum uno oftendemus » quomodo per duo 
data punfla ducenda (it linea primi ordinis $ in 
altero, qua ratione per quinque punAa data du« 
ci debeat linea ordinis fecundi • Utroque etenim 
exempio i noii modo nota nobis evadet metho- 
dus generalis folvendi hujufmodi probiemata; 
fedliquidoetiam patebit t per data illa punfla 
fuam (ubire detcrminationem coefllicicntes in* 
determinatosi qui in formula ducend» lineao oc^ 
currunt. 

631. Dentur itaque primum punfla duo _, 
D9 & F ; & oporteat • per duo ifta punfla data tlG. 7^* 
ducere lineam ordinis primi • Aflfumatur AB ve» 

lut linea abfciflfarum « & AC velut linea ordina» 
tarum • Tum» demifllis fuper AB » ip(i AC xqixim 
diflantcr , reflis 0£ , FG , ponantur AE s a^ 
DE .= * , AG = ^ , & FG = i , Ut ergo , po^ 
iitis abfciflfa quavis AN t=:x,Sc ordinata correk. 
fpondente MN =^1 fit * y + t»x 4- n fc= o for- 4,^^ ^^^ 
mula iinearum primi ordinis ; ita formula ifta 
evadet i^^am^n-zriOf quum punflum M in- 
cidit in D;& d^^em-^ iv sr o»quum idem pun^ 
£lum M incidit in F • Quum autem ex hia erua- 
tur» tum 6-\ram:=*^nf cum d-^cmissi^ni 
erit i ^amrszd'^ ctOtfive etiam ^ — * i^ = co» 
»— iflm: proindeque«quum tlH m t:z. (6 ^^d) : {c 
?— a) » erit n .= (ad^ bc) : (c — • j> 
dj2« Per duo igitur dau pun^a D , & F? 

li. 
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liquetfUtrumque ex coefficientibus wi,StH fuai 
decerininationefD fubire • Quia vero» iubfticuiis 
loco eorum vatoribus invehcis«formula ipfa 1 4* 
mx-^a ^o evadlc^ + (6^d)X;(c •— * a }^ 
{ad*^ ic) : (c*^a) = Os hasc eric flsquatip pro» 
pria linqai ducendaB, Quare pcr duo data pun&i 
D f & F ducetur linea ordinis primi $ fi ita qui- 
dem conftruatur squacio y 4» (i^d)x : (c ^4) 
^(ad*^ic):(c^a ) =30, uc proca fit AB 
linea abfciflarum 9 & AC linea ordinatarum. In- 
terim fociiius longe idem problema folvctur ,fi 
unum ex pun£lis datis capiatur veliit ortgo ab* 
fcifTarum ; quum hac ratione aequatio dueeiK 
d« line» longe fimplicior oriatur. 

6j}. Hunc in finem fint A,& D duo punfii 
data • Ducanciir ex alcero ipforum A bioiB rt&M 
AB,ACiquarum prior aiTumacur pro linea abfcir* 
farumiahera pro linea ordinatarum.Tum,demi(Ia 
fuper AB refla D£»fpfi AC parallela, poaancurt 
•grt^^i. ut antea *»A£:=za,& D£=^.Poficis ergo abfcit 
fa quavis AN s x 9 & ordinata correfjpondence 
*artn6%6. MN ;=: y , fic * rurfus y 'f-mx^-^^a :=zo forinu* 
la linearum ordinis primi # Hxcaucem, ficud 
evadit i^am^fft=z09 quum punflum M i» 
cidit in D ; fta dabic a tszo % quum idem purn 
\ ftum M incidit in A • Unde , quum fiat eciam 

i^amssz OfCrit mm^z^^i i fltproindeque»pofi« 
tis in formula loco m » & xr valoribus inventisi 
habebitur toco ejus hxc alia y «-*« ixtatszo, 
quflB erit ducend« tineai aiquatio propria. 
634. Dentur fecundo quinque punfla AsA 
JPIG. 71« ^*^' ^^ ^ oporteatf per quinque ifta pun&a djt 
ta lineam ducere ordinis fecundi . Jungantar 
duo qunvis eie iis A | & B p(?r re^am AB 1 ciiii 

pct 
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per punflum A ducAturre£ka AC,«quidi(lantCr 
ipfi DF 9 qux duo qucevis alia D , & P conjun- 
git . Capiatur porro AQ velut linea abruflfarumy 
& AC velutlinea ordtnatarum -^ demifTaque fu* 
per AB re6la GH ipfi AC parnltela , ponantur 
AE = tf, DE = A, FE = ^. AH = d, CH = e, 
& AB =/. Jamque , pofitis abfciffa quavis AN 
(= X, & ordinata correfpondente MN = y, fiet* *'^'^^'**v 
y^ + ^xy + nx^ -^py + ^* + r = o focmula 
lincarum fecundi ordinis. 

6i$. Plane vero formula jfta^ficuti dat r;=o$ 
ubi pun£lum M incidit in A ; iu . ijicidente eo« 
dem pun£lo M fucceflive In D» F» G, B.dabit 6^ 

^abm + a^n -4- ^^ 4* a^ + r = o » r^ 4* ^^w + 
a^n -+- cp + iij -f r r= o , «* + i/m •+• i^i!f + €p 
+ rf^ + r = o . & /^j^ -f/y + r = o . Quum 
ergo fit r = O9 erit etiam b^ 4" ^bm 4- ^ ^^ + ^^ 
4* ii^ = o f c^ •+• acm'^ a^n '^ cp '•^ aq ^ o^ e^ \ 
+ dcwj-d^fi-^ep^j^ dqz^z o 9 &/;r-f-f = o« 
Sed , quemadmodum ex harum spquationum po« 
ftrcma cruitur f = •^fff l ita inferre liceblt ex 
tertia ^ = (rf/n •— • e^ •— e/m —-1 rf^if j : f , ex fe^» 
cunda i^ = ( c^e •— • c^^ 4* (^em ^^ cdem) : ( cd^ 
4» aef^-^a^e^cdf)^ & ex prlma talem valorem 
ipfius m t qui rationalis fit t & folas datas quan- 
tica tes a» b% c% 1/, tf,/includat. 

616. Hinc 9 regrediendo , licebit etiam in* 
venirc confimilem vaiorem pro unoquoque alio« 
rum coefiicientium n %p^ q \ adeoque 1 per dat» 
qutnque punfka A,D,B, F, G finguli coefficien- 
tes mdeterminati «i t # , ^ 1 1^, r* qui in formuls 
linearum fecundi ordinis continentur* fuam dc« 
terminationem fubibunt • Unde ^ quia, fubftitu« 
tti loco eoruai CMftcieotluiQ ▼aloribus inveo^ 

. tiSf 
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ii$ , ipfa etram formula fuam fubit determina* 
tionem ; jam habebitur asquatio propria lineaBi 
ducend« per quinque illa data punfta A t D • Bt 
F,G:& propterea ducetur per ea linea ordinis (e* 
cundi I fi comperta aequatio ita quidem conllrua* 
tur 9 ut' pro ea fit AB iinea abfcifrarufn , & AC 
linea ordioatarum. 

IV. EJMfdtmtbtofin limitatioprofpiciebMtlh 

Maarum cujufqac ardiuis^ 

6lj. T^ Tfi lineam cujufque ordinis per 
lL tot data pun6la9& non piurat tn* 
ducere liceat , quota eft multitudo termrnorum, 
qut in formula ejus ordinis continentur • unii 
tate minuta ^ td tamen « non de fingulis linea* 
rum fpeciebus , quae to fub ordine continenturt 
inteliigi debet $ fcd tantum de iis t quas exhibel 
ipfa ordinis formuia , ubi in ea coLfficientes ter* 
minorum per relationes , quas fubeunt» fejunfti 
manent a (e invicem 9 nec unus ex altero pendet. 
Quod ut refkius inteliigatur^ prsftat» rem paulo 
altius repetere 9 & paucis prius aperire , quomo- 
do formuia generaiis cujufque ordinis omnes 
ejus ordinis linearum fpecies nobis exhibeat* 

6}8. Nimirum 9 quicumque fit orJo linea# 
rum , jam quidem curavimus 9 ut ejas formuU 
generalis terminos omnes compie£latur 9 quiin 
eapoflfunt occurrere^ & ut quilibet terminoi 
fuo etiam coeificiente afficiatur • Planc vero, 
ficuti coefficientes iftos^ «d conciliandam fbr> 
mu\x univerfalitatem , indeterminatos afltim* 
pfimus i ita » pro variis relationibus » quas Udem 
coefficientei habere pofluac iat^r fe » fit t ut efri 
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deni formula varias Iiaearum fpecies pofllit exlii^ 
berc » & proprU evadat cujufque rpeciei , quum 
cocfficientes illi fubeunt eas relationes » quaf 
ipcijei » de qua agitur » natura requirit. 

639. Jam iftsB rclationes interdum poflTunt 
eflfc tales 9 ut • etiamfi eas fubeant coeflicientes^ 
pdhuc tamen in formula maneant a Te invicem fe- 
junfti , nec unus ex altcro pendeat i quandoque 
vero talesdeprehendunturv ut^ iis coefficienti- 
bus adTcriptis «nexusquidam inter aliquos eo« 
rum riiducatur , & per unius determinationem 
alji etiam , qui ex eo dependent , fuas determi- 
Dationcs nancifcantur . Unde plane neccife eftf 
ut non omnes fpecies lincarum t qu« fub aliquo 
ordine includuntur , per to^ data pun£la tranfi* 
re poflint, quota efi multitudo terminorumt qui 
in formula ejus ordinis continenturt unitate 
ninuta • 

640. Neque enim aliunde id evenire vidi- 
mus , quam quia 9 ficuti in formula generall , o^ 
mnes linearum fpecies exhibente « tot prccisa 
dantur coefficientes indeterminati , quota eft 
multitudo terminorum» uniutc minuta ; ita fin* 
guii ilii coefficientes fuas exdatispunflis de* 
terminationes nancifcuntur* QuarCt per totidem 
data punfla, traducere quidem ikebit eas linea- 
rum tpecies 9 pro quibus ii coefficientes fejunCll 
manentafe invieem 9 nec unusexaltero pen« 
det > fed non item fpecies illas » pro quibus ne- 
xus quidam inter aliquos coefficientiuminduci» 
tur, & perunius determinationem alii etiam, 
qui ex eo dependent , fuas determiuationes ac« 
quirunt. 

64 1 • Veruni» ut hcc omQiaitdhibico exem* 
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plo, clariora evadaiiticapiatur formula Itneatimi 
*aft»£i%. lecundi ordints*^^^ -^ficy + fx^ + ^ + '"* + 
^fi-Mft^. k=o, (ive potius * ^^ 4- mpcy^-ftx^ + /!y +f* 
•^ r = o . Sane fornmja ifta cres nobis exhjbcc 
linearum fpecies paraboiam » hyperbolam , & el» 
lipfim . Ut autem vidimus fuperius* exhibet os- 
*^rM3»«his Ipeciatim parabolamiquum habecur^j^ =: vV 
4; exhtbet fpcciatim hyperbolam , quum ni» 
4YUAi% tnor eft • , quam m^ : 4 j ac deniqueexhibet fpe«^ 
4rM^4« ^ia^ti„| eilipfim quum viciflim major eft*, quan 
fn^ : 4 • Unde pro hyperbola % & eliipfi maoeaii 
quidem coefllictentes fejunfli a fe invicem , nec 
unus ab alcero pendet ; fed non itcm pro pan^ 
bola 9 quum in ifta coejficiens a a definito val«« 
re ipfius m fuam determinationem mutuetur. 

642. Id ergoquum ita fit % conlequeua eft, 
ut ex lineis fecundi ordints tantum hyperboki^ 
& eliipfim per quinque data pun6la traduceie 
liceat • Nam , ficuti in ipiarum flequatioaibut 
generalibus quinque cotflicientes contlneB» 
tur ; ita 9 quumfihtafemutuo (ejunfli» oee 
«inus cum alio habeat nexum ullum • poterunt 
iinguti ab ipfis punftis datis fuas determinatio- 
nes accipere. Parabolam vero> procui eft 9 ut pcr 
quinque data pun£la traducere valeamus . Eoia 
verOf etfi in ejus asquatione generaii etiam quin" 
que adfint coeflScientes » attamen 9 duo ex iit 
dependent a fe invicem 9 nec poteft unuc ipfo* 
ibrum determinarif quin etiam alter omnino A> 
terminatus evadat. 

64$. Patet autem 9 parabolam traduc! pd^ 
ie per quatuor punfla data • Nam, quum io ejtf 
cquatione generali quatuor proprie coeflicici- 
tes debeant definiri ) plaoe nccefle efty ut «d eoi 

de- 
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determinandos quatuor quoque pun6l« data ha« 
beantur • ^Generiiiiter vero , quum quseftioeft 
de dcfiniendo numero pun6lorum , qu» dari de» 
bcnt , ut per ea tranfire poflic linea ^ qu» in ali* 
quo ordine datam fpeciem conftituat $ fatii; erit 
inquireret quot in generali fpeciei ejuscquatio« 
ne coeificientesextant»a fe mutuo rejun£ti\ neo 
atium inter fc ne^um habentes.Namtquot erunt 
hujufmodi coeificientes , per tot data punfta, 8c 
non plura, lincam ejus fpeciei traducere licebit. 

644. Ita ) quia generaiis circuli cquatio eft 
y^ + ^* + /ty + fx^i-r—O^ttunt in ea tres coefc 
^.ientesya (e invicem fejun^ti» nec nexum ulium 
liabentes inter fe • Quare circulus , ut jam cun« 
£cis notum eft » per tria data punflai & non plu« 
sa I poterit.tranfire. Similtter autem hyperbola 
lequiUtera nonoifi per tria pun£ladata potcrit 
traduci . N«m generalis ejus «quatio eft ejuC» 
dem planc forms cum circuli cquatione gene« 
rali • nec aliud difcrimlnis inter utramque de* 
preheaditur» quam quod « ficuti in utraque duo 
incognitarum quadrata omnt prorfus coefficien- 
te dcnudata eflc debent ; ita eadem a0s£la fiat 
oportet iifdem fignis in lequatione circulis & fi« 
gnis contrariis in cquatione , qus nos ducit ad 
hyperbolam «quiiateram • 

645. Csterum nolo hic reticere » problema 
deducenda iinea »quse five pertineat ad datum 
ordinem % five datam alicujus ordinis fpeciem 
cpnftituat f per tot punfla data 9 quot ejcigit 
generalis ejus «quatto » non efle femper folutio. 
nis capax. Fiert etenim poteft» ut data ilU pun'» 
^a non habeant inter fe cam pofitionem , quam 

. ipfiut lioeoi curfus requirit , Id vero quum 
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contingit f non modo omnes $ qui in flsquattone 
adiunt coeflicientes » determinationes fuas ex 
datis punflis non accipiunt » fed unus idemque 
coefficiens fubit dcterunnatlones omnino diver* 
fas: quod poftremum quum fieri non poflitf pU» 
ne neceflfe e(l % ut eo in cafu problema i de quo 
agitur f prorfus impoflibile judicetur. 

646. Hac ratione « fi tria pun£la , per qvm 
ducendus eft circulus t dentur in eadeni reda 

tlG* y» AB f problcma fiet impoflibile « Sint enim A t B« 
G pun6la illa ; 8c 9 aflfumpta ipfa refla AB velut 
Hnea abfcilTarum , evanefcet in quolibet eoruffl 
pun£iorum ordinata^ • Unde » pro iis cquatio 
circuli generalis erit x^ ^ qpc^^r — o z quSf £• 
cutidat rr=:o in pun£to A;ita,pofita AB = a, 
dabit a^ ^ qa in pun£lo B ; & » pofita AG = b% 
dabit b^ ^ qb tn punflo G . Quare ex datis iis 
pun£lis f non modo coefficiens p nullam deter* 
minationem fortitur» verum etiam coelficieaf 
alter q fubit duas determinationes diverfas; 

^ quum fiat sequaiiSf tum ipfi *--« a, cum ipfi «^ A. 

647. Mirari autem non fubibitfquod proble- 
ma fiat impoflibilef nullaradice imaginaria illud 
indicante • £tfi enim % ob coefficientem p f qui 
manet indeterminatus « indetermioatum pariter 
problcma cenfendum fit;attamenfObalium coef- 
ficientem q , qui duas fubit determinationes di- 
verfas , idem problema plus quam determiaatuo 

. debet haberi. Plane verOfficuti problenuu plul^ 

( quam determinata ut plurimum impoflibiiia dc« 

\ prehenduntur tita eorum impoflibiiitas nulJa ra* 

dice imaginaria poteft indicari • quandoquides 
in refolutione taliom problematum conditioncf 
fuperflus cum neceflariis fub unaeademque ^^ 
qu$time nequeuot comprehendit V. 
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V. Ratio diftingttsndi terminos in formulis //• 

nearum cnjufque ordinis. 

648. T T A^enus vocem termini in con-^ 
X JL fe6^is llnearum formuIiSi ad de^ 

lignandam quamlibec partem jpfarum » accepi- 
mus • Sed deinceps nbn adeo generalis erit ejus 
iignificatio : ut quas 9 quandoque partem unamt 
interdum complexum duarum $ aut piurium 
partium poterit defignare • Unde 9 priufquam 
tiiteriusprogrediamur , ad rcm fore putamust 
paucis oflendere , qua ratione in formuJa linea* 
riim cujufque ordinis diftinguendi fint in pofte« 
rum a le invicem termini. 

649. £t quidem ia fequentibus formulas li« 
nearum dupiici ratione fub contempUtionem 
venient ; vci nempe f relate ad unam tantum in- 
cognitarum, qus in formulis ipfis coacinentur; 
vci etiam in ordine ad utramque incognitam fi- 
niul . Unde f ficuti , pro duplicilioc refpe&Ui 
dupliciter formuias ipfas debent ordinari ; fic pa« 
ritert pro duplici eas ordinandi rationei bifariam 
df Ainguendi funt in iis a fe mutuo cermini. 

6$o. Primo igitur , quum formulcB ad exa- 
men veniunt , relate ad unam tantum incognica* 
rum ; ordinanda? quidem funt illos * fecundum 
dimenfionesiilius dumtaxac incogoirtBi nulia 
habita alterius incognitae ratione.Uade etiam 
diftinguere oportebit in iis terminos a fe invi« 
cem , perindeac diftinguuncur in nsquationibus 
determinatis » quao unam cantumm6do incogni- 
tam comprehendunt . 

651. Ponamus icxempli gratiafeiTe y ia- 
TomMh R co- 
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cognieam « r«Iatc ad quam fub contemplatfoneii 
veniunt formulos lsneari|m • Et Ifto in cafu f&r* 
mulx ipfcB fubinde^quidem ordinand» eruntt ut 
iiat Ay + (ix + >&);= o formula linearum prirai 
ord»nis, ty^ ^{fx + b)y^ (gx^ + ix + kjr=Q 
formula lincarum ordinis fecundi • fly^ + ( ** + 
e y 4- (cx^ + A + b)y + (dx^ +irx^ + ix+ 
k)z=io formula linearum ordinis tertii < atqtie 

ita deinceps. 

652. Ordinatis autem formuiis in buac roo- 
dum I llquct , prim^im conftare ex duobus tcr. 
minis , fecund^jm ex tribus, tertiam ex quatuoi^ 
V^Mn» atque Tta de aliis : adeo, ut, ad inftar • xquatio- 
Ub.2. num determinatarum, uni.qu«que ex i»s tot tcr- 
minos contineblt f quot defignat exponeiisof* 
dinis 9 ad quem referturt au£lus unitate • In fio» 
gulis vero dicemus terminum primum t qui io* 
cognitjc^ maxlmam poteftatem includit ; dicc* 
rtiixs terminum fecundum , qulejufdem incogoi- 
tss poteftatem continet 9 uno gradu inferioremi 
atquc ita deinceps. 

65J. Jam in qualibet formula ftnguli termi» 
ni fuos habcnt coeflicientes • Sed , quemadmo- 
dum quilbet cocfficiens totex partibus coo« 
ftat^quot indicat locus termini , quero afficit; / 
fioc eft una in primo termino ,^duabus in fecun* 
do , tribus in tertio 9 atque ita de aliis ; fic alte« 
ra incognita x iis in partibus , ex ea , cujus ei* 
ponens eft o 9 gradatim ad poteftatcs altas fup^ 
riores pro ipfo partium numero,attollitur: adcoi 
ut infecundo termino ufque ad primam , in ter* 
tio ufque ad fccundam , in quarto ufque ad te^ 
tiam elevata reperiatur. 

654. Obtinentautem harc omnia 9 fi ooo 

yi ftd 
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y ffedx&t iacognica » relate ad quam forinulaB 
Ijnearum fub contemplacioneQi veniunt • Nam 
in hocaiiocafu formul^s ipfas fubinde quidem 
ordinare oportebit , ut fiat ix + {iy 4- Jt) =o 
forniula linearum primj ordinis ^gx^ "{- (fy^i-O^ 
+ (^y^ + ^y ^i) = o formula linearum ordinis 
fccundi, dxB + (cy + g)x^ + (6y» ^fy + /> -f 

(ay^ + «^y^ •+• Ay ^ ^;,'^ ^ formula linearum or* 
dinis tertii i atque ita de aliis : qua rationa ea- 
dem adhuc in iis locum haberetnemo non vidett 
6f 5. Secundo f quum formulas ad examen 
veniunt 9 reiate ad utramque incogaitam fimuh 
ordinare eas oportebit 9 fecundiim dimeafiones 
utriufque incognitae : «deo % ut omnes illa? par« 
tes 9 in qutbus id 9 quod incognitum e(l , eun- 
dem dimenfionum numerum habet^ pro unoeo* 
demque tcrmino debeant haberi • Qua ratioae 
erit (by + /x) + /( = o formula linearum primi 

ordiniSff^y^ + Ay + &^^^ + ^^y + ^^i + ^ — o 
formula linearum ordinis* fecundi %(ay^ 4* bxy^ 
+ cx^y H- dx^ + ( ey^ +fxy +gx * J + ( iy^ + 
ix) +kc=o formula linearum ordinis tertii ^ 
atque ita deinceps« 

656. Sed, eciaminhunc modum formulis 
ordinatis 9 pcrfpicuum eft 9 unamquamque ex 
iis tot terminos continere , quot defignat expo- 
nes ordinis , ad quem refertur , aufius uniute; 
fioc eft duos formulam linearum primt ordinis^ 
tres fbrmttlam linearum ordinis fecundi^qua- 
tuor formulam iinearumordinis tertii, atquc ita 
de aUisJn fingulis autem dicemus pariter termi- 
num primum , in quo incognitum maximiim di. 
nienfionum numerum habet; dicemus terminum 
fecundum > in quo idem incognicum dimenfio» 

R a nc» 
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fies habet » una pauciores 9 atque ita deincepL 
657.' In ifta autem formulas lincariitn ordi* 
fundi ratione illud qoidem pecuiiare occurri^ 
quodf non tam coefficiences terminorum 9 quan 
ipfi quidem termini ex variis partibus conllaiUt 
quarum quaBiibet fuum h^het coefficientem pe- 
culiarem 9 9,c proprium . Harum partium nume- 
rus in primo termino eft ipfe ordinis exponeoSi 
tu6lus unitat^ . In aliis autem terminis grada» 
tim unitate minuitur» ufque adeo , at ulti- 
mus terminus t in quo incognitum nulias habeC 
dimenfiones » nonnifi unicam partem includatt 

* • 

c A p u T n, 

2jint«rMm cujuftftte ardiuh Jbrmuiarim 

tramformathntu ' 

^$S« C Xpofita ratione » tum conficieiw 
Ci di formulas linearum cujulcum* 
que ordinis , cum diftinguendi a fe invicem ten 
ininos , qui in iis continentur } dc transforma> 
tionibus earundem formularum agendum nuxic 
nobis erit • Transformari autem dicuntur coo» 
fe3aB formul» 9 quotiefcumque mutatur in iisi 
vel fola linca abfciflarum f vel fola linea ordiDJ* 
tarum^veJ utraque harum liuearum.Nec dubiua 
efle poceft , quin hujufmodi earum formularua 
transformationes maximo nobis futurs fint ufui 
pro rimandis affcf^ionibus linearum 9 qu« Uh 
fbrmulis iis continentur. 

659. Acciditenim perfa^petut re£lisiHIW 
quie vices gerunt m formuiis Wwv^ abrciflaraa 
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fSc line» brdinatarumtnon ita facile (itilineariim^ 
de quibus agitur » affefliones quafdam decegere* 
Undeopporcunum erit» ioco earum reflarum 
alias pro lubitu fubdituere ; quia (ieri facilc po« 
tedfUt illis mediantibus nullo negotio obtinea« 
tur id I quod illarum ope difficulter confequi li* 
ceret • Vifum eft autem > dc hujufmodi formu« 
larum transformationibus pecuiiari capite diflfe* 
rerc » ut omnes cafus» qui occurrere poflTunt» ac* 
curate profcqui valeamus» 

L TYMsfimathuet /armuiaram 1 prp mutaud^ iB 

iisfola Unea abfcifiarHm «^ 

660» T^Ijtlmus *, transformatfonibus *^?*^'* 
M^ (brmuiarum mutari i« iis»vei 
fblam llneam abfciflrarum» vel folam lincam ordt* 
natarum » vel utramque harum linearuiti. Often« 
demus itaque primum , quomodo trans(brman« 
dfe fint formulat » pro nmtanda in ipfiv dumta* 
xat lincaabfciflarumkQua inre tres cafus oe* 
currcre poffunt . Primus eft » quum nova Unea 
abfciflarum debet efle priof I paraUela ^ Secun* 
dus » quum ei occurrere debet in ipfa ejus ori^ 
gine • £t tertius deniquc, quum ftibindc ad eaM 
iaclinata fit oportet » ut tamen occurfus fiat in 
alio punfto» 

^6u Sit igitur fbrmulai, de qua flgitur, AB f tO* 1%m 
linea abfciflarum» & AG linea ordinatarum. Ga« 
pjaturin AGpun£lumquodvisP»ex quo du« 
catur re£la FG » ipfi AB parailela • £t eflicien<> 
dum fit primo » ut rc£la ifta FG evadat in for- 
Imula iinea ablciflarum . Sumatur in AB abfcifla 
^uftviaAN p iitque MN ejuifordiuata corre* 
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f|>ondcns » quas conveniat cum FG ia O • Erit 
crgo AN ;^ XfSc MM ^y • Qaumque sequales 
fint duas AN ^ FO s iiquet» in formuU transfor- 
mata abfciflfam novam FO eadem iocognita x 
deberedefignari* 

662. Quia verO ordinata 9 huic correfpon- 

denSf MO ipfi MN nequaquam eft ^qualis^ uti- 

que^ad eatn defignandam* alia quidem Incognita 

opu$ erit Jtaque ponatur MO =: z. Et quoniam 

differentia ipiarum MN9 MO eft ubique flequalis 

Jpfi AF;proinde poGta AFrzpf iiet omni in loco 

a;4-p.=y* Unde evadet in formuta reda FG linei 

abfcilTarumi (19 manenteeadem incognita Xifcri- 

batur in en z-^p ioco alterius incogoits jr: 

^ quod qua ratione , abfque multo labore $ paulo 

^rf;^7^« compendiofius iieri poflit 9 jamquidenialibi* 

l/i&.z. fuit explicatum. 

66^. Generaliter ergo in qualibet formula 
mutabitur tinea abfciffarum in aiiam 9 quie ei fit 
paratlela 9 fcribendo inealoco incognitse y in- 
cognitamaliam Siauflam conftante quantitatep. 
^ Plane vero , fj quantitas ida conftans p indeter- 
niinatc capiatur » & adeo etiam 9 ut tum pofiti* 
va9 cum negativa efTepofliti pofitio ejuspi* 
rallelxadeopariterindeterminata prodibit 9 ut 
quamlibet reflam , priori abfciflarum lineae pa* 
rallelam, poterit exhibere • Quare^ quum fubio- 
de formui» transformatur , poterit in nava 9- 
quatione 9 qucvis refla , priorf parallela « linaB 
abfciffarum vices fubire. 

664« Sint nunc pro formutat de qua agiturf 
FG linea abfciffurum « & FC linea ordinatarum. 
Ducatur ex punflo P rc6la aiia FH 9 quae com 
ipfa FG angulum qu^mvis conftituat. £t efi* 

cieo- 



LIBER TEKTIUS. »79 
ciendum fic fecundo , ut refla i(ta FH evadac i(i 
formula linea abrciflaruin • Capiatur quoque iq 
FG abfciflfa quflBvis FO , fitque MO ordiiiata 
ejus correrpondens t quae conveiiiac cum FH in 
R . Erlc ergo FO '=s:x$& MO = y . Qiiumque 
hic insequales fint inter fe , tam .duas FO 9 FR9 
quam duae MOt MR, liquet, utramque iprarum 
FR f MR nova incognita debere defignari. 

66$. Fiat ergo FR its ur. & MR =2: « . Jam- 
que f fi f rqmpca fuper FH portionc quavis FD 
c=r t » duflaquc DE» ipfi FC parallela» qux con- 
veniat cum FG in E , ponatur F£ es 1» 9 & DE 
ss n h erit primo » ut FD ad FE , ita FR ad FO» 
hoc eft, ut i ad i»f jta aadx: unde eruitur x =3 
maxti eritque fecundo 1 ut FD ad D£, ita FR 
md RO i hoc ell , ut r ad ji , ita u ad RO : unde 
inferturROsirar : r.Eftautem RO diifvTcn* 
tia ipfarum MOiMR. Quare crit^ tr= « -f- nti:ti 
8t propterea fiet in formula FH linea abfcifra. 
ffum 9 fi utique fcribatur in ea t»iBr : r loco x,St z 
^naitXoco^. 

666. Jam » qunm valor ipfius FD r=: t fumi 
poflit ad libitum , licebit pro ea unitatem affu* 
fliere : ita nempe» ut fit r :sr 1 • Hac vcro ratlo« 
ne 9 quum fiat xc=:mu ^Siy^z ^ n« l Tatis 
crit 9 (cribere mu loco x ^Sit-^-nn iocoy . Ua« 
de gencraiiter niutabitur in quaiibet formuia li* 
fiea abfclflarum In altam 9 qu« ei occurrat in ipfa 
cjus origine 9 fi , fumptis , tum aliis incognltis 
m, & t% cum quantitatibusconftantibus m^ & n^ 
fcribatur in ipfa formula mar quidem loco x » Sc 
c + 0arlocojr. 

66y. Piane verd , fi conftantes quantitates 
mpStn iadetcrminacc capiantur ^ &: adeo etiaaii' 

R 4 ut 
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ut ipfarum pofterior n poflit effc , tum pofiti- 
va, cum negativa^ pofitio alterius ejus rca^ 
adeoparitcr indeterminata prodibit , ut quam- 
libet reftam , priori abfclffarum iine» in ip(a 
ejus origine occurrGntem,poterit exiiibere.Qua. 
re , quum fubindc formula transformatur , po- 
teritinnova «quatione-quaBlibet refta » qu« 
priori occurrat in ipfa ejus origine , iinca ak* 
fciffarum munerc fungi. 

668. Denique pro formula,de qua eft qu«- 
ftio, fint, ut prius, AB iinea abfciffarum i & AC 
lineaordinatarum. Capiatur in AC puiiaura 
quodvis F , ex quo ducatur , tum refta FG, ipfi 

^ AB parailela , cum refta FH , utcumquc ad can- 
dem inclinata . Et cfficiendum fit poftremo , ut 
refta ifta FH evadat in formula linea abfcifft- 
rum . Capiatur rurfus in ABabfcifla quaBvis 
AN , fitque MN ejus ordinata correfpondeos, 
qusBconveniatcum FG quidem in O , cum FH 

vero in R. 

669. Erit crgo AN , five FO = » , & MN 
= y .Quumquehic pariter inaequales fint intet 
fe , tam du» AN, FR, quam du» MN , MRj li* 
quct , utramque ipfarum FR, NR etiam in hoc 
cafu nova incognita debere defignari . Itaque 
fiatFR:=:i»,&NR = z. famqucfi , fumpta 
ftiperFH portione quavls FD = i , duftaqae 
DE, ipfi AC parallela , quae conveniat cum FG 
iii E , ponatur FE = w , & DE = i^ ; invenio- 

^art.U^^ tur, rurfus ut antea * ,x — ma ^ & RO = if#: 
666. prolndeque, pofita AF, five NO = p , erit NR 

670. Quum autem NR fit differentia ipfi« 
rura MN,MRi erit jf = « + «xf+-^.Quare fiet ia 
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fbrmula FH linea abrciflTaruni , fi in ea fcribatuv 
HMT loco ^ff&z-^nu^p locoy • ^nde gene- 
ralitermutabitur in qualibec formula linea ab« 
lcilTarum in allam » qus ei occurrat in alio pun« 
€la f quam in ipfa ejus origine» fi , fumptis^ tum 
alits incognltis UtScz $ cum quantitatibus con* 
llantibus m,ft pjcrihjitut in ip(a formula mu Iop 
co X fStz^ttu -i-p loco^ 

671. Jani^ fi conftantes quJMititates mttt,p in« 
dcterminate capiantur » & adeo etiam » ut ipfa- 

rum poftremas n^Scp poflint cfle » tum pofitivsp^ tv 

cum.negativas $ pofitio alterius ejus re£ls ad^^o 
pariter indeterminata prodibitfUt quamlibet re* 
£lam 1 priori abfciflarumlineaB in alio punflof ^ 

quam in ipfa ejus origine^ occurrcntemt poterit 
exhibere • Quare » quum fubinde formula tranf- 
formatur , poterit in nova «quationc vices fu« 
bire linex abfciflarum quxlibet re£la ; quai 
priori occurrat in alio quidem pun£|o ^ quam in 
ipfa ejus origine • 

672. Perfpicuumeftautem » tertium hunc 
cafum prlores duos comprehendere • Si enim 
ponatur primo jir = : ita » utevanefcat 0£» 
coibunt fimul punfla duoO)& £»critque mf=i« 
Unde » quum fizt x t=: u % Scy x z -^ p \ liquet, 
transformationem fubinde fieri debere , qualem, 

prior exigit*cafus« £t fecundo» fi ponatur f=:0$ •arUiii. 
ita» ut evanefcente AF» coincidat FG cum AB 
manebie quidam x = m/y » fed fiet )r = 2 + ^^ 
proindeque transformatiofubindeerit peragen* 
da » qualem fecundus cafus * expofcit.] •druMl 
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IL Okfcpoati0»e$ iiiua praceitntet firmgiUrsm 

tramformationes. 

57}« nn Raditis tran5formationibu$.^foN 
X mularuin 9 pro mutao4a itk iil< 
dumtaxat linea abfciflarum ; fequitur modo » ut 
obrervationes quafdam (ingulares, ufui deiocefij 
nobis futuras 9 ctrca eas inftituamus . £t primo ^ 
qujdemtquum linea abfciflarum mutanda e(l in 
^0ft*t6i. aliamt qute ei fit parallela ; jam vidimus * 9 na- 
nere quidem in formula incognitam x 9 taa- 
. tumque /oco alterius y (cribere oportere z -f»^« 
Id vero quum ita fit^ liquet 9 in formula^ rubiiw 
de transfofinata»maximas incognitarum potc(b<> 
tes iifdem omnino coeificientibus affeAas oririt 

674. H nc9per hujufmodi transformatlonemt 
nulla ex maximis incognirarum potcftatibus dc« 
leri poteft ex formula • Neque enim indctermi- 
nata quantitas p , quam ad id opus oporterct 
fidhiberc 9 alicujus ex iis coeflicientem ingredt' 
tur • Sed nec etiam , ordinata formula relate id 
novamincognitam iStdeleri poteft termtniis (e- 
cundus • Nam 9 etfi in coefliciente hujus termini 
reperiatur quantitas p ; h«c tamen minime efii 
cere poteft 9 ut coeflSciens ille evanefcac * & se« 
ro cqualis evadat. £xtat namque fn eodem cocf* 

%ff«^^3,ficiente * portio variabilis? qiium tamen indeter- 
minataquantitas ^, nonquidemTariabilis f fad 
W«<63f conftans eflfe • debeat. 

675. Ut autem hssc omnia exemplo aliquo 
clariora evadant ^ capiatur formula iinearum (> 

cundi ordinis ; jamque ea 9 relatead^ ordinatsi 
%r.ln.^ft • cy^ ^{f9t^b)y ^igpt^^in^ k)r=o. 
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Phne vcro, rcribcndo s -f- p loco^ t hoc eft, mi- 
tiuendo vaiores incognitas y data quantitate py 
eadem evadit tz^ -|- (fx + A + «^P J« + (g** + 
/jr +y^x + ^ + ^p^ + i6/^J r= o : In qaa » quum 
maxims incogaitsrum poteftates eofdem , quos 
priuSf coefficientes habeant» abunde liquet » per 
indeterminatamp » nullam ex iis poiTe deietl^ 

676. Sed neque etiam deleri poteft termi* 
nus fecundus • Ad eum enim dcleadum , affu- 
mere oporteret/Sc + i& + 2^p = o • Inde autem 
eruitur p~( ^fic '^b): ze: quod cft contra 
hypothefim ; quum valor ipfius p conftans cffe • ^arUtit'. 
debeat • Interim # fi Faeritf=z o , deieri is opti« 

nie poterit. Sic enim faciendum effet b^ipe^o: 
ex qua quum eruatur p^^^bizei liqueti va« 
lorem ipfius p conftantem oriri« 

677. Secundo, quum linea abfciffarum mu« 
tanda eft in aliam 9 quss ci occurrat in ipfa cjus 
origlne $ jam vidtmus *, fcribendum effe mu lo** ^arftic» 
co X , 8c z -^^ fiu loco y • Hinc autem duo con* 
fequunmr . Primo ,quod in formula , fubinde 
transformata, orltur quidem stffeSia eodcm coefl 
ficienre maxima poteftas ordinatXf fed non iteni 
maxima poteftas abfciffe.Et fecundoy quodt 

quum in novo cocfiiciente maxinic poteftatia 
abfciffe utraque indeterminatarum in , & ir re» 
periatur, rpfiusabfc ffe maxima poteftas potefti 
per hujufmodi transformationem » ez ipfa as- 
quatione quandoque deleri. 

678. Ut vero horum utrumque , exemplo 
adhibito t clarius evadat 1 capiatur nirfus for- 
inula linearum fecundi ordinis * reiate ad y ordi« 
nata ,ey^ ^{fx^b }y^{Z9C^ ^ix^k) ^ o. 

£t I quemtdmodum » poaeiido %au loco h % ha« 

• bc. 
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betur loco ejus hsBc alia cy^ -^ f /w«r 4*^ ) .♦ + 
(gm^a^ + /f»0 -4- i^) t= o 9 ita , fcribendo infu^ 
per z^ nit locoy , hoc eft » minuendo va(ora 
incognitas jf quantitate if» > eadetn evadet ez^ 4* 
(/mar + zeau + /^ M+few^** +/i»;^ir*-fvjf ^ar^ 
+ imu + ifrj»/^ -f. ^ J 5= o. 

679. Jam in nova. ifta «quatione maximi 
poteftas ordinate eundem , quem prius t coefli- 
cientem habet ; fed non item maxima poteftai 
abfcifls : quippe cujus coefficiens » nonquidem 
c&g 9 kdgm^ -^fmn 4* en^ , Quum autem ia 
ifto coefficiente adfit utraque indeterminatarum 
m%BLn\ nihil vetat , fupponere gm^ -^fmn^ 
en^ = Oi five etiam w* t n^ +/»i i gn^e : £=0. 
XJndCf fi hujus asquationisi ubi fraflio m:n g^* 
rit vices.incognit» 9 du» radices fuerint reaiesi 
jam licebit , ope cujufque earum radicum » deie- 
re maximam poteftatem abrciflfae. 

68o. Nec ad rem facit , quod utraque ea« 
rum radicum tantum ratio nobis innocefcit^qus 
inter ipfas m 9 &n intercedit * Id namque fatis 
eft, ut determinetur pofitio ejus re6ls , in quam 
mutanda eft linea abfciflarum § quo illud poflit 
obtineri • Neque enini « ad determinandam po« 
FI6« 7^« fitionem , quam habet FH relate ad FG , neceife 
eft| longitudines ipfarum F£, D£ perfpefbas ha« 
bere; fed fatis quidem erit, fi»quam rationem ha« 
beat F£ad 0£ifit nobis cognitum, ac espIora« 
tum • Quum ergo habeatur F£ :ss m%& D£;=#) 
ex cognita ratione $ quam habet t» ad if » cogno. 
fcetur etiam ratio , quam habet F£ ad DE« Un* 
de pofitio ipfius FH reiate ad aliam FG ooti 
|iariter evadet • 

QUtp 
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ceat ^quandoque deleremaxihiatn abrcifla^ po^ 
teftatenisorduiata tamcn asquatione relate ad in- 
cognitam a( , terminum fecundum ex ea num* 
quam delcre licebit . Ut enim cx cquatlone et!* 
•+• ( fmu 4- ^tnu +• i^ ) « -^- (gta^u^ -\^fmnu* 4« 
en^ u^ ^ imu 'J^ bni$ ^ k ) ^ o dtl^ii poflit fe- 
cundus terminus , afl*umere oportebic fmu^ 
^e^i/ir 4'i&:=o.Indeautem minimeerul poteft 
ratio t quam habet m^An\ quum ei impedimen-* 
to fit terminus b • Plane vero % ii fuerit bc=zOl 
tunc deleri is optime poterit • Stc cnim facien- 
dum cffQtfmu + zenu = o , hoc tAfm + leti 
t= o; unde eruitur m :n^^ze:f. 

68z. Denfque , ubi qusftio eft de mutanda 
linea abfciflarum ilfaliam 9 qusB el occurrat in 
alio punflo 9 quam in ipfa eju^ origine 9 jam vi-» 
dimus • , fcribendum efle mu loco 9C ^&z^-^r *^^^^^y^9 
nu + p loco jr • Inde autem rurfus duo illa con* 
fequuntur, qux in fecundo obtinent * cafu. Sed, *^«^77» 
prster ea^ hoc amplius occurrit notatu dignuro, 
quod 9 ordinata lequatione relate ad incognitam 
^ 9 licebit femper , transforroatione ifta^delere 
ex ea terroinum fecundum 9 quum in ejus coef« 
ficience 9 prster duas indcterminatas mt & U9 
tcrtia etiam p reperiatur. 

683. Id vcro 9 ut exemplo aliquo liquido 
conilct I capiatur iterum formula linearum fe« 
cundi ordinis^9 reiate ad y ordioata , ey^ '^ (fu 
^b)y-{^(gx^ +ix + k):ssO.Et, ficuti, po» 
nendo mu loco x , habetur ioco ejus haec ali* 
ey^ + (fmu -^b )y ^ (gm^u^ + imu + k)=o^ 
ita^fcribendo infuper z^^uu^p loco jr» eadem 
evadet ez^ + (fmu + zenu + ^ + *^P ) ^ + 
/ gm^u^ -^fmnu? -f»: eu^ul. + imu-^zenpu-^bnu 

^fmpu 
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^fmpu 4- * 4- ^p* + Ap ) = o j : in qua delebf. 
tur (ecundus terminus 9 6 utique ficri poflit ^ ut 
fitfmu -f- ztn» 4- ifr + 2ep — o. 

684. Quoniinus autem id fiat 9 nihil prohi- 
bet* Si enim ponamus/fiiiy + ^^^^ = 09 iioc eft 
fm 4 tien 2= o 9 & ^ + ^^p = o ; jam erit/w 
•f- zenu 4-^4* zepzso . Plane vero ex prtocc 
earum sequationum/m ^" ^^^ = ^ eruitur »•< 
=: — • 2er :/:adeo nempetUt^aflfumpta i»=2^»fiet 
1» = »-M/i ex altera autem jb + zep =: o infertur 
p = ^«*4ifr:2^.Unde9fi ipfa «quatio fubinde traal^ 
formetur 9 ut fcribatur zeu ioco x ^ & z •-^fo 
^b ize loco^9 jam locoejus alia orietur^ qus^ 
ordinata reiate ad z , fecundo termino d^ciens 
depiehendetur. 

685. Atqueita aliud agentes, jaai earum 
transformationum 9 quas fiunt 9 pro mutanda io 
formulis foia linea abicifTaruni^ proprios novi- 
mus charafleres • Priore etenim transformaodi 
ratione , nec ullam ex maximis incognltarum 
poceftatibus , nec (ecundum terminufn tranf* 
formatae «quationis^ quas rehtead incognitaras 
fit ordinatai dclere fas erit • Secunda vero deic« 
ri ouidem quandoque poterit maxima poteftas 
abicifre» fed fecundum terminum nuiiiquam de« 
lere licebit . £t denique tertia transforniandi ra« 
tione,non modo maxima poteftas abfciflras quiih 
doque deieri , fcd ipfe fecundus terminus fem« 
per poterit eliminari » 

686. Verum faic feduio notari debet» quod| 
ubi dicimus 9 primis duabus transformandi mn 
tionibus non poflfe ex a^quatione » ordinata re* 
late ad incognitam 2,delcri termlnum fecundum; 
»d jntelligi debet 9 ubi ejus coefficieas eft partifli 

coo* 
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conftans, partim variabilis • Nam prtmo, fi nihil 
contineat variabilis; non allter deleri poteftf 
quam priore transformandi ratione^hoc efttfcri- 
b.ndo z "^ p locoy • £t fecundo , (i nihil conti* 
ntat conftantis;ad eum delendumsfecunda tranf* 
formandi ratione opus erit > & omnino fcribere 
oportebit mu loco m^&z-^ tfti locoy . Quorum 
utrumque ex ipfis exemplis» fuperius * allatiSiii* ^grt.tH% 
quet ai>unde# ^Si. 

III. Tramfitrtnatltmes fwmnhrum^ prQtnutanda 
in ih fola lipca prdinatarum • 

^^7* 1D R^oximum jam eft , ut oftenda* 
1* mus» quo pado traosformart de* 
beanc formuls , quum quseftio eft , de mutanda 
iu iis foia linea ordinatarum . Qua in re tres iti« 
dt:m cafus occurrere pofltint . rrimus eftt quum 
oova iinea ordinatarum debet efte priori paralle- 
la • Secundus f quuro ei occurrere debet in ipb 
ejus origine . Et tertius denique ^ quum fubin- 
de ad eani inclinata fit oportet , ut tamen occur* 
fxis in alio pun£to conttngat. 

688. Sit igitur formulse t de qua agituryAB FIC. 73« 
Jinea abfcifTarum t & AC linea Ordinatarum. Ca- 
piatur in AB punfium quodvis/^ ex quoduca- 
tur re^a^ , ipfi AC paralleia • £t efficiendum 
fit primo lut refla ifta)^ cvadat m formuia li- 
nea ordinatirum • Sumatur io AB abfcifla quflD- 
vifi ANyfitque MN ejus ordinata correfpondeoi. 
£rit crgo AN =r: jr » & MN t=zy . Quumquet 
transformatione ifta adbuc MN fit ordinata^per- 
tinens ad pun&um M ; liquetiin formuia tranil 
fqrmata eadem Incognita y debere ordinatam 
cxhiberi» 689. 
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689. Quia vero 9 ea transformatione 9 fit j 
principium abrciflfarumyUtique in formuU triot 
formata erit/N abfciira « correfpondens ocdi» 
tx MN : & idcirco ad eam defignandam alia qm 
dem incognita opus erit.Itaque ponatur/N=:j 
£t quoniam dlfferentia ipfarum AN,/K eft vH 
que lequalis ipfi A/: proinde pofita A/=r ^tte 
omni in loco /sr 4* ^ = ^ • Unde evadet in foh 
' mula re6ta/^ Itnea ordinatarum , d, maneateei* 
dem incognita^ , fcribatur u^^q loco x* 

690* Generaliter ergo in qualibet formok 

mutabitur linea ordinatarum in aliam » qua? eifil 

parallela » fcribendo in ea locp incognitae xit^ 

cognitam aliam u , au£lam conftante quautiuti 

g • Planc vero t fi conftans ifta quantitas^ iode- 

terminate capiatur , & adeo etiam^ ut» tum poi> 

tiva , cum negativa efle poflit ; pofitio ejus pa- 

rallelas adeo pariter indeterminata prodibic , uc 

quamlibet re£lam , priori ordinatarum liaes pa- 

ratlelam, poteric exhibere • Quare» quum fubio- 

de formula transformaturipoterit la nova xqua- 

tionc qua^vis refla 9 priori parallela t lineas ordi* 

natarum vices obire. 

69 1 . Sint nunc pro formula, de qua agitur, 
/]S linea abiciflfarum , & fg linea ordioataruoi. 
Ducatur ex pun£lo/re£la a\Ufb , qua» cum ip- 
fa/gangulum quemvis conftituat . £t efSciea* 
dum fit fecundo^ut refla ifta/i&evada^in tormo* 
)a linea.ordinatarum • Capiatur in linea,ad quan 
pertinet formula , punflum quodvis M » ex quo 
demittantur fuper/B re6las MN , MO » ipfisj^, 
fb paralleliB . Erit ergo/K = x 9 Sc MN =)> 
Quumquc hic inasquales fint inter fe % tam dos 
/N 9/0 9 quam dux MN » MO 5 iiquet f utraiih 

que 
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!<que ipftrufn/Ot MO oova incogntu debere de« 
lignari» 

692^ Fiat ergo/O « jr , & MO = z . JatA. 
que* fi » rumpu ruper/ir portione quavisy^ :=: tp 
dufkaque dc t ipfi/B paralleia^ qu« convenfat 
cum/g in (; , ponatur /i^ = r,& de^ s i erit 
primo» uc/iad/ir , ita MOad MN , hoc eft , 
ot / ad r « ita z ad y : unde eruitur^ s: rs : r^ 
eritquc fecundo f ut fd ad de 9 ita^ MO ad ON, 
hoc ell , ut r ad f « ita £ ad ON ? unde infertur 
ON ^sztt. Eft autt:m ON differentia ipfn^ 
rum/N tfO. Quare erit j(r =s ar + re : / : & pro» 
pterca (iet in formula/ft linea ordinatarum , fi 
pOfiAtur in ^a rz : r loco^ 1 ^ ar + ^2 : f ioco x. 

6.93« Jam , quum valor ipfius fi:=zt fumt 
pofljt ad libitumi llcebitt pro co unitatem aflu- 
mere : ita nempe ^ ut fit # == i • HiC verb ratio* 
ne 9 quum (iat yr=re » & jr.rz /;r 4*^< » f^* 
tis crit t lcribere re loco y , & ^y 4- ^^ 'oco x • 
Unde generaliter mucabitur in 4|uaiibct formu« 
la linea ordinatarum in aliam t qus ei occurrai 
in ip/ii efus origine , fi » fumptis , tum aiiis in« 
cogi\itis z%Slu ^ cum quantitatibus conftanti* 
bus r %9ls ^ fcribatur in ipfa . formula r% loco 
y%diU^sz loco X. 

694« Planc verO|(i conftantes quantitates t% 
& I indeterminatc capiantur,& adeoetiamfUt ip« 
ftrum pofterior s poffit cflc , tum pofitiva, cum 
QCgativa ^ poGtioalterius ejus rc£l« adeo pari- 
terindetcrminata prodibic , uc quamlibet rc«. 
£ltm , priori ordinatarum linefle \vi ip(a ejus ori* 
gine occurrcntem f potcrit exhibere • Quare, 
quum fubinde formula tratuformatur , poterit 
innova asquationc iineai ordinatarum munerc 
TmJll. S fun« 
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lungi quaiibet itSksif qu« priofi occurl^% til ip 
fa t|us origine. 
» 695. Denique pro formulat de qua eft qifl^ 
(liot linti ut prius, AB Knea abrciflTarufn t & A(S 
lineaordinatarum • Capiatur in AB puiidM 
quodvis/, cx quo ducatur , tum n&^ /g » if6 
AC paraltela , cum xtSizfb % utcumque ad eatt 
dem inclinata • Bt efiicieudum fi^ pQftremOf « 
rcfta ifta/frevadat in formula linea Ofdinat» 
rum . Capiatur rurfus ialinea , ad quam pert» 
Aet formula , punflum quodvis M « ex quodi^ 
mittantur fupcr AB re£ls MN t MO » ipfia AQ 
, /^paraUelsB. 

^96. Erit ergo AN ter x.& MN sc jr.Quii» 
que hic pariter inaBquales fint iater ie » tamdiit 
AN,/D, quam duas MN» MO; liquet^utramqw 
ipfaruo; MO » /O etlam in hoc cafu nova inc<K 
gnita debere defignaci» Itaque fidt/0=arf& MO 
€=«.Jamquef fi,rumpta fuper/ifr portione quatii 
fd—x^ duftaque it , tpfi AB parallela , qu» 
conveniat cum/? in tf , ponatur/c? ;xsr 9 ^ ^ 
^srtJfi. — f ^ invenietur rurfus t ut antea • , jf = r«, 4 
/ #^1. ON = sz ; proindeque t pofita Af=f , eril 

A/-fONc=:5«+^ 

697. Quum atiiem A/+ ON fit d^Sercntii 
ipfaramANf/0;erit* = ir + i« + f . Quaif 
ficc in formula/b linea crdinataruntf fi in ea icrU 
batur rz locojf , & ar + r«-f ^ioco* . Uncli 
genwaltter muiabitur inqualibet formula lioei 
ordinttaruminaliam , qu» ei occurrat 10 ato 
punflo , quam in ipfa ejus origincf fi f fumptiSi 
tum aiiis idcogiiitis iv , & « , cum quantitacifcia 
conflaniibus r , ^ , f , fcribatur In ipfa forimiil 

rt ioco y f & ar «4^ la Hh ^ loco 4r • 

6^8« 
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€^S. Jiifn , fi conft^nces quantitates r t f t f 
«ndeterminAte capianturt & adeo etiain , ut Iph* 
9um poftremaB s^&q poflfint efle , tum poBt rvoi j 

cum negativv ; politio aiterlus ejus re6lftadeo 
pariter indet^rminata prodibitf ut quamiiiietre» 
"clani , priori ordinatarum )ine« in aiio punflot 
quam )n ipfa ejusorigine i occurrentemt poter^t 
cxhibere • Quare i quum fubinde formuia tranf* 
fbrmatur I poterit in nova «qtiatione vices fu* 
t>ire iinetp ordmaUHim quclibet re^ t qu« 
firiori occurrat io alio punAo^quam in ipfii ejui^ 
origine. 

699« Perfpicuum eft autem « lertium hune 
o^fum priores duos compreiiendere. Si enim poo 
tetur primo 1 =: o : ita s ut ^evanefcat dif ; coi* 
%unt in unum punfka duo d, & e$ eritquetitsJ. 

\Jniie , quum fiat^ c= «, & x r=: iv -f* 9 ^ Ifquet» 

transformationem fubinde fieri debere $ qualem 

prior exigit*cafus. £t fecundo»fi ponatur ^so: W/.i^e. 

fta I ut evanefcente A/i coincidsit ffg cum ACs 

mancbit quidcm ^ ^ rs 1 fed fiet w =:: ^ i«k 

|sroindeque traiisformatio fubinde erit peragan- 

^a 9 qualem fccundus cafuis * expofcU. ^drtJf^m 

IV« Otfcrvatitmes circa formularMm tramsfof^ 

matiMti 9 mox inftitntas . 

700. I^Stcnfis transformationrbus fbr* 
Vjr mularum 9 pro mutanda in iia 
dumtaxat lineaordinatarum ; inilituemus modo 
circaeas obfervationes quaf^m fingulares* quai 
ufui deincep^ futur» nobis erunt • £t primo 
qutdem , quum linea ordlnatarum mutanda eft 
in aliami qtttB*ei fit p^rallcta^ jamw idimus * 1 ina« *4rt.699^ 

S 9 ne. 
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nere quidem in foripula incognicam j^ 9 tantiui; 
que loco «Iterius x fcribere oportere ir -^ 9 
vero quum ita fit , liquet . in formuia « fub 
transfprmata) maximas incognitarum pote 
iifdem omnino coeftcientibus affe^as orirU 

701. Hinctper hujufmodi transfbrmat 
nem » nulla ex maximis incognitaruqi potcj 
tibus deleri poteft ex formula . Neque enim c 
determiaata quantitas q 9 quam ad id opus 
porterct adhibere % alicujus ex iis coefficj 
jngreditur • Sed nec etiam , ordinata fo 
rclate ad incognitam iVideicri porcft tcrfpinits 
cundus • N^m f eMi in coe(}iciente hujus t 
ni reperiatur quantitas g ; ha^c tamen mi 
eiEcere poteft t ut cocflicieus ille evanefcat « 
sero «cqualis ey^dat « £xtat namque Jn 
coefiiciente portio variabiif5;qqum tamcninde^' 
terminata quantitas q ^ non quidem varUbiii% 
W*<i5r» fcd conilans eflc * debeat, 

70d. Ut autem h«c omnla exemplo allqai 
clariora cvadant , capiatur formuia linearuoi io* 
cfcindi ocdinis ; jamquc ea , relate ad ^c ordiiiat%r 

Plane vero, fcribendo « + ? '^co Xt hoc eft, ttf«^ 
nuendo vaJorcs incognita^ x data quantitare||i 
eadcm evadlt ^^'^ +■ (jS' + ^ + 9&9 i ^ + {^*+ 
h '^f^y + ^ +.S?^ + /^ ; = o : in qua quM 
maximaB incognitarum potcftates eofdem ,qD€l 
prius^coeificientcs habeant ; abunde iiquet»a|iO 
ipfius indeterminatie 9,nullam ex iis poflfc deleii 
70 j. Sed neque etiam 9 ordinata g^quatia" 
ne relate ad incognitam ti • deleri potcft tera^ 
nus fecundus. Ad cum cnim delendum» affiiiifr' 
re oporteiec fy^i^ ^iq^Q • lade autea 

eroi» 
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leiruitUr (f c-: ( ^fy •— • / ) j «^ » quod cft concra 
fiypothefim; quum valor ipfius q condans eflfe * ^ar. ^90« 
dcbcat • Interim , fi fuerit/^ o , delen is opti* 
me poterit.Stc enim ficiendum eflfct i*^2gq^oi 
ex qua quunii cruatur q^^-^i: igi iiquot, va« 
lorem ipfius ^ conftantem oriri. 

704« Secundo , quum linea ordinatarum 
tnutanda eft in aliam^qux ei occurrat in ipla 
ejus Origtne ') jam vidimus * , rcribendum cttc^art^^fi* 
rt locojf j & iii 4- i< loco ^ • Ninc autem duo 
confequuncur . Primo » quod in formula» fubin« 
de trausfdrmata > oritur quidem aifc£li eodein 
coelficiente maxima poteftas abfcifla: • fed noa 
* item maxima poceftas ordinatoK . Et fecundot 
quod, quum in novo cocflSciente maxinidB potc» 
ftatis ordinatas utraque indetermitiatarum ri & r 
rcperiatur, ipfiu^ ordinatas maxima poteftas po« 
ieil» per hujufmodi transformationemiex ipfaai« 
quacione quandoque delcri. 

705. Utautemhorum utrumque ^ exein* 
plo adhibito , clarius evadat » capiatur rucfua 
formuU linearum (ecundi ordinis, reiate ad 9C or« 

Ec I quemadmodum » poncndo rn: locoy » habe* 
tur loco ejus harc; ali» gx^^ifrz -f* / jX^^^er^Z^ 
4* JbrB ^ k):i3t:0i ita» fcribcudo infuper /y -f* x« 
loco X I hoc eft» minuendo valores incognicne x 
quanticat^ variabiil r;t » eadem evadet gu^ ^ 
{frz-^ 2gsz^ i^a^^iir^t^ -^fnt^ -^gs^^z^ -4- 
brz-^iii^-^k^tato. 

706. Jam \ti nova ifta isquatione maxima 
poteftas abfcilTsD eundem» quem priusicoefficien- 
tem habac ; fed non item maxim.i poceftas or* 
4iaacai : quipp« cujus coef&ciens >aoa quidcm 

S 3 cft 
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cft Ctkd er^ ^^frs H- g^^ • Quuin aucem m ifift 
cocfficiente adfit utraque indetcrminatarumri 
& 1 ^ nihll vetatf rupponerc cr^ ^frs +g«*=* 
ftve etiamr^ is^ '^fr ict^gictzzo • Vw^ 
ii bu jus fiequationis » ubi fra£lio r : i gerit victf 
incognitce , duff radices fuerint reaJes^ jain liccwi 
hit f ope cujufque eacum radlcum » delerc mui*\ 
mam poteftattm ordinatft» 

707» Nec ad rcm facit § quod utraque ^ 
rum radicum tantum ratio nobls innotefirittqu \ 
Uicer ipfas r , & r tntercedit • IdL namque 4iii 
eftf ut determinetur pofitiaejus re£be» in quM 
mutanda efl linea oxdinatarum« quo iliuil pofit 
dbcineri • Neque enimi ad determinandam po£» 
FIG. 7;. tionem % quani habet fh t^htt.^fg , neccflTe etf 
longitudincs ipiarum/^? , de perfpeflas habciei 
fed fatis quidem erit^ii^quam rationem habeat yi 
ad icp fit nobis cognitum«acexpioratum. Quam 
ergo habeatur fc :=z r , StJcss^s-^ ex cogoiia 
ratione » quam habet r ad 1 f cognofcetur ctMai 
ratiOfquam h^het fe ad dc . Vndepofittoip» 
fuxfifb relate ad tiUmfg nora pariter evadet. 

708. £tii autem % transformatione tSU » U 
ceat » quandoque delere maximam ordioatas po»| 
teilatem ; ordinata tamen acquatione relate ai 
abfciiFam ar , terminum fecundum aumqua» 
delere licebit • Vt enim ex aquatione gu^^^ 

(A« + n^z -{-i^u^ (cr^z^ + A'«^ +£i^^ + 
JbfZ Hh ^V« -f» ^ j .-rs o deieri poilic iecundus ter« 
• mtnuSi aifumere oporcerct/rar -f* zgsz 4- i -^a 
Inde autem minime crai poteil ratior, quam ln- 
bet r ad 1 ^ quum ei impedimento iit termJmis^ 
Plane vero^ii fueriti =s o). tunc deleri is optiflt 
poterit.Sic enim^ £i«ieudum eifet/rs + igsztzA, 

boc 
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flM icft/f+^^f 3£o:undc eruitur r : f 2= — a^ :/• 
709. Oeniqueiubi qu«(lio eft de routand» lU 
nea ordinauruni in alUmiqutt et occurrat ia alio 
pundo f quam in ipfa ejus origitie; jam vidi* 
mus * f fcribendum eflcr« locojr, 9t ^* iZ •srt.ify 
+ ^ loco 9i . Inde aucem rurfus duo illa conre- 
quuntur » qux in (ecundo obtrnent ^ cafu • Sed^ ^mr* f o4» 
priDtcr eavhoc Miplius occurrit notatu dignumt 
quod f ordinata equatione relate ad incognitam 
m^ licebit femper • trantformitione ifla , delers 
ex ea termiaum fecundum s quum in eius coeiii • 
€l«:nte, firaBtcr duaS indetermlmtas r 1 ft '9 terti» 
etlam q reperlatur.. 

7 10. id vcrbyUt exemplo aliquo liquido 
tonftet I capiatur iterum formula hnearum fc*- 
cundi ordiniSirelate ad x ordinata^gx^ ^ (fy -f* 
* )« + f^y* + *jf •+• *; 2SS o . Bt , ficutf, poaendo 
rz loco j^ , habetur loco ejus h«c alia f **+^/r« 
+ # )« + («r ^«> -f *r« -f* * j » o V 4ta f rcriH-*n* 
do infuper a-j^sz^^q loco Xt eadcm evadat gM^ 
-f (/r«-f 22r«+# + 2^^)«f + f tr*«^+/r«« 

+ P ^«* + ^^"^ + ^^'y« + ^^« +/'•?« + *+^f * 
•f*/^) cs o: in qua delebitur fecundus terminuSf 

fi utique fieri poffit , ut fit/r« -jr *f»« + ' + 

tgq :£: O. 

711. Qiiomhius autem id fiiit , aihil prohi- 
bet • Sienim ponamus/r4r 4* ^g^^^ o « hoc 
tft )^ + «XfT n= Oifik / + 2gq cs o*,fam erit^ar + 
•i'« 4* ^ + sjS?=o, Piane verOifi<?uti ex priore 
cirum equationum/r ^zgs-szc crultur r:s:=:i 
^2g ;/: adeo nempe.utipofita r^a^»fiet i=— /, 
ita ex al tera i-f 2^j=o infertur qir^^ii 2g. 
Yndci fi ipfa cquatio fubinde transformetur, u% 
fcribatur ^gz loQoy$ St m *— «/b ^i iMg loco «; 

S 4 jan 
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}eni alia otictur . qujc* ordinata relace ad # * fe- 
cundo tetmino deficieos deprehendetur. 

713. Atq;itailludagent('Sijaniearuni traaT- 
fotmatlonum ,' qux fiunt * pro mutand;i ia for< 
mulis fola liaca ordiaacatum t proprios noTimu 
charsfteres . I^rlore etenim transformdndi ia> 
tione . nec uUam ex rpaximls incognitiiruni po* 
teftatibus , nec fecundLim termiuum cransfa 
ta: jEquatiOntS . ordinatc rtlate ad incogn 
ir ) deleie faserit . Secuuda vero deleri qu 
quandoque poterit maxima poteltasordii 
ied fecundum terminum Dumquam deler 
cebit . £t denique , tertJa tcaosformandi r 
ae , non modo maxima poteflas ordioalx q 
doque deleri * fcd ipfe (ecundus urminus 
pet potericelimioari. 

71 ;. Verum hic fedulo notari debct , quod 
ubi dicimus» primis duabus transformahdi rAtio 
aibtis uon poReex aquationei ordinata retate 
ldincOgnit«m * delert terminum recuudum; 
id intelligi debet , -ubi ejus coefiiciens ell partim 
confbns « partlui variibilis . Nani primo, fi uihil 
contiueat variabilis | non aliter deieti pocel^t 
quam prjqre transformandi r3tione,hoc efl^rcri- 
bendo « -f* ? 'o^^ >t' £'• fecundo> (! nthil cooti. ' 
neat conliantis } ad eum delendum , fccunda 
transfotmandi ratione opus eric * & omnlna fcri» 
bere oportebit r< loco y , ft 4- 12 loco x.Quo- 
*4r/.7e}.iuii>utrumqueex iplis exemplis* fuperius •al. 
701. latis f liquct ibuade . 
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V« Tramformathnei furmuktMm # ^ro mmtania 
in iii t Mi» 6*ir^a abfcifiartim j ^/n» /ii'Ma 

crditiatatum • 

714. Q Vpereft , ut de' transroriiiitioiiibus 

3 formuiarum difleraimisipro mutan* 

da in ;is>tum iinea abrciflfarumycum linea ordina* 

tarum.Et quidcm hic etiam tres generatlm caAjs 

occurrerc pofTuut • Primus eft % quum ea ljne« 

mutandx funt in alias » qu« ipfis fint paraJlelflB. 

Secundus , quum eafdem lineas fubinde mutart 

cportetiUt una vertatur In aliam,fibi parallelam; 

& aitera in aliam^utcumque ad ipfani inclinatam« 

Ac tertius denique , quum eaedem linee muta« 

ri debent in alias quae datos cum ipfis an*- 

guios conftituant • Quemadmodum autem ex 

tribus hifce cafibus priores duo fub tertio con* 

tjnentur; itai ut breviuti (ludeamus , (atiserit». 

tertium iJIum cafumad calculun^-revocare* 

7 1 f. Sit Igitur formulaci de qna agitur,AB ^^^* '*^ 
linca abfci^rarum 1 & AC iinea ordinatarum.Sa-** 
matur extra eas punftumaijquod F«ex quo du« 
^cantur , tum reft» FG • ¥g \p{i% AB , AC pat. 
raiiciie 1 cum reflas FH» F^ utcumque ad eas in* 
clinatft . Et.cfficiendum fit ^ ut in ipGi formuU 
evadat 1 FH quidem iinea abfciflarum , Fj& vero. 
linea ordinatarum • Capiatur in.linea > ad quam 
formula pertinet, punAum quodvis M» ex quo: 
ad ipfas AB i FH demittancur re6laB^MN $ MP^: 
«liis duabus AC § Vb paraliel«;.earumque'prior4 
AIN conveniat cum FG quidem in O » cum- FH 
vero in R. £ti quemadmodum babetur kH-ssx^. 
& MN p::^ jita jponat uf FP szm , & MPvs m^ 

71 tf. 
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7id» Extendantur deinde du« F^ » PG do* 
nec conveitf^at cum tpfis AB » AC iu fmnAii 
X,&L»fiatque AKcs^t & ALr=i^.S«. 
inantur poftea fuper ahis duabus FH,Fi& portioi '. 
nes FDiF^/tqufls cquales (int jnter Ce^Sc unaqus* 
que earuin refcrat unitatem; adifque re6lis DE» 
ifct^ipfis ACt FH paralleliSiquce convcniaot com 
prioribus PG« F^ in pun£lis E Sccg ponatur F£ 
=i: m» OE = ir» Fe :s r » & ^/^ 2c 1 • Quia igitvr 
Vd eft ad dt.ut MP ad PRierit PR s:^ szi adeo- 
que»addita FP =r i9r,fiet FR =r i^H^r^.Quuaiqiic 
FR fit ad FO » five KN, ut FDad F£; erit KK 
s iMr ^ msz i Sc proptereaiaddita AK 2 ^«fiet 
AN c= ir = mr ^ msz + f. 

717. Vlterius , quia FJ eft ad Fr » ut MP 
td MR ^erit hiVL::^rz. Sad FR eft ad RO, 
ut FD ad D£ • Itaque » quum fit RO = m 
+ mz » erlt MO = r« + «« + if# » & confc. 
quenter » addita AL » five NO =: p» erit MN ts 
]ners4»#x<4«/rsr4*^ • Scrtbatur igitur ia 
Ibnnuia m#Hr f'^^^ 4^ f I<k<^ r t & rs -f- iii< ^ 
«# «^ ioco y » jamque fiet »FH qutdeni linei 
abfciflarum » Fb vero linea ordinatarum • Vnde» 
quid hSku fit opus » quo in qualibet formulaii- 

nea abrcifTariun , 8c iinea ordinatarum mutentur 
ia allas,qu« datos cum ipfis angulos conftituaou 
ftciie quidem erit intelligere. 

718. Jam » fi ponatur r t=: o : tta , ut eva« 
ttfcente dif coeant in uhum punfta duo d,8tn 
fiet r cr I . Vnde, quum habeatur x s mm ^ f. 
^yssZF^m ^pi liquet, fcribendum efle m#j f 
loco z$St t^M^p locoj^quo fiat m fommli 
CHqttideor iittea abfciflartifn»Ff vero lioea ordi* 
nattnim.Qupdfc attteni pooatur vicifliar ai ^^ot 

adeOf 
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adttOvut«e¥an«rceoid DBtCoeant io uihiiii pyoAt 
duo. Dt& £; tttoc fiet fli s I : proiodeqiiet qaU 
fiabetur » xs 4r "f i^ + 9* & J^ =^ ^^ -f pi perfpt^ 
cuum eft^ fcribeoduaiefle M-^sz^^f loco «, &: 
ro-Hp loco Yt uf evadat in fofaiula t FQ quidem 
lioea abrciflTacumi* Fi^ vero lioea ocdinatamai» 

719. Harufliautem utrumque pertinet ad 
€Um cafum t. quum linealn abfciflacimi » ft In 
neam ordioataiiim fubiode mutare oportetfUft 
uoaquidem vertaturin aiiam»fibi pafaUelam^at» 
tera vero abeat in aJiam» utcumque ad iplam iii» 
clioatam. Sed, quid faAu fit oput» quo utraqiie 
lineft mi^cet io aliam % fibi aH|uidiftaatea< 9 tu 
clk erit • cxinde pat icer erucre • Ponatut entm^ 
tum jirasOt cum x =: o : adeo nempe» ut» utraqttt 
ipfaf um D£*^a evanefcentetcoeaiu in uiuimttaat 
punfta duo D, & Et qtiam alsa duo punAa d^ & 
^» Quumque fiatt & r = ifStmx i ittltMrs^ 
4» ftSi y = e 4* p : proindequet fcrtbendo m^ 
loco X, & z+P (oco^ ; evadet in formula t.ieAii 
quldem F6 linea ablciflaffum » re£U vero Wg ii- 
nea ordinatarum* 

730. Vno igitur» eodemque calculo jan 
fiogulos cafufi enucleavimust qui occurvere pol^ 
funttquumquoiftio eft»de matanda.informulie, 
tum linca abfciflarum • cuioiiiifift ordinatarum.. 
Sed , pro lecundo t 8t tertio cafit^.aolo hic cft* 
ticere , quod t Acuti pun&um F Tumptum. eft 
extm nitds AB , AC ; iia fieri poteft t ut piift» 
£lttm illud t vel accedat ad pimfium K • fimul 
coeuniibus pun£lis F t fc K ; vtd accedat «d 
pundum L t abeuntilius in imum puoftia F • 
Sch . , Nec filentio eft prateietittfaim » qtioi 
fpecittifli ia tet tio cafu cootingece^Qqtio pn» 

tent 
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left» ut idem {iun£lum F accedat ^d punCiam 
A 9 ev«nercence utraque ipfarum FK^ FL . Ve« 
rum » quid faftu (it opus • ubi horum alicui da* 
.tur locus , facile ertc intelligere. 

72 1 • Sane tertius cafus, ob calculum nimi* 
moieiltim i ac iaboriofum » cui efl obnoxiti^t ra« 
ro deinceps ufuveniec • Vbi autem cafum illufll 
io fubfidium advocare oportebrt • dabimus ope^ 
ram » ut , quoad fieri poteft, calculi lahor mU 
nuatur : & ea propter eo utcfmur^tantumvquutt 
ri6 9f • pun6lum F accedit ad pun£lum A ; boc eftt uN- 
Ifoeaabfciflarum AB , & linea ordinatarum AC 
, mutand« funt in alias AHt A^fr, qua» eis occur^ 
rentes in ipfa earumorigineA^utcumque ad ea(l 
dcm incHnantur • Quia vero t coeuntibus fimul 
punflis Ft& Ateciam punfla duo Ki& L cum A 
confunduntur^habebitur, tum p t=z Otcum q^=0: 
proindeque , ut ea fiat mutatiot fcribendum ent 
In formula mu -{- »^sz loco Xt&rz^ mz ^ M 
\ocoy. 

728. Kon eft autem hoc loco reticendumi 
quod ad hujufmodi transformandi rationeni 
^drux^. pertinet fimplictflima iHa mutacio , aiibi * nota'» 
ta,perquam linea abfcifTarum vertitur 10 11« 
neam ordinatarumy & viciflim linea ordinacarudi 
io lioeam abfci(rarum.Si enim ponatur m s o.& 
i» s= 1 ; cOi'ncidet refka AH cum re£la AC • Pa« 
rlterque , fi ponatur r=:*— «i:o.&r2 i :o, 
coincidct rc£la Ai& cum rcfla AB. Quum au« 
tem hac ratione fiat mu 4* ^^< — ^ * & r« 4" 
nsz -^^nursiui liquet/fcribendum efie z loco jr, 
&arlocoy:qua ratione non aliud novi in for« 
roula tnducetur , nifi % quod ordinatae quidem ia 
abfcilTas^ abfeifldi vcro in ordioatas conver^ 
teotur « VI. 
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VI. Pricced^Mtium transformatso9$mm proprs^ 

€MJuft{M^ accidtn cia . 

92}, T^ £cenfendi funt modo paiilo bre. 

IV viter proprii cbaraderes earuai 

tran$rormationuni i quac fiunt % pro muunda in 

formulifi f tum linea abfciiTiirum , cum linea or* 

dinatarum • Ac primoquidem » ubi iine» ili» 

mutandas funt, in alias ipHs osquidiftantes > jam 

Tidimus * fcribendum efle in formula u ^ q\om «^,./.^ |^^ 

co^jrt&c-^f^ loco y • Hinc vero iiquet i in 

formuUi Aibinde tranaformata i niaximas inco* 

gnitarum poteflates iifdem omnino cocfficienti* ^ 

bus aiTe^as oriri S neque adeo , per hujufmo* 

di transformationem • ullam ipfarum cx cqua* 

lione puiTedeleri « Quumque quantitates inde* 

tcrminat^^ «.& q conftaiites eflTe debcant ; 11« 

quet etiam i quod t ordinata cquatione rela. 

te ad aliquamey incoguicis » nec itemex ea 

deieri poteil» transformatione iila , terminus fe« 

cundus ; oifi forte ejus coefllciens fit (onil^u;» 

necaliquid contineat variabils. 

7^4. Secundo » quum mutatio fubinde fieri 
debet « ut linea quidem ordinatarum vertatur in 
aliam % fibi parallelam , linea vero abfciifarum in 
nliam I utcpmque ad eam incJinMtam h jam no« 
vimus • ff fcribendum tfft informula09iir4-^* ^^l^ 
loco x,8l z^ nu^^p loco y . Hioc vero perfpi* 
cuuifi efty in formuia« 'ublnde transformatat ma* 
Ximam poteHatem abfciiTse alio quidcm cocili^ 
cif ntc sffeflam oriri 9 quam proinde interdum 
polTe ex ipfa acquatione ddcri. Quumque^ ordi* 

nata ^(}u9tjoae rslate ad incogtiitam t » nihij 

ob- 
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obftat, quomnius cocfficiens recundi ten 
ro cqualis fiippontturi^rficuttiii eft < 
trinsformatioiie ifta, i)>ruin recaDdum te 
pofle fetnper ex squscione deleri: in tani 
n ejui coefficiens nihH contioeat coa 
lieri dcbeat ^ ^ o. 

725. Tertio , ubi imtitio faWiide « 
genda > ut vkitCim line« quidem abfc^ar 
tatur inaliam , fibi parallelam • Iroea ve. 
iiaurum in aliamt utcumque ad eam fncl 
•j,,^it, jamconftitit * , rcrifoendumeflein foi 
•^fs-f- flocox i&rs4-piocojr • Hi 
liquet , in forniuU ; hac lege tnnsforma 
ximam poteftatem ordimts alro quiden 
ciente affe£lam oririfquam proinde ia 
poffeex ipfi squatione deleri . Ee quft « 
ta cquatione t^ate id incognitam v>nib) 
, quominus cOefttcieDS fecundt termini -1 
qualis fupponaiur j patet quoqtie , tratti 
tione ifta« ipTum fecunduffl terminum po 
per ex xquatione deleri : In tantara « ut, 
coefficiensnihilcontineat conftaatfs.fi* 
beat q = o . 

7 16. Denique > ubl dum Hl« linex nataa> 
dc funtinalla) «quxdatos cum ipfis aagulai 
Vf.7i7,conft)tuant }jam vidimus * • rcfibendum cft 
in formutamar^-nHS+^^oco *■ & **«+»! 
+ " + ^ locojr . Hinc vero liquida patec t ia 
formuU,fubinde trai)Sfbrmita,alio qutdeni coef^ 
ficieate «ffeflam orirl , tum maxinum poceft»^ 
tem abfcilTx » cum maximam poteftatem ardlar 
tc{ & confequenter utramque (imul pofft: intet* 
dum ex ipfa aquatione deleri • Quumque» ofdf- 
nau tequatione idste ad qutmlibet ex iacofoi- 

tM» 



LIBER TEIITIUS. %ft 
€is f (cmper fieri potcft t ut coefficietis fecuadl 
CCffnmi zcto ^uaiis cvadat f nect ubi id fit rf« 
l«tcad iucognitam unam t quicquam obftat^ 
quominus idcm fiat interdum rclate ad incogni« 
tam aUcram; manifcftum cft quoquct transfor» 
ffnatiooc ifta, fecundum terminum poflc quando- 
que delcri rclatc ad utramque incognitam fimul. 

7 »7* Notavlfnus autcm fupra * , hunc tcf-*^****» 
tium cafum tunc tantum dcinceps ufui nobit 
Ibrc t quum Itnea abfciflfarum » & linea ordinata- 
rum mutandic funt in al/as , qua 9 eis occurren^ 
tec in ipfa carum originc,datos quofvis angulofe 
cum iifclem conftituunt. Vndctficuti^ad id pera^ 
gcndum , neccfle eftt rcribere ma + msz loco art 
& fZ^ »sz 4* ^u loco^; ita clarc iiquet t tranC» 
fbrmatione ifta , ob oovos» quos fortiuntut 
cocificiciitcs maximsB incognitarum potcftatest 
pofle quidem interdum utramque earum ex c« 
quatjonc dclcrl ; fed fect^ndum terminum tx 
eadem sequatione adco quidcm non pofle relatt 
ad utramque incognium fimul climinarij ut neo 
etiam retate ad unam tantum incognitarum eum 
delcrc fas fitmifi forte cjus cocifictcns mhil con« 
tineat conftantis. 

726. Iltud intcrim t opc hujus transforma- 
tionis» interdum obtinerc iiccbitt quod aliqucm 
deinceps ufum habebit t ut cocfliciens fecundl 
tcrmint t relate ad quamcumquc incognitarun ^ 

ordinctur «quatio^fit femper quantitas con« 
ftans • Quod ut liquido conftet t capiatur for- 
mula lincarum tertii ordints oy? 4 txy^ -f- cx^ 
4- rf^i + ^>« +/xy +^j^a + /y + i*|+* s= ©• 
£t t ficutiinca, ponendo % tum^csot ctun 
i; 3= o I fit quantitas conftans cocffipicns fccun^ 

di 
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di cermfni , tam quum lequatio ordinatur relate 
ad incognham^ tquiim quum ordinatur rebct 
ad incognftam x j ita eo res redit» ut) rcribeod^ 
tnu ^ msz loco « • & r « +- rtsz + n» loco jr,eva- 
nefcat t tum coefficiens ipfius uz^ , cum cocffi* 
ciens ipflus a-z . 

729, £t quidem 9 debitis fubftitutionibut 
pera6lis,fiet^ja/f3 + ibmn^ -{- j^w^ir-f-jrfwJii' 
+ (6an^ + 4*»7i«f -f- ici»^ j rx +• (35« +• A») r* 
cocfiiciens ipfius i/z^ , & ( JM^ 4» 2^"''^^ "^ 
jcf/i^» + jiwi? ) ^ 4- ( S^J^* + 2^w» +• cm^ )r 
coefliciens ipfius /y^c • Plane vero f ficuti ez fe. 
cundo ifto coefficiente, zero requatOf eruiturrs 

4- tAmn 4* cm^) 9 Ita prior coeffi jiens • ntii lo 
etiam sequatus* dabit r ^ : i^ 4- (6m^ -^ 4^jm -f 
2m*,r : ( ja/f + ^w)i -f- ( jM^-f-j^mff^-f-gcw^f 
•f- 3(/r/i3) : f jaiy -f« 6m) = o • Vndei fcribenJoia 
asquatione illa ioco r:x valorem inveotum , & 
ioco r^is^ quadratum ejus ; habebitur hscc ai:i 
SDquatio jaifn^ +• ( jac*— ^* ) n9m ^ ( ^ad — 
ic)nm^ + ii^d — • c^jm^ =: Oifive etiara m^ : s^ 
4- (^ad*^c)m^ : (^^^«--«^^^«^^(jac ^— i^^we 
(j W — c^jn 4- ja^ : (3 W*-i r^; = o. 

730* (^uum igitur in poftrema ifta «qua- 
tione frafkio m : ir gerat vices incognits ; Uce« 
bit 9 ope ejus « fnvenire rationem 1 quam fei adi 
debet habere , ut io «quatione propofita coeffi- 
ciens fecundi termini relate ad utramque luco- 
gnitani evadat quantitas conftans • £t quoniiii 
cadem Aquatio , velut trium dimenfionum» trci 
poteft radices reales admitterc ^ liquct id t de 
quo agitur , tripliciter etiam pr«(lari pofle: is 
tantumt ut, fi du» ex iis radicibus evadant iim* 



LIBER TERTIUS. i^f 

ginarr^e » duo eciam ex lis inodis iinponibkles 
fiant • Determinata autem ratione , qua; adfit 
oportet inter m 9& ff » noca icfdem (iet ratio* 
quam r ad r debet habere • Nam , quum fit r : I 
= »— • f ^an^ — - ^imn^ •— jcfw^/i •— • ^dm^ ) : 
f ^a»^ + zAmn + ci»^) = o $ fcribendo toco tTif 
& ^ congruos fuos valores « jam per termmoSi 
piune notos « fraflionjs r : s valor innotcfcet. 

731. Quiautem (int congrui idi valores, 
quos loco ipfarum m , & f$ fcribere oportebitt 
haud arduum erit intelllgere . Jam enim ex co- 
gnita ratione «quQm naad^debet haberCf de- 
terminare licebit pofitionem re6las AH, h\ quam fIG« 9fw 
mutanda cft liuea abfcifTarum AB • Itaquc , fi, ea 
determinatat capiatur fuper AH portio AD=t» 

& ducatur perpun£lum D refla DE , ipfi AC 
parallela , qux conveniat cum AB in E ; fiet A£ 
valor ipfius m^& DE vaior alcerius n . Nec ob^ 
fcura eft hujus rei ratio . Nam t ubi quantitates 
ra 9 &, n in transformanda sequatione feorfim 
adhibuimus , qon alias rcAas nobis exhibebant» 
qiiam ipfas A£ t DE . Unde t quum rurfus fe- 
janStx fub contempiationem veniunt , neceflc 
eft , ut eafdeni re£las nobis cxhibeant. 

732. Cxterum , debitis item fubHitutioni- 
bus pepa£lis,fiet in cadem formula (an^ 4* ^>^^^ 
•+-ci»^)f + i/w^)xJ +( Jfl«^^ + 26m» +cm^ )r$^ 
^ da» 4" i^)^^^ 4* ar^ cocfficieos ipfius z^ %& 
an^ ^ bmn^ '^ cm^n + dm^ coeiliciens ipfiu^ 
iv3 . Unde clare etiam iiquet , hujufmodi tranf^ 
formatione pofle utramque ex maximis incogni- 
tarum poteftatlbus interdum ex squatione de« 
Jeri • Nam , ficutl » sequato nihiio fecundo cocf- 
iicicnte, habetur pro fra£lion« mm sequatio 

TomJlI. T trium 
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triuin dimennoDum m^ ; n^+cm^ : i/y^ 
4" a : i ==: o » cujus ope invcftigaoda efl ratic 
guam habere debet mudn$ ita , fi ponaturoihi 
lo «qualis coeiBcjens attcr • fcabebitur pro fia 
£lione r : s gequatio fecundi gradus r^ : j^+(}fl 
4-^r/i)r :«r + f jai^' ^zAmn + cm^ ) :a:=o 
ex qua , fubrogatis ioco i?it & Jf valoribust qii^ 
vi prioris itquationis debent habere ^eruerelr 
cebit rationem % qu» adfit oportet intcr Ti&a 

C A P U T III. 

'Lineorum cujufcumque ordinis dicmttth 

axa , & centra • 

733. A^ Uai prscedenti capite oftcnfi 
V^ funtde transformationibusii»' 
mularuro , quibus Jineas cujufcumque ordioif 
in unum exhibuimus ^ habenda funt velut toti' 
dem lemmata^pro indagaudis praecipuis lioca^u'' 
ftffeflionibus • Kuncf Jemmata iiia ad ufumr^ 
vocant^s % demonftrare conabimur 1 qua ratioaet 
eorum ope ^ ip($B Iini^arum affcdiones pr;ccipu> 
debeant inveftigari . £t quoniara diametrorOOi 
axium % & centrorum confideratto t^btioet , fl^ 
modo in lineis fecundi ordjnis $ verum etian) 
iis , quac ad ordincs fuperio^es refcrunturioA^ 
dcmus primum hoc capitev quo paflo inl 
cujufcunique ordinis diamecros » axes, & ceacr 
Itceat definire. 

734» Sane in lineis fecundi ordinis t Itoc 
in circulo , & coni fe^ionibus vocacurdiaipt^' 
rc£ta quftvis linea 1 qu« btfariaaj dividit 000 
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eSkns 9 alicui a?quidift«nter duftas $ & utrinqu9 
td curvam termiaaus . Nunc autem » quod de 
liacnctris linearum cujurcumque opdinis agea* 
ium aggredimur » operse pretium eft t eam dia- 
[nctri notionemtveiut propriam Jinearum re\:un« 
]i ordinis t tantifper deponere ^ aliamve loco 
tjus fubftituere » paulo generaliorem « &qu9ad 
lineas ordiDum omnium (e extendat • Interim, 
(it notio ifta diametri , paulo generalior, re£lius 
kiteJiigatur ; ad rem erit » de configuratione lU 
nearum cujufv is ordinii nonnulia prius fum# 
matim oftendere. 

I. ConfigufMh lintorum sujufcumqMc oris§iu 

fummatim oftenfa • 

73$* /^ Uemadmodum natura cujufque 

V^ lineas deBnitur per aequatio- 

inem f quseexprimit nobis relationem inter ab* 

fciflam t & (^Tdlaatam correfpondentem; ita fin« 

gula ejufdem line» pun£la determinare licebiti 

inveniendo , ope ejus sequationis t longitudi* 

nem ordinatse t qnx cuilibet abfciflse correfpon- 

det • Utf fi quxftio fit de decerminandis fingulis 

punfiis ejus lineas i qux definitur per x^uatio- 

nem iftam^^ = ax ; fatis erit , in linea abfciffa« 

rum AB fumere portionem quamvis ANt & me*iriG. f6 

diante ea icquatione invenire longitudinem or- 

dinatflB correfpondentis N M . Nam t ubi in ae* 

quatione ^^ = ax incognita x exhlbet datam 

quamvisportionem AN t jam valor ejus dcter« 

mihatus evadit • & confequenter etiam incogni- 

tajf fuam determinationem fubeat necelTeeft. 

736. (^uamquam v^ro » determinato valore 

T a !»• 
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jncogniccx t ettam valor »Jterius y ^detcr 
tus evadat ; nihil tamcn vecat , quominus altcri 
ifte valor multiplex oriatur : nimirum » fi c 
tingat» incpgnitam y in osquatione ad plures 
menfiones alcendere . Vnde , quoiiercucnquc 
Kcidit , neceiTe eft , ut eidem abrcifl« AN 
res quoque ordinat» NM correrpondcaut.Iti 
«llato exemplo » ob duas dimenfiones » ad q 
in asquatione y^=:ax afcendit incognita^» da 
item valores eadem iiicognita potcft habcre, 
cx ccquatianis ejus refolutione eruitur» tum 
4" u^M f cum^ s=: — < \/ax. Quare ejdem abld 
AN dusc etiam ordinat^ NM correrpoudcbafllt 
qu$ tamen xqiuhs erunt intcr fe » & cadeQtal 
parte^ contrarias ; quum duo illi valorcs ip6tf 
^ fibi mutuo lequentur I & contrdriis» fi|;nisfifll 
affeai, 

737* ^^^ q^ium ita fit » perfpicuum eftt retat 
te ad lineam abfciiTarum AB, ipfam t de quaap« 
tur , lineam poflfe plura crur^ interdum haberCt 
Si cnlm contingat «ut uni , eidemque abfciffl 
AN plures ordinatae NM corrcfpQadeanc ; pU* 
ne neceflfc eft , ut plures iftas ordinatx ad toti* 
demcjiifdem lineo: crura diverfa termineatox^ 
Generaliccr autem flc ftatui ppteft , ut » rclatc^ 
iineam abfcifTarum AB t quselibct linca tot crurt 
haberc poflit i & non piura , quot funt dimea» 
fiones 9 ad quas in line^ ejus «quatione ordioJ* 
ta y afcendit , Qua ratione linea » ad quam peri 
tinet aequatio y^ ^ax , relate ad iincam abfci^ 
(arum AB » babebit duo cruia • £t fimiliter i s 
habcatur linea aliqua » cujus naturam cxbikit 
(cquatio iftsi 3»3— -/lAry+^^^^o; ea, relate ad eaDr 
dcm lineam abfgiflrarmn A9 i tnbus crurito 
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7^8* Keque vero necefTe cfttUtomnis 11« 

nea, relate ad lineam abrciflTarum ABi tot revera 

f^abeat crura , quot funt dimennones , ad quaS 

in ejus arquatione afcendit incognita y • Fieri 

enim f^oteJl , ut ia ea cquatione non omnes ra- 

dices Incognittsjf (Int reales • Vnde , pro nume« 

TO radicum imaginariarum » mirror quoque (iet 

numerus crurum . Ita in utraque harum xqua- 

tioniim yi » a^x « yi -=r ax'* incognita y unara 

habet radicem realemift duas fi)iaginarias» Qua- 

ffc linea , ad quas cx pertinent a^uationes , re« 

late ad iineam abfciflTarum AB * unrco tantum 

Crure prciditsb crunt • Atqu6 ita quoque in dua^ 

bQar1|ifce;equationibusy^ =stf^x ^y^ = ax9 iiu 

tognita y duas habet radices reales t & alias duas 

imaginarias. Vnde lineae» iis a^quationibuscxhi- 

bitiB • refpcftu lineas abfciflarum AB , duo cru- 

ra diimtaxat habebunt. 

739* Ad indagandum porro currumcujur* 
que cruris i fatis erit , inquirere » quid accidat 
yalori ejus ordinata; $ quas ad crus iilud termi* 
natur t per tot4m longitudinem ipfius AB • Vt« 
G cequat io » iineas naturam definiens i fit ^) =< 
l^jtp^ "^ Jv' ; fiabebi t in ea incognita y utiicam 
tantum radicem realem » & confequcnter linea 
ipfa 9 relate ad AB , unico etiam crure praodita 
erit. Quum autem habeatur y := i/^[ax^ •— * x^h 
iiquet I valori ordinatas » quce ad crus iilud ter- 
mimitur • tria contingere s primo i ut fiat nul- 
lufi 9 quum efti vel ^ = o t vel jv =c ai (ecundot 
ut ex pofitivo evtdat negativus i quum x major 
eiltquamJi& denique , ut fit Tcmper pofiti>- 
vus t quum abrcilTa fltmitur negativa . Vnde, 
^jimpta fupcr AB portione AD tssa^ couveniet fI6. 77 

T j crufi 
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criis illud cum AB in pun6lis A i & O ; & fictti 
poft punftum D cadec ad parcem afteraai ipfioi 
AB I f ca poft pun6kum A in eadem parte curfuB 
fuum profequetur. 

740. Inquirendusfitquoque curfus Criw 
crurum 9 quibus referta e(l linca 9 per mq\u^ 
aem iftam exhibita ^3 — axy ^x^ ;=o. Sui 
in hac squacione incognita y habec qiiidcffl titl 
radices reaies 9 duas pofitivas 9 & unacn uegati» 
vam>quotiefcumque abfciiTa x eft pofidvayicM» 
que non major 9 quam ay/B^ : 3 « Nam t fiaAi 
quum Iiabetur x «£= /14/^4 : 3 9 qua^libet radica 
po(]tivarum fica^quaiisav^a2 ; tta 9 exifteouf 
majore 9 quam av/^4 ; 3 9 easdem radices poficirv 
evadent imaginaris 9 cantumque tzdix negatin 
in realitate fua perfiftet • Quoctrca^ fi fiiper Al 

FIG. ^S.capiatur portio AD/= ^71/34 : ^^& per puodiA 
D 9 ipfi AC OBquidiftanter 9 ducatur re£fca DE:^ 
Gs/32 ; duo quidem iineas crura cadent «d pn 
tem unam ipfius AB 9 fimulque jungentur a 
pun£io £ 9 nec ultra progredientur ^ crus tcm 
reiiquum cadet ad partcm alteram 9 Sc cun ci* 
dem AB In infinitum abibit. 

741. Quoniam autem in eadem aBquatione 
y^ — axy 4- ^^ (= o finguli valores incc^ottef 
evanefcunt 9 quum ponitur ^ = 09 plane neccA 
eft 9 ut finguia iineas crura convenianC tMi inta 
fe » (|uam cum l!nea abrciffarum AB in ipfaqtf 
origine A • Quumque demum 9 affuinpct «bfc^ 
X negaciva 9 femper radices dua? Ipfius y ifHt^ 
imaginarias » quasque manet realis fit una exiiti 
qu« prius eraut pofitivaB ) duo adiiuc ikk 
neant necefie eft • Primo, ut unum ex cruribiiSt 
qtm fiftuntur in £ , iu quidem cun crure lofr 

Ai- 
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nito conveniat in A » ut tameii ex hac purte 
non ultra progrediantur • Et fecundo t ut crus 
alterumi pofl occurrum ejus cum Itnea abfcifla* 
f um AB in punflo A t non mutata pofitione, 
pergat in infinitum cum ip& AB verfus piagam 
Oppofitam. 

742. Jam, quum nobis innotefcit, tum mul* 
titudo crurum , quibus prasdita eft linea aliquat 
relate ad lineam abfciflarum AB , cum curfus 
eorundem crurumf^er totam longitudinem ejuf- 
dem AB ; configurationis ejus iineas non exi« 
^uam partem compertam habebimus . Quemad* 
modum autem hujufmodi confiauratioucm dcii^ 
niredocuimus^relate ad lineam abfcifTarum AB) 
Ita eandem licebit quoque dcterminare t relate 
ad lincam ordinatarum AC.. Nam profe£lo fin* 
^ula alicujus lineas punfla haberi pofTunt « ia« 
veniendo, ope fux «quationis, non modo longu 
tudinem ordinatx t quse cuiiibet abfciflc corre* 
fpondet ; verum etiam longitudinem «blciflT»! 
quoB refertur ad quamvis ordlnatain . Quorfum 

fdcit f quod alibi * monuimus : nempe in quali- •gff^ ^f # 
bet linea nihil obflare f quominus abfcifl*» qui« 
dem m ordinatast St per concrarium ordinatas in 
abfciflas tranfmutentur. 

743. Plane vero » etfl linese conliguratlo 
abfolute confidcratateadem (emper fit oporteatr 
ficri tamen potcfti utt relace ad lineam ordinaca- 
rum AC formam induerc vjdeatur , aliam ab ea» 
quam fubibat t relate ad lineam abrciflarum A^* ^^*. 
Itatfl lincas nH]uacio fit x^ •^axy-^-y^xrzOf 
nihijfane mutacionis cccurrit. Nam prfmOtfum^^ 

pta fuper AC portione AF c= iiv/?4 1 j , & du- 
Aa per punAum F, ipfi AB requidiftantert re€ta 

T 4 FC 
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FG ;=r ay/^^z \ adhuc linea relate ad AC duo ht* 
btbit crura ex uno iatere i qux flmui juuguntur 
itt G'f nec uitra progrediuntur» Sc crus aiiud cx 
laterc alio $ quod in infinitum abic cum AC . £i 
fecundo 9 flcuti unum ex prioribus cruribiis lU 
quidem conjungttur in A cum crure infioiro, 
ut tamen ex hac partc non ultra progrediantur; 
tta crus alterum poll punflum A f noa muao 
pofitione, pergit in inflnitum cumipfa AC vct« 
fus plagam oppofitam. 

744« Non perinde vcro fb res habet « fi li- 
necc aquatiofit xB ♦— «flAf^ '^y^^oAn htc eninii 
fi^ flt pofltivajtemq;non major^quam tfv/s^. -. j, 
habebit x trcs radices reales , duas pofitivas t St 
unam negativam . Sicuti vero , exiftente y :=z 
a\/i/^: } % quxlibct radicuni pontivaruoi fit •• 
qualis la : 3; itaifi fucrit^ major» quam «v/s^t}. 
eiedem, radices po^tivs evadent imagioarJs. 
FIt5- 77t Quocirca 9 fi fuper AC capiatur portio AE =: 
tf\/34 : 3 , 8c per punflum £« ipfi AC «squidi- 
ftanter 9 ducatur refta Et* = la : j » non oiodo 
linea 9 relate ad AC 9 habebit tria crura 9 veruo 
etiamduoex iis cadentad partem unam ipfiiis 
AC , fimulque jungentnr in pun£lo F 9 nec ul* 
tra progredicntur 9 crus verorcliquum eadet td 
. partem alteram 9 & cum eadem AC abibit la ia* 
finitum 4 

745. £t quoniani in eadem asquatione x^ »-* 
^*^ +y^ = o f exiftentejf 1= o , non omnes r*- 
diccs ipfius X evanefcunt 9 fcd una ex pofitivif 
fit asqualis a ; plane neceflfe cft » ut 9 funipta fii* 
per AB portione AD:=rra , unum ex cruriboSy 
quse iimui junguntur in F9 convenlant cum AB 
iii O ^ alia vero duo eidcm occurrant in A^ 

Quum; 
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Quumquc demunii exillente negativo valore ip« 
IjUS^ I unlcam habeat radicem realem incognita 
j^tqutB rurfus fit squali^ a^ quum ponitur^=o; 
oportebit quoque % ut crus illud » quod ipfi AB 
occurrit in D , pergat ulterius poil occurfum 
iftum , & non mutata pofitiooe , relate ad ACt 
abeat in infinitum ; atia vero duOyqufli fimul 
ju^guntur in A > fiftantur ibidem t oec uitra 
progrediantur* 

II. Diametri notio genefalis » ejufqui ietermi^ 

nanda ratio. 

74^* T Inearum configuratioiie fumma* 

J-^ tim ollenra ^ facile modo trit» 

intelligere diametri notionem illam , qu» eft 

paulo generalior 9 & ad omnes linearum ordines 

(e extcndit • Jam entm vidimus tunamquamquc 

lineam»relate ad lineam abfciflTarum ABttot cru- 

ra generatim habere » quot funt dimenfioneSf 

ad quas In «quatione ejus lines afcendit ordina- 

tzy • Itaquo 9 exhibitis lineis ordinum omnium 

per eas Formulas » quas fupra attulimus : pta* 

nt neceflfc cft , ut, rclate ad ipram AB 9 habeant 

crus unicum iineiB primi ordinis • crura duo Ii« 

nees fbcundi ordinist crura tria line«B ordinis ter- 

tii 9 crura quatuor iine» ordinis quarti ^ atqu» 

^ ita deinceps. 

747. Huic autem confequens eft 1 ut » fi ai* 
quidiftanter linex ordinatarum AC reflse in li- 
jieis ipfis ducantur 9 iil^ generaliter occurrex« 
debeant in unico punflo lineis ptimi ordinis, in 
duobus pun£lis lineis ordinis fecundi , in tri* 
Jlfos |^uu£li8 Isneis ordinis tertil» in quatuor 

j)ua* 
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punflis Ijoeis ordinis quarti « atque ita in iii- 
finitu(n • Vnde » pro quolibet ordine lineariioif 
vocabiinus diametrum reftam illam 9 qtus omocs 
has reflas sequidiftantes , ad (ingula ipfius line:; 
crura terminatast fubinde quidem difpefcic 9 nu 
fi captantur cujufque fegmenta 1 cruribus ipfis, 
& refla fecante intercepta« fumma fegmcDCoruai 
ex uno latcre fit ubiqite squdis fumm« fegsnSQ- 
torum ex latere alio. 

74^. Dari vero In fingulis tfneis refUmt qo« 
cas parallelas fubindedifpercitihaud difficilc erii 
oftendere • Scribendo enim in sequatione lioes 
%r« '>x. ^ loco Xi&z^f/a-^-p loco yi jam vidimus % 
transformatiooe ifta , fempek^fieri poflfe $ ut 9 or* 
dinata squatione relate ad incognitam Z , fecua* 
dus ejus terminus evanefcat • Id ergo fi fiat^ ob 
difcflum fecundi termini , non modo radices 
^iff«447« ipfiuscerunt* » partinkpofitivas, partim negati- 
/i^ »• V8B ; verum etiam fumma ex radicibus pofitivis 
squalis erit fummas ex radicibus negativis« Ua- 
de omnino necefiTe eftiUt nova linea abfcifTarumi 
in quam prior commutatur , fubinde divtdat o- 
mnes re£las » ipfi AC flequidiftanter duflas 9 & 
ad fingula lineaB crura terminatas % ut fuisaii 
fegmentorum ex latere uno fit «qualis fumms 
fegmentorum ex latere alio. 

749. Neque vero putandum eft 9 111 quali« 
bet linea unicam tantum diametrum dari . Sane 
enimi ubi reClas^ a diametro dividendas, ipfi AC 
funt paratlelaB 9 unica tantum erit diameter . Sed 
nibil obftat 9 quominus te€ix illx atteri cuidaai 
capiantur cquidiftantes • Jam enim vldimusfu- 
pra 9 in fiogulis linearum ordinibus 9 maneote 
«adem lioea abfciflarum # pofle lineam ordioata^ 

rum 



t I B B R T E It T I U S. 1^9 

rum in aliam $ atque aliam commutar! • ItaquCf 
li fiat mutatiO ifta^ licebiti eadem ratione * , pro ^drtli^t^ 
omnibus iis mutatioaibus 9 in quibus non eva* 
nefcit maxima poteftas ordinat® , totidem quo* 
que diametros re|3erire • Quod quum ita Ct t di« 
cendum eft « in quolibet linearum ordine diame* 
^rum eflfe quamvjs reflam t qu« ita quidem dif- 
y idit omnes reflas t aiicui «quidiftanter dii£las» 
& ad fingula linese crura terminatas t ut rumma 
fegmentorum ex uno fecantis latere fit «qualif 
liimm» fegmentorum ex latere alio« 

750« PoflTunt interim omnes infinlts diame* 

tri f quarum linea alicujus ordinis eft capax » ia 

In unum coire : icilicet tfk , inventa diametro 

una f' sequatio ipfius iine« relate ad eam diame* 

trum talis oriatur , ut , mutando iineam ordi* 

naurum in aliam t priori utcumque inclinatam» 

hoc eftffcribendo f « ioco jrt& u-^sz loco ^r^na* 

Ta squatio reiate ad incognitamz adliuc fecuu'* 

do termino careat Jd enim quum contingit» pla- 

ne neceflfe eft , ut linea abfciflTarum t etiam relatn 

ad novas fuas ordinatas t vices fubeat diametri* 

Quod fi autem, transformatione illa^redeat in am 

quatione fecundus terminuSt fed coefl^ciente» 

qui nihii contineat variabilis ; tunc diametri o- 

mnes parallelx fient inter fe . Nam , ad eum de* 

iendnm , mutare oportebii • iineam abfciflTarun) «^« ^^f; 

in aliam t qu® ei fit parailela. m^ 

751. Profingulis autem linearum ordini* 
bus 9 licebitycirca diametros lioc generaie thep* 
rema ftatuere • quod 9 fi intra lineam ducantur 
plures re£l« paraliels t quarum qusilibet ei oe^ 
currat in tot pun£li8 1 quot exponens fui ordi* 
ais dcfignat i re£U 1 qu« ito lecat duas carMia 

pa. 
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pAraUelirum t ut fumma fegmentoruin eic uoo 
kitefe fit «qualis rummos regmentorum ex iatere 
alio I fecabit eadem iege omnes alias re£las pa« 
raiieias, St confequenter eritipfius lintm dianie« 
ter • Nec fane difficile erit % tfieorema iftucl o* 
ftendere. Debet fiquidenii pro rcfkis iif paralle* 

^M49« '^^* ^'^^* * diamecer aliqua. Icaquei quum ea traa* 
fire debeat per duo ilia pun£la,in quibus jam 
fe€i9 funt priores dua» paraltelas ea $ qua opui 
eft^iege^ St per duodata pun£la pofitio re6la; de* 
terminetur : plane neceflfe eft , ut rc£ba»quai 
prioresduasparaitelas jam fubinde fecat $ fit o^ 
ninium earum paratlelarum diamcter* 

752. Oubium autem liic oritur » quod jn* 
terdum linea aliqua pertinet ad aliquem ordi« 
nemt nec tamen in ejus OBquatione fpeciali ordi« 
nata afcendit ad tot disienfiones » quoc exp». 
nens fui ordinis defignat«Id enim qutim con* 
tingit I non videtur » qua ratione fieri poflit , ut 
linea illa talem diametrum habeat i qualem e:f i- 
glt ordo ejus. Sed nihil inde metuendum» quod 
veritatem ejus evertat » quod modo diftrum e(l« 
Nam » fi in asquatione ejus lincs » fi:ribendo ra 
loco jf t&u-^sz ioco X » mutetur iinea ordiaa. 
tarum inaliani tei utcumque inclinatam^ jain 
nova habebitur «quatio , in qua ordinata # a* 
fcendet ad eum gradum » quem exponens or« 
drnis oftendit . Unde , mutata fubinde «quatio* 
ne iineae , jam » pro infiniti» rationibus , quas r 
ad s poteil habere » infinicas diametros iovenire 
licebii » quft fint ejus natur» , quales a llncm 
ordine requiruntur • 

753« iiiud potfus nonnihil negotii faceflit^ 
f|Uod fierl iaterdum poteft ^ utiniines arqua^ 

tio- 
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'tione afcendat quidem ordinata ad eum gradum^ 

tf|ueni cxponen$ (ui ordinis defignatsfed iinea ip» 

ik>ob aliquas ^jus ordinacse radices imaginariaSt 

non babeat i relate ad lineam abfciflarum f tot 

crura « cjuot indicat idem ordinis exponens« 

"Verum, quum id contingitt fupplenda funt cru« 

xa deficientia per ipfas ordinatie radices imagi. 

Iiarias ; & adhuc habenda veiut diameter no» 

va ilU abfciflarum linea , cujus ope fecundus 

ex acquatione cerminus deletur • Keque oIi« 

ter fieri debet , fi iinea habeat quidem tot cru« 

ra realia , quot ab ejcponente fui ordinis in« 

iiicantur ; fcd quasdam ex iis , ob aliquas ordi* 

iiatft radices i quae poft terminum aliquem eva« 

du nt imaginarice » fiilMncur eo in loco « ncc cum 

Mliis cruribust ulterius pergentibuSj continuan- 

tur . Nam « fimiliter per ordinatas imaginariast 

contiuuanda funt etiam in infinitum crura illa» 

i}U86 alicubi fiftuntufi 

754« Et fane radices imaginaric in squatio* 
Dibus binatim femper occurrunt; & in iiSificuti 
communis quanticas realis codem figno aiiefU 
fit * oportet^ita communis quantitas imaginaria ^^rtltif^ 
contrariis fignisaflici debet • Finge igitur a -jr l$b.%. 
<i/-r-4^,&a»— «x/w^^ efl^e duas alicujus ordi- 
xiatop radices imaginarias • Jamque» H AN fit ab- p]G. ^^^ 
fcifla I cui ere correfpondent, pcr ea» qux alibi * ^aru^fu 
di£la funtf fubinde illas defiguiire oportebit^ut, 409» 
du6la ipfi AC «quidiftanter refta NO s a» de" lib^ l» 
beant hincinde fuper NO erigi perpendicula 
OM f Om talis longitudinis » ut fit , tam OMt 
quam Om p= \/h . Piaae vero punfla M , & m» 
quum defleftant a curfu ipfius NO % ad lineam 

opn pertioebiiQt ; fed ^ iis adliibiti^ t Qb partes 

OM, 



4 

V 



1 1 % ALGEBILS ELEMENTORUM 

OMf Om , quse • veiut ad contrarias partes tefi. 
dentes» fe mucuo deftruunt, femper verum erit» 
quod I relate ad diametrum » fumma fegmento* 
rum ex uno latere fit xqualts fummse legmento*^ 
rum ez latereaiio, 

755. Diametri igitur notione ad ruain un^ 
verfalitatem revocata 9 abunde , opinor » liqoetp 
non modo iineas fecundi ordinis • fed eas quo- 

> que » quse ad ordines perttnenc fuperiores 9 fafr- 
nitas diametros habere • Quum autem ex s« 
guationCi in qua ordinata gerit vices incognitSi 
(iscundus per diametrum terminus defeatar; mi* 
niTeftum eft 9 reiate ad ip(am diametrum , debe» 
re eflfc ey^ + ( gx^ ^ix-j^i):^^ formuiaai li- 
nearum fecundi ordinis^/iya +lcx^^fiif^A]gfj' 
(dx^ -♦-|'X^+/;tf+^)=o formulam iiaearum or< 
dinis tertii , acque ita deinceps ; adeo ncmpe^ut 
esdem iliaB formul» paulo generatiores » quai 
pro linguiis linearum ordinibus fuperius cxhU 
buimus • dabunt nobis formuias earundem li- 
nearum , rclate ad diametrum , ponendo nfhilo 
asquales eos coefficientes 9 per quorum deftro* 
fliooem evanefcit in formuiis fecundus termi- 
nus 9 ubi relate ad incognitam jf ordinantur. 

756. Csterum non eft hicreticendumyquodi 
fi 9 fcribendo rz loco ^^&ar + K^'^ loco Xf 
fiat , ut in squatione 9 ordinau relate ad inco. 
gnitam x , fecundus terminus evanefcat 9 etiim 
nova linea ordinatarum , in quam transforma- 
tione illa prior commutatur^ velut linesB diame* 

*4r/ta9* terdebethaberi.Jamenim vidimus fuperius *. 
nihii obftare , quominus abrciflfai quidem in or« 
dinatas 9 ordinats vero in abfciflas tranfmuten^ 
tur • Itaque § £9 poft eam transformationem^ fiat 

com* 



L I B £ R T E R T I U S. ;u 
icoromutatio ifta ^ ob defefkum fecundi terminif 
plane neceflfe eft, ut oova iila linea ordinatarum 
Jinegs diameter evadat . Sed i relate ad hujufmo- 
di d^ametrum i liquet, dcbere tffegx^ +(0^^ + "^' 

i^y^k) .-:;= o formulam linearum fecundi ordiniSt 
dx^Mbf ^fy^h^f^ (ay^ + cy^ + Ay + *) 
s=: o formuiam lineariim tertii ordinis , atque 
ita deincep$, 

II !• Diflh^h dhmeirorum tn gencra%ubi etiam 

de diametris curvilineis. 

7f7» /^ Uemadmodum cujufque ordinfs 

V^ linexi faltem per ordinatas ima« 

ginarias t toc habcnt crura, relate ad aliquas ii- 

neas abrcidarum , quot exponeps ordinis indu 

cat h ita , pro fingulis linearum ordinibuSj voca- 

viinus diametrum re^am quamviS) qus ita qui- 

dem difpefcit omnes reflas alicui ssquidiftanter 

du^s ^ & ad omnia linea? crura termiiuus • ut 

funima fegmentorum ex uno fecantis latere ad« 

equet fummam fegmentorum ex tatcre alio« 

Quum autem notio ifla generalis diametri a« 

liam tatque aliam induat formam r prouC aliusf 

atque alius eft ordo linearum ^ ad rem erit » prp 

variis formis i quas fubire poteft , varia diamo- 

trorum gcnera di(linguerei& vocaredlametrum 

primi generis « qu« lineis fecundi ordinis com« 

petit 9 diametrum fecundi generis i qux ad Ii« 

neas rcfertur ordinis tevtii ; diametrum tertii' 

generis , qus propria eft linearum ordinis quar* 

ti 9 atque ita deinccps. 

758« Hac diamctronim diftinflione fuppp« 
(itat liquet 9 diaroetrum prlroi generis fecare re- 

ftas 
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£^as fuas squididanccs in duo tantum regmeft 
ta iqux «qualia erunt inter fe • Non penndj 
vero fe res habet in diametris aliorum generuJ 
Quse eaim fecundi ed gener is. ea dividec quaJ 
libec re£larumsequidiftantium in tria fegmcnti 
& fummaduorumfegmentorum «ad unam dli 
raecri partcm exiilentium , aequalis erit tert«i 
fegmenco , quod exiftit ad partcm alteram .P* 
riterque^ quac e(l tertii generlsiea fecabit una» 
quamque parailelarum in quatuor fcgmenta: tf 
quibus fi tria exiftane ex uno fecantis latere ,jt 
quartum ex iatere alio % fiet iftud aequalo tis tA 
bus fimul fumptis ^ quod (i autcm duo quidflt 
jaceant ad partemunam 9 & alia duo ad parcea 
aliam ; fumma ifloruro 9 & fumma (llorum squ> 
le^ crunt incer fe. 

759« Prsftat aucem t inilituere hujafmal! 
diametrorum in generadi(lin6tioncni • Namt eti 
omnis iinea t quse alicujus (it ordinis , infiniut 
habeat diametros 1 qua^ ad eum ordincm perti* 
nent ; fieri tamcn poteft t iit prxter eas » h^bat 
quoque dfi^metros alias » qu:& propri® fioc fiil- 
cujus ex ordinibus inferioribus. Unde , ne coo- 
muai voce diiimctri decipiamur ^ ad rem eritiedS 
fecundum proprium fuum genus a fe mutuocR* 
(lingucre. Ita linea, per tequationem iftam exhi- 
bita ^> ^ H~ za^y c= xB t eft tertii ordinis • Qua- 
re infinitis diametris prsdita efTe debet , qutt d 
tertium ordinem pertinent • Plano vero , &, fcri- 
bendo in ea sequattone jc «-*-« a loco y ^ verutur 
linea abfciffarum in aliam » qu« ei fic paralleU» 
fiabebitur az^ — * ^3 = ^a . Unde t quum in bic 
«quatione ordinata z duos habeat valores s» 
qualesi & contrarios; liqueti novam lioeamab- 

fcif. 
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fciflaruin eflfe diametruin primi generiip^ 

760. £t qucdem jam vid/mus fupra squod» V^7t4* 
ubi in linea aiicujus ordinis mutatur iinea ordi* 
natarum in aliam 9 ei utcumque inciinat«m> fieri 
quandoque poteft • ut cx asquatione ejus lineco 
maxima ordinataB poteftas deleatur • Itaque , fi» 

ea deleta, maneat in «quationc potellas ejufdem 
ordinatae , proximemihor 9 & , mutando irneam 
fibrciflarum in aliam 9 tolli adhuc poflit ex vc^ 
quatione terminus ille ^ in quo poteftas ordiita* 
tx » alio adhuc gradu inferior , reperitur : pfane 
necefle ellf ut linea illa , proster infinitas diame- 
tros, quae fui ordinis funt propris, habeat etiam 
diametros alias • qus pertineant ad ordinem pro- 
xime ihferiorem : adeo nempe » ut , fi linea fit 
tertit ordinis » ea prftdita erit , non modo in« 
finttis diametris fecundi generis , verum etiam 
diametris aliis generis primf. 

761, Nequc vero putandum eft , alias iftas 
diametros , quas habere poteft iinea atlcujus or« 
dinis , efl*e femper ordinis proxime inferioris. 
Sane enim ad oi dinem aliquem fuperiorem per- 
tinere non pofl*unt ; fed nihil obftat , quominus 
ad quemv is pertineant ordinum inferiorum. Ita 
linea ^ per asquationem iftam exhibita 0^>^ + ' 
Qra^iy ^ x^ eft quarti ordinis i &$ utpote taliSt 
infinitas habct diametros generis tertii. Verum, 
quia 9 fcribendo in ea aequatione z*^6 Iqco yt 
& mutandohac ratione lincani abfcifl*arum in 
aliam» quse ei fit parallela, habetur a^^z^ «-^^a^a 
s=: a;4 ; liquet , novam lineam abfcifl^arum efle 
diametrum generis primi; quum bin» ordinatSB» 
qum cuiviS abfciflfs hinc inde correfpondent, tn« 
ter fe fint «quales. ' 

TQmMI. ,. y 762. 
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762. Interim ^ fi cootingat , tit lioet ali 
prceter inBnitas diametros »qiia( funt fui 
iiis propri(6 t alias haheat ordinis proxime i 
r^^ris t non piures potcrit habere , quam ind 
cxpoiiens ordinis 9 ad quem linea |>ertM)Ct • J 
enim t ut fiat iocusaliis hifce •diametris , ne 

V/.7((o*prii2S eft * t ut,mutando lineam ordinat 
inaliam » ei utcumque incltnatam * deleri 
ex cequatione ipfius lines maximaordi 
teftas • Quia vcro 9 ad mutationem tliam 

^arf^t^i» gendam>fcribendum eft * rz ioco Vt & // 4*12 
co X ; iiquet , ocquationcm t qua determt 
eft ratio iprarum r^&s^ quo maxima ipficis 
pot«(las evanefcat , ad eundem gradum afbe 
re t ciijus e(l iequatio iineaf • Unde , ficuti 
exiftunt in ea aBquatione radices 1 toties « & 
amplius $ deleri poted ex squationc linec maxi» 
ma ordinatQs poteftas ^ ita ex numero earuoden 
radicum qus^fita diametrorumfde quibus agitsri 
muititudo repeti dcbet. 

763. Itaque diametri , quie fint ordinis pro* 
xtme inferiorisi dari poterunt 9 tres, &noa ptii« 
res in lineis ordinis tertii ; quatuor , & non ptu* 
res in lineis ordinis quarti; quinque, & non pia- 
res in irneis ordinfs quinti ^ atque ita <iejttceps« 
Plane vero, ficuti ex numero radicum^ qus exi- 
llunt in ea (equatione t deducendus eft numeras 
diamctrorum ordinis proximc inferioris , quts 
linea aiic^ujus ordinis poteft habere ; iu » fi coo* 
tingat t ut aliqusex iis radicibus fint iniKkgit»- 
ri{e , fient quoque impoflibiics torrdem h«rua 
dianietrorum. L/nde rurfus ex hujufmodi diamc* 
tris dabuntur ; vel uoa t vei tres iu iineis ordiais 
tertilj veidu»! yei quatuc/r in liaeis ordiaii 
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^^quartl } vel una « ve^l tres « vel quinque in lineis 
^ordinis quinti;atque ita in infinitum. Nam radi« 
^ces imaginariai in (equationibus /emper*binatim ^4rt.4io. 
"occurrunt. iih* z* 

^' 764. Casterum fedulo hic notarl debet p 
^quod f ut linea alicujus ordinis habeat quoque 
'^diametros ordinis proxime inferioris % haud qui« 
' dem fatis e(t » poflfe ex sequatione deleri niaxi* 
^mam ordinatge poteftatem « fed requiritur quo- 
'^que , uc 9 ea deleta , maneat in squatione pote« 
^itas ordinatCi proxime minor $ & ut « mutando 
^ lineam abiciflarum in aliam » deleri quoque pof- 
>'fit ex flsquatione terminus ille « in quo poteftas 
^' ejufdem ordinatSiaito adhuc gradu inferior , re* 
^ peritur • Itat fi habeatur linea tertii ordinis « &« 
- <ieteto cubo ordinatas « fit ay^ + ^^h ^ ^' ^ 
^ quatio ipfius lineas « habebit quidcm illa diame- 
^ trum generis primi ; quandoquidem , mutando 
r^ lineam nbfciirarum « delere licebic ex eadem 9«» 
quatione terminum 2a^jf.Verumjfi}Cubo ordina- 
^ tx deletOfiines sBquatio induat femper hanc for* 

• mam Ary^4* la^jf sx3^nullaerit in lineadiame« 
'r ter primi generis; quum, mutando lineam abfcif^ 
> farum in aliam» deleri nequeat ex ea tequatione 
' terminus zaiy» 

765. Uc enim cx acquatione xy^ + 2a6y =5 

' x^ deleri pofiic terminus laiy , fcribendum eft 

' in ea2:<^a^:xIoco^ ^hoc eft«augendi funt 

valores incognitav^ quantitate variabili abxx* 

Plane vero « quum ii valores^ fubinde augenturt 

' xion quidem ad re£lam aliau « fed ad hyperbolam 

conicam^relate ad fuas afymptotos confideratam» 

terminantur.Nam^vocandoi^ eandem illam quan- 

tltatem vaiiabilemyhabetur aequatio u^a6:x, 

V a fivc 
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five eciam xu zsa6 , quae ad liliurmodi hype» 
bolam nos ducit • Unde procul e(l 9 ut s de 
ejus terminii qutefita diameter habeatur : nifi 
]imus I In cenfum diametrorum adnfiittere etitfl 
leurvas , quip fubinde dividunt re£las omnes 
quid idan tes » ut fumma fcgmentorum esc 
fccantis iatere fit «Bqualis fummi? fegmento 
CX laterealio, 

^66^ Cur autem non (int admittendaBfpla 
non video : eoque magis , quod eas quoque, 
rimandis linearum a£Fc£lionibujp 9 ufui nobts 
fe poflTunt . Scd , iis adminis 1 jam generalior 
huc evadet notio diametri • £t 9 ficuti diame 
rum omnium alieB erunt refbiliriete % alix cur 
neaBSflcitam illiB.quam idx in varia genera eroit 
diflinguendac. liiud interim circa diametros cbi- 
viiineas oecurrlt^ notatu digmim 9 quod » earsa 
opc , linearum asquationes pofTunt in terdumii*! 
tius affurgere, Sic,in «equatione xy^^2aiy=xh 
fcribendo j5 ~ ab : x locoy , habetur iocoejof 
htcc aiia xz^ •— o^i^ : x = ;*3, five x'«^— «*** | 
v=^ x^i qux quided^9 non trium 9 Ted quatuordi*! 
incnrionum dcprehenditur • Nec id mirum vicfei 
ri dcbet ^ Nam # quum diameter eft curvilineii 
abfciflas , qux udhuc fuper reda pofitione daO; 
capiuntur,cum ordinatis lui$ non conjungunto^ 1 

IV» /iatso inn;eniendi , tnm axes 9 ctem dimt* 
tros conjit£atas iinearum cefjtifque orditeis. 

767. l^ Gimus generatim de diametrSl 

IJ> linearum cujufque ordinis;ouoe 

de iis 9 qus vei coi^jugatae , vel axes dicuntori 

ljpeciat}m agendum nobis erit^Ac primo qtiidem 

ia 
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qlidlibet iinea vocancur conjugato; bias dia* 
etvi, qux itales deprehenduntur» ut una (it pa« 
ilela ordinatisalterius. Neque vcro putandum 
i,ln fingulis lineis quamlibet diamctrum habe* 
tconjugatam ruamcorrefpondentcm . Accidic 
t e nim in lineis recundi ordinis » hoc e(l in cir* 
ilo , Sc coni feflionibus ; verum in lineis altiO<» 
im ordinum tioonifi quacdam dantur diametrr» 
uibus aliflB totidem , velut conjugatse 9COrre« 
pondent • 

^68« £t quideni in lineis (ecundi ordinis 
iOii aliunde evcnit > ut quxllbet dlameter fuam 
Abeat conjugatam t quam quiascquatio earum 
inearum«relate ad ipPam diametrum» habct fem- 

«r * formam iftam cy* + (gx^ + ix + ^»;= ^•*/^rt.jiu 
iinc enim fU, ut^ ordinata eadem «quatione re* 
ate ad incognitam x /lU nempe « ut (it gx^ + 
'^+(^V^ + ^j = o , poflit femper • deleriex*4rf.67tf; 
n fecundus terminus » mutando lineamordiDa* 6S6. 
tarum in aliamj quse ei fit parallela ; quum coef- 
ficiens ejus termini fit conftans i oec quicquam 
contineat variabilts • Unde , eo deleco , nova 

linea ordinatarum , non modo erit * ^'^^^^^^^Urt.jAfi 
ipfius lineaSfVerum etiam fiet conjugata ^ diame**^,./,^^^ ^ 
tri prioris » 

76y. Non perinde vero fe res habet in lu 
neis ordinum fuperiorum • Finge enim 9 eas ^ff^ 
ordin«s tertii ; & ipfarum scquatio relate ad dia- 
metrum erlt femper • hujus formas ay^ + ( cx^ *drMft* 
+fx + k)y + (dxi+gx^ + ix-^i^^^o. 
Unde eadem sequatio , ordinata relate ad inco* 
gnitam x , fict dx^ + (cy-i^g) X^ + ify -+ i)X + 
lay^ -^i?y + k)t=:io: in qua fecundus terminua 
•delerioequit I mutando lineam ordioatartim iu 
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alianif quae ei fit parallela; quum ejus coefli. 
rjf + j^fit partim conftans t partim variabi 
Quod autero accidit in lineis tertii ordmis , 
lud idem in fuperiorum quoque ordinuin iii 
occurrit : indeque eft 9 ut tantum ia lineis 
cundi ordinis quxlibet diameter fuAm hal 
conjugatam correfpondentem* 

770. Interim , facile erit oftenderei in lii 
ordinum fuperiorum dari pofle aiiquas di 
troSi quibus alis totidem,velut conju^atiet 

•4r/.7aS« refpondcant . Jam enim obfervavimus fupra *! 
quod , mutando Itneam abfciflarum , & Itnc 
ordinatarum in aiiaSi quos, eis occurrentes io _ 
la earum originetutcumque ad eafdem incliiiak| 
tur f fieri interdum potefti ut coefiicieiis feciM 
di termiais relatead quamcumque incognttaratfj 
ordinetur asquatio , fit femper quantitas cO0>i 
ilans • Itaque , fi 9 quUm id fieri poteft » deotf j 
operam » ut revera fiat ; jam licebit 1 per reAtf 
alias I iis pfiralleias 9 omnino fecundum tenDi«* 
num tollere : & propterea alie iftas tedst ooa 

*^^749« modo erunt * linex diametri^ verum etiam uoi 

*jr«767cfietalterius * conjugata. 

77 1 • Ita formula linearum tertit ordinis erit 

ay^ + dx^ 4- ^y^ +f^y +^*^ 4- ^^ + /* + ' 

c= o , ubi fieri poteft $ ut evadat in ea quaotiui 
conftans coefficiens fecundi termini , quscafl^ 
que fit incognita , relate ad quam ordinetur» 
quatio • Platie vero % fi 9 fcribcndo in eadem i^ 
quatione u^g: ^d loco x ,kz^e: ^a loct 
y f mutentur linea abfciflfarum % 8t linea ordim» 
tarum in alias , qute ipfis fint parallels ^ habe* 
bitur loco ejus hsc alia az^ + du^ ^fgz^H 
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^a^-^gi s )i -j^^ j =s o. in qua»reUte ad ucram» 
que incogniumf deefl fecundus terminus • Vn« 
dc » (icuti , tum-novaliQea abfctflrarum» cum no-^ 
va iinea ordinatarumr habarf debet velut iineai 
diamecer ; tta 9 quum una fiat parailela ordinatis 
alterius ^ alteram alcerict^ conjugataQi eiTe^opor* V*767« 
tebit • 

77 a» Idveroquum ita (iCtilquido patet$ 
quod^ Gcutit tunc demum in linea aticujus ordi« 
nis dantud? nonnull^ diametri » quse fuas habent 
conjugatas correrpoodeotes ^quotiefcumque iu 
«quatioae cjus Ihieas (ieri poteft » ut coefficiens 
fecundi terminif*relatead utrumque incognitam» 
evadat quaotitas. conftans ; ita tot dabuntur t & 
non pluces hujufmodi dtanfttri t quot vicibus 
id pr^ftare ilcebit . Vnde in lineis ordinls tertii 
diametrin ad quas ali(& totidem,vetut coojugata»» 
GOrrefpondent f erunc » vel.una t vel tres • Nam 
vidimus fuperius * t tn «quatione talium \\*^4rt.i\^i 
neaFumt vel fcmel t vel ter fieri pofle t ut coeffi- 
ciens (ecundi termimi relate ad utramque inco« ^ 

gnicara, quaotitas conflansevadac. 

773. Retfcere autem hic nolotquod fiert 
interdum potefl, ut diameter » qiue aiicuit velue 
conjugatat correfpondec » noa fic ejuTdem gcne-» 
ris cum diametro prtncipalj % fed gencrisr alicu*^ 
jus inlerioris • Ica» fi lineas cquatio fit y^ ^^a^y 
= ax^ *— « 2(iix ; ea t ordinata rehite ad inc0gni<« 
tam^t jam fecundo termino caret. Quare» ob de« 
fcf^ufn recundi termini , linea abfcifTarum jam 
efl uoa ex diametria , quce propris funt ejus or« 
dinis , cujus efl linea • Plane verot quia in ea« 
dem Mjuatioae. r Mdinata relate ad iacognitam 

V 4 ^i 
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X , cotfficjens fecundi termini -^^abx u 
continet variabilis ; etiminare eum Iicebit , 
tando lineam ordinatarum in aiiam , quae er 
parallclat hoc eft , fcribendo u^ S loco jr. 
ratione fiet qnidem nova linea ordinatarum 
jugata diametri prioris i fed erit i non fi 
fed primi generis • 

774« Secundo in qualihet Itnea axts no 
ne veiiiit diameter ilia , auce i quum fit ejus 
dinis , cujus eft linea , lecat fuas ordtnatas 
angulos rc£los . Licebft autem t fiujufmodidbi 
metrum determinaret fcribendo in cquatkMi 
Itncds ma -f* msz locoy ^&rz-jr n^^ + mm tooi 
*drt.yx\.^ > boc eft * , mutando lineam abfciflarum /A 
FIG. ^r» ^ ''neam ordinatarum AC in aiias AHiA^-quai 
eis occurrentes in fpfa earum origine A» utcos* 
que ad eafdem /nciinentur . Hac enim traosfo^ 
matione duo fimul poterunt obtineri , priiiiiioi/ 
ut angulus HAi^ reftus oriatur ; & alterum i ott 
ordinata a:quatione relatead incognltam ar,cocit 
ficiens fecundi termini nihil conttneat variabi> 
lis • Unde 9 duobus hifce comparatis » piane o^ 
ceflTe cft t ut diameter , quas redas % ipfi Ai o* 
quidiftances» velut fuas ordinatas agno(cit« txi 
fiat ipfius iineos. 

775 • Ponamus itaquei re£lum efle anguloi 
HA^ • Jamquci proda^ta AJb » ufque donec coo- 
veniat cum D£ in I , reflus etiam erit angultf 
DAI.UndeidemifTo fuper Dl perpendiculo ALi 
eriti ut DL ad AL i ita AL ad IL . Piane veio» 
fi radiusfitad finum fecundom anguii BACr 
five ADL I ut eft I ad r ; erit primo £L =»1 
fecundo DL =:n-^tm » ac denique AL ^ 
my/( t^j^). Quare , quuoi fiat IL p=: ( «^*-» 
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t^m^ )i(tf^tm)^ erlt tou Dl csz(n^^ %tmn 
«4^1»^ )t(n^tm). Sed « ob trianguia cquiani 
gula IDA, Aei^ OI eft ad AD| ut A^ ad dc. Ita* 
que erit^ut (n^ «1- ztmn + ^^^ « ( ^ + '»>) ad i» 
jta r ad 1 : & propterea » quo aogulus HAb re* 
6lus oriatur $ neceflfe eft t quatuor indetermi- 
natas m% n, r, i fubinde aflumere » ut fiat r : i :^ 
(H^ + 2tmn + J»^) : (0 4- ^wj • 

776. Jani pro eo» quod qusrimuSiratio ipfius 
r ad 1 talis etlam eflfe debct » ut 1 ordinata «qua« 
tione relate ad incognitam t$ ^ coefliciens fis- 
cundi termini nihil contineat variabilis • Fiat 
ergo flsquationis transformatio ; & pars variabi- 
lis ejus coeflicientis ponatur nthilo «qualis.Hac 
autem ratione valor fra£lionis r : s lifdcm indc» 
terminatismy&i» pauio aliter ezpreflfus orie* 
tur • Undetsquatis inter fe duobus ejus va* 
loribus diverfis 1 habebitur «quatio , qu« radi* 
ctbus fuis oftendet 9 qualis eflfe debeat ratio ip« 
fius mkdn ^ut duo ilia fimul eveniant • £t per« 
fpicuum eft , quot dari in hac «quatione radicet 
reales ^ tot etiam axes habere lineam » de qua 
agttur : in tantum , ut » fi omnes ejus radices / 
fuerint imaginaria % linea /pfa erit omnino axe. 
deftituta. 

777. Sed exemplo rem oftendamus • Itaque 
capiatur formula linearum fi:cundi ordinls iy^^ 
f^y + S^^ +ify + ix + it=: o.Jamque^fcriben* 
do in ea mu ^ msz loco jf^ tcrZ'^ nsz^na loco 
xi fiet (zem^ + jfmn + 2gn^)s + (/0 + zgn )r 
coefliciens ipfius uz : proindeque idtpi 9 nihilo 
«quatus 9 dabit r : r s= »--• ( zem^ «^ zfmn ^ 
^g^^ )*(f^^2gn) • Quamquam vero valor 
jfte fit aegativus p idem ta^pea ad opua noftrum 

po- 
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poGtive oportet adhibeatur ; quum ejus 

gatio dumtaxat argumento nobis efle debea% 

quod , in determinanda pofitione re&as Ai^i dm 

ceada eft ^^/ ad plagani opfM>(jcain . Itaqtieeril 

(lem^ 4- ^fina + 2gn^) • (fm + 2^iy )= (ly^ ^ 

Mnm ^m^jilM-^tm) : unde eruitur m^ : M 

+ (^^^2g)m:{2$e^f)$$^(/^zfg) 
(tte^f)t=zo. 

778* Quum efgo in hac sequatione IraCkit 
m : if , qua^ gerit vices inicognitac t ad duas di» 
menfiones afcendat j erunt ipfius duo vaioMt 
diverfi . Unde lineas fecundi ordinis duos a«f 
habcbunt • Nec fane fieri poteft , ut valores it& 
evadant unquam imaginarii . Nam quantitait 
quas reperitur in utroque valore fub figao radi^ 
caU eft e^ #-• 2tg ^ g^ +/» ^ 2tef^ sttjg^ 
4t^eg . Hanc vero pofitivam effe , faeiie quidea 
ecit oftendere . Quum enim quadratum ex/«-« 
tet^tg pofitivum fit oporteat;eric/^ + 1*^^ ^ 
M^eg^t^g^, fiye fi^t^e^^it^eg-^t^ 
•+• ¥^^g major t quam ir^/H* 2tfg . Sed t^e^ ^ 
^^^^l^ + ^^g^minoreft , quam e*^2cg^g^. 
Itaque crit/» ^ e^-^zeg-^g^-^^f^eg roulto ma- 
jor,quam 2tef+ 2tfg : 8c propterea quantius/^ 
4- ^^ ^ 2eg+g^ + ^t^eg f^ 2tef^ %tfg erie 
pofitiva . 

779« Ca^erum non diflimili ratione m fiii« 
gulis iinearum ordinibus invenire licebit diame. 
trum t qu» cum ordinatis fuis datum quemvb 
|I0t7r««ngulum (;onftituat : nimtrum, mutando lineam 
abiciflarum AB % & lineam ordinatarum AC fu* 
blnde in alias duas AHtA^t ut angulus HM 
oriatur tequalis angufo dato ; & utt ordinata s- 
SuatiQm £9late td incognitaoi ar » coeftcieos fa. 

cuiu 
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;undi termifii nihil contineit ▼ariabilis • Nequ« 
if ero id faftu difficiie erit • Nam 9 ficuti • deniif- 
ro fuper D£ perpendiculo AL • & poGto» quod 
radius fic ad finum fecundum anguli BAC , tit 
eft I ad f , fic £L ;= ^t» 9 & OL c= 4. rm ; ita» 
fi fiat angulus DAK SBqualis angulo CAb , erit 
an^ulus AKD «qualis angulo A Je-.proindeque^ 
dato anguto HAb, dabuntur in triangulo AEK 
anguli omnes ^ & confequenter dabitur quoque 
ratio iaterum AE 9 £K : quae proinde fi ponatur 
flsqualis ei , quam habet i ad / 9 fiet £K s /fl»t 
& DK t= ir + /1». 

780. Quum autem produfta At, ufque do« 
nec conveniat cum D£ in I^ant triangula Aed^ 
IDA adhuc squianguia^erit^ut de ad A^»ita AD 
ad DI; hoc eft, ut 1 ad r, ita i ad DL Quare erit 
DI = r : ' «^ed 9 ob triangula IDA 9 ADK9 fi- 
militer asquiangula , Dl cft ad AD 9 uc AD ad 
DK • Itaque , quum fiat' reflangulum IDK »- 
quale quadrato exAD t five squale duobua 
quadratis AE » D£ una cum duplo re£ianguli 
DEL ; erit ( j» + /1» ) r : 1 =: «» + j>» 4* ztmfg, 

hoc icft r : X ss: ( m* 4" «^^ + ^^^^ ) •• ( ^ + /w ) • 
Unde 9 fi ejufdem fra£lionrs r t s capiatur alter 
ille valor , qui oritur , efliciendo , ut evanercal 
parsj variabilis coelficientis fecundi termini 9 
quum flsquatio ordinatur relate ad incognitam 
» 9 & duo ifti vaiores «quentur inter fe } haba* 
bitur cquatio» qu« radicibus fuis oftendett 
qualis efle debeat ratio ipfius » ad if ^ ut id « de 
quo agitur » poflit obtinerl. 

781. Uty quoniam in formula lioearum fe« 
cundi ordinis <y* +Ay *f ^ir^ ^by^ix^k 
fss • habetur * quoque r%9m {zm^ + ^fnn -^ ^inuill^ 

«g«*j; 
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lifm+ 2gH)t=z{ m^+n^ + 2tmn ):(«•+• /i»}: 
unde eruitur w* : »^ + (^^ — 2g+2lf^ ^tf^m; 

{2cl^f)n+[f+2lg^Mg) • («/— '/i 
r= o • Quuinque in faac ssquatione» velut fecuo* 

di gradus , fra£lio m \ n duos habeat valores di« 

verfos, qui tamen fieri poflfunt i[naginarii,quuai 

^-' fiabetur4fg major» quam/*; iiqueti in lineis fe- 

cundi ordinls duas poflfe diametros reperiritquc 

cum fuis ordinatis datum anguium conftttuantt 

tantumque in ellipfi fiert interdum poflfe , uc 

impoflibiles evadant binas hujufmodi diametri, 

V. ^uomodo definire liceat centfum i$$ 

ordinum omnium. 

782. Q Equitur f ut de centiis linearuai 

i3 ordinum omnium fermonem ia- 

fiituamus • Vocamus autem centrum in qudli* 

bet linea coocurfum omnium diamecroruoi^qus 

funt ejufdem ordinis , cujus eft iinea • Ut enim 

in iineis fecundi ordinis , hoc eft In circulo « & 

coni fe£lionibuS|diametri omnes ad unum idern- 

que pun£lum convergunt 9 quod tamen in pa- 

firM49« ^thoU, in infinitum novimus * abire; iu ih lineis 

brdinum fuperiorum fieri interdum poteft,ut 

ipfarum diametri omnes » prppriis earundem or- 

dinibus correfpondentes^in uuo eodemque pun* 

£lo 9 fivc in finita» five in infinita diftantia, con* 

▼eniant • Itaque punftum iftud , fi quod datur 

In iis f vocabicur centrum ipfarum ; & oftendeo« 

4umnuncnobis eritftum quomodo cognofci 

poflit 9 num linea aliqua centro fit prasdita» cuoi 

iten qud ntioae centri ejuS|fi quod faabet» pofi^ 

tio- 
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'ttonem liccat definire. 

783. Primo jgicur fiatf uC squatio tines 

fubeat eam formam 9 qualem habeat oportet» re- 

latc ad diametrum : ita nempe « ut 9 TiabUa «qua- 

tionis ejus ratione 9 linea ipfa abfciflrarum AB FI0«8«» 

iit lineaB diameter . Tum^ fcribendo in ea »qua« 

tione rz locoy 9 & isr -4* ^^ loco x 9 vertatur li- 

nea ordinatarurti AC in aliam quamvis Ab 9 ut« 

cumque ad eam inclinatam • Decerminecur por* 

ro diamecer FG» qus veluc fuas ordinacas agno- ^ 

fcat reflas f ipfi Ab parallclas • Jamque 9 decejr* 

minatione ifta 9 non modo notus evadet valor 

jpfius AF; vcrum etiani a6la > tum per punflum 

A re6la AH , asquidiftanter ipfi FG 9 cum per 

punflum quodvis D iftius AH refia DE , alte- 

ri Ab parallela 9 quas conveniat cum AB in E9 

jnnotefcec ratio 9 quam habet D£ ad AE\ Unde 

demum » produfia PG , ufque donec conveniat 

cum AB in V ; ob triangula aBquianguIa DEAt 

FAV cognofcetur pariter longitudo ipfius AVs 

& confequenter nota fiet pofitio punfti V. 

784. J4m,quum re6la Ab valeat nobis exhU 

hcTt omnes re£las , qu« ex punfto A duci pof< 

funt; liqueti diametrum FG omnes linete diame- 

tros poflfe etiam nobis reprsefentare • Unde erit 

linea centro referta , fi utique punftum V u- 

lem fubeat pofitionem 9 qua^ a pofitione ipfius 

FG minime pendeat ; faoc eft 9 fi in valore ipfius 

AV non reperiantur indeterminat» r , & 1 • lea 

enim neceffe eft^ ut omnes linea diametri conve- 

niant in uno eodemque punflo V : quod proin« 

de erit centrum ipfius lines • Per contrarium 

vero, quum pofitio pun6ki V pendet a pofitione 

ipfius FG i illud erit aiiud 9 atque aliud 9 prout 

aliai 
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tlia 9 atque tlia eft diameter FG • Unde i^ quiaa 
concurfus dlametroruRi omnium non contia« 
gat in unOf eodemque punflo ; plane oportebi^ 
ut linea ipPa fit prorfus centro deftituta. 

785. Sed uno 9 aut aitero exemplo reoi a. 
ftendamus • Ac primo formula linearum fecunfi 

^itrt*9tf^ ordintStreiate ad diametrum^eft * ey^ «f» (s^H 
iic^k ):=:o • Scribeodo autem in ea rs locoyi 
& ar «f 5C ioco X i fiabebitur ioco ejus hxc aiii 
(er^ -f gs^)z^ ^ (2gs0 + h)z ^ (gu^ +• i# + « 
r= o • Piane vero g ut ex ifta «quatione eruatar 
diameter FG 9 fieri debet AF = «^/x s (zer^ 4 
tgs^) 9 AE = er^-^gi^ 9 & D£ i;=«^^i . Ua- 
de fiet A V = # : zg • Quum ergo in valore i(b 
ipfius A V non reperiamur indeterminatas r , ft 
s 9 eruQt line» fecundl ordinis centro refi^rtss 
quod fleterminabitur 9 producendo BA ufqoe 
in V, ita,ut fit A V :^ i : ig* £t quoniam^qui» 
liabeturg(= o 9 hoc eft , quum squatio perti» 
net ad parabolam 9 valor ipfius A V evadit infr 
nitus ; iiquet 9 in paraboia centrum ia infiiu» 
tum abire, 

7864 Secundo formula linearutti tercii ordi- 

Tsrt.y^U nis^relate ad diametrumi eft * ay^+(cx^^fM 
^t^jy+C^x^^gX^^^ix^iJzzio. Itaqiic^ 
fi in ea fcrfbatur rz loco y%& u^sz ioco xi ha* 
bebitur loco ejus (laBc alia (ar^ + cs^r + iis^/zi 
4- ( icrsu + ids^u +/rs +• f r ^ 5«^ + f cru^ + ' 
^Jsu^ '^fru + zgsu -f ^r 4r /5 } « -4" [du^^^^ 
4* lar 4- ^ ) = o • Ut autem ex ifta ftquatioot 
eruatur diameter FG, fieri debet AF s • — (pt 
^gs^ ) : (jara + gcr^r + ^ds^), AE = jnr 3+ 
qcs^r 4- ids^ , & D£ = •-^ 2m •—• ^ds^. Qua. 
lie fict A V t=: (/r +|[x j ; (icr •+• J^^J » & coi^ 

fe. 
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fequenter , quia in valore ifto ipfius AV adfunt 
jndeterininat9 r ,Sls^ dicendum elli Itneaa ter« 
tii ordinis 9 prout exbibencur ab squatione gf^ 
nerali ay^ + ( cx^ ^fx^b)y -i-(dx3 ^£X^ + 
ix +k)t=zo, non efle centro refercas. 

yij. Intribus mterim cafibus fpecialibus 
linese tertii ordinis fuum centruni habebunt* 
PrifTius eft , quum babetur $ tum/£=?Off cum 
j^ = o 9 hoc eft 9 quum earum «quatio , reiate 
ad diametrum 9 eft ay^ -f (cx"^ -f i)y + (dx^ + 
IX + /&)== o . Tunc enim reperietur A V t=: oi 
adeoque, coeuntibus fimul punflis V 9 & A9 fiet 
A ccntrum ipfarum Itnearum • Atcer cafus eftt 
quum habetur » tam c = o 9 quam d—o; hoc 
eft,quum earum «quatio relatead diametrum»eft 

«y ^+^A + ^iy + (S^ + '* + ^J t=5 o, Nam ia 
lioc aiio cafu fiec AV infinits longitudinis ; at- 
que adeo, abeunte in infinitum pun£lo V9 linei» 
ipfoB in rnfinita diftantia fuBm centrum babe« 
bunt • Ac denique tertius cafus eft , quum o- 
ihnes c fd^f^g fiunt nihilo sniuales ; hoc eft» 
quum earum asquacio , reiate ad diametrum , eft 
ayi -{- i6y 4- ( i> 4- ^' ) ^ o • Ubi enim id acci- 
dittfiec AV ss o : o, hoc eft indetermiaat^ lon. 
gicudinis ; & confequenter quodlibet punfluro 
ipfius AB velut centrum bdberi debct« 

788. Et quidein,quum «quatio linearum 
tercii ordinis eft ^iy^^by-^^ix^k^zszoi 
tuncevenit Idff quod alibi * notavimus; hoc ^^•l^^n 
eft 9 ut earum diametri omnes coeant in unum. 
Unde f fi centrum fitconcurfus diametrorum o- 
mniumf plane neceflfe eft, ut quodlibet punflum 
ipfius AB, vclut ccncruiki, debeat haberi • Quo- 
tielcumque vero «quatio earundem linearum 

cft 
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tunc ipfarum diametri omncs paraiJels fiunt in 
ttx fe. Quare» quum coDCurfus dianietromd 
fiat in infinita diftantta , ipfum pariter centrufl 
in infinitum abibit • Sed t omiflia duobus bifi 
cafibus vaide fpecialibus , placet , paulo accu 
tius priorem proFequi f ut tanto meljus cco 
naturam i ac indolem in finguiis linearum on 
oibus dignofcere valeamus. 

789. Nimirum t quum iinearum tertii ordi 
nis acquatio eft tf^J + (cx^ + ^i^ 4- ( ^x^ + ii 
4* i^ ) c= o t diametri omnes conveniuac il 

{lun^o A I quod proinde fit centrum ipfarufl 
inearum • Quum autem in punfio A fit jr =oJ 
erit eodem in loco lequatio linearum ay^ ^kf 
4. >& = o : qu8 quum fit adhuc tertii gradus. t 
fecundo termino careat ; plane oportebit t ot 
ipfa AC t.ad fingula linea^ crura termioau , di- 
vidatur a punflo A in tria fegmenta t & do« 
illa t quflB exiftunt ad unam partem , adacqueot 
fegmentum tertium t quod ad partem alteraoi 
jacet • Idem verd contingat neceJTe eft t reta teaJ 
quamvis aliam re£lam AJ^ t quae determinat po» 
fitionem ordinatarum cujufvis alterius diametfi 
AH • Nam in ordine ad eam fub pun6lo A •- 
qiiatib fiet ( ar^ + cs^r + rfxJ j «3 + (Jbr -f //)s 
«f- >&) pn o t quae fimiliter eft tertii gradus , & 
adhuc fecundo termino caret • 

790. Id vero quum i ta fit, iiquet t quod» fr 
cuti in lineis fecundi ordinis omnes reftx t pcr 
centrum dufts t & utrinque ad liiteas tcrmioi- 
tm , bifariam in ipfo centro dividuntur \ itaii 
Iineis tertii ordinis t centro refi^rtis » omnes re* 
€tiB t quae per illud ducuntur 1 Sc ad fingula & 

nca« 
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learum crura terminantur , adeo quidem in tria , 

regmenta a centro ipib dividumur ^utduocu- 
jufque fegmenta» ad unam centri partem exiften- 
tia 3 adfiequent fimul fegmentum tertium » quod 
id partera alterem jacet • Quumque proprietas 
ifta centri ad lineas ordinum fuperiorum pro ea, 
quam ordo exigit f ratione pariter extendatuV; 
liQebic , centri definitionem» pro fingulis linea- 
ium ordinibus» independenter a diametriSyhuhc 
«tiarn in moduni concipere. 

791. Nimirum in qualibet linea vocari po- 

tjt centrum punflum illud t fi quod extat , per 

quod omnes re£l;e » quii^ ducuntur 1 & linea^ oc* 

currunt in totideiQ punflis , quot exponens 

fui ordinis indicat , ita quidem ab ipfo cencro 

fecantur , ut fumma fegmentorum cx uno cen- 

tri latere ^dcequet fummam fegmentorum ex la« 

tere aiio • Atque hac ratione , ad inftar diame*. 

trorum » poterunt ipfa centra in varia genera 

dlfpefci ; vocando nempe centrum primi gene- 

ris , quod lineis fecundi ordinls competit h cen* 

truro fecundi generiSiquod ad tineas refertur 

ordinis tertii; centrum tertii generis» quod 

proprium eft linearum ordinis quarti $ atqueita 

deinceps • Nam % ficuti allus , atque alius eft or- 

do llnearumiitanotioilla geoeralis centri aliam» 

atque aliam induit formam. 

792. Illud interim non eft hoc loco reticen- 
duni)fieri interdum poflfe, ut In linea aliqua cen« 
trumabeat in illudiquod eft ordinis proxime2in« 
ferioris . Ita , jam vidimus fupra * > lineas tertii ^ar^flf. 
ordinis cfle centro refertas , ubi earum xquatioi 
rclate ad diametrum>eft ay^ +f^*^+^jjy + f^^^ 
•+-/> + Ajc=:o • Plane vero, ficuti ccntrura 
Tom.m. X iftud 
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yiQ^ IQ. iftud eft puhftum A , ita idem recundi generjr 
deprehenditur i hoc eft ejus naturae, qualeni or- 
do.exlgit Ihiearum . Vcruro fi ponaiur * = a 
tunc ftatira fiet generis primi . Nam » exiftca- 
te /& = o • «quatio fub pun£lo A cvadic ajl 
4- i&y = o » five ay^ -^ b t=z o i qu» cartl 
quidem fecundo termino , fed ad duas dimeafio» 
nes attollitur .Neque aliter oritur asquatio fufc 
codem punfto A> relate ad quamvis aliam re£lia 
Pib 9 quce detcrminat pofitionem ordinatarua 
cujufvis altcrius diametri AH ; quum fiat ( ari 
4. cs^^r + dO)z^ + {br + is)z =: o 1 hoc eft (crJ 

795. Patctautem ,ld ex eo oriri, quia ia 
jfto cafu centrum in perlmetro ipfius linesc loca* 
tur ; adeoque evanefcit unum fegmentorum tin 
qute ab ipfo cencro qua^libet re6la dividiturt 
Hinc , fi contlngat , uc evanefcant eodem tcm- 
pore duo ex iis fegmentis ; tunc ad genus » du- 
plici gradu inferiusicentrum deprimetur . £t ge« 
neraliter quot fegmenta » evenit , ut (imul eva« 
nefcant 5 tot gradjbus cx eo genere « quod cft 
jiroprium linesc % ad genus aiiud inferius ceii« 
trum revocabitur • Flcri autem poflfe ^ ut piura 
interdum fegmcnta evanefcant j liquet abuoHe. 
Keque enim quicquam obftat 9 quominus 10 s- 
quatione centrali 9 hoc cft iquae communis fit 
omnibus rc£lis iper centrum du^isypluresex 
terminis ultimis in nihilum abeant. . 

794- Fierietiam poteft,ut centrum^quo 

prasdica cft linea 1 t»lc dcprehendatur ^ ut ideni 

fit numerus fegmentorum ex utroquc lacere 

centri 9 & ut fingula fingulis fint asqualia. £ve« 

.oicid» quum in asquatloae cemrali ^ una cutB 

fe- 
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fcciindo termino , deficiiint quoque omnes alli 
tcrmini » qui in locis paribus exiftufiC • Nam, 
quotiefcumqueasquatio centraliseft hujus for« 
mcs 9 ea afccndet femper ad dimenfiones » nunie- 
lo pares 9 & non iolum tot dabuntur iu ipfa 
radices pofitivasf quot ncgativae ^ fed finguias 
Jingulisaequafes pariter erunt^quum talis fic 
aiaturasBquatioiium f inquibus defunt termini 
omnes f in iocis parfbus exiftentes : quemad{|io^ 
dpm ex generali asquAtioncs conftituendi ratio- 
ne colligerc licer. 

795* Costerum » ficuti centri notionem a 
diametrorum contemplatione fejunximus ^ j i(8# V.7pi. 
pro fingulis linearum ordinibus f licebit , cen« 
trum determinarCf independcntcr etiam a diame- 
tris • Hunc jn finem • exiftentibus AB linea ab(^ 
ciiTarum % & AC iinea ordinatarum , fic F cen-FiG.^Si. 
t rum linex 9 de qua agitur . Jamque « fi per pun- 
£tutn F ducatur , tum re6la FG| ipfi AB parelle- 
ia , cum refia Fb , utcumque inciinata ad aliam 
AC ; oportcbit • f in OBquacioDe fcribere rz 4- p^druyill 
loco^ fScu-^sz^q loco x > quo fiat FG li- 
nea abrciflrarum9& Vb linea ordlnatarum. Quum 
autem in punfto F fit ly c= o 9 habebitur «qua» 
tio centraiis , fcribendo dumtaxat rz^^p loco 
y « & 12 4* 9 locojf • Unde^ faciendo demumt ut 
in sequatione ifta centrali evanefcat fecundus 
terminus f nota fiet pofitio ipfius eentri F. 

^^96. Ita in formula linearum fecundi ordi-i 
nis ey^ + fxy ^gx9 'i^Jby^ix + * c=: o » 
UtihQndons-i-plocoytScsz-^qloco Xi fiec 
(lep -^fq 4- i&jr + ( 2gq +fp + / )s coefficiens 
fecundi termini novqp sequationis • Quare f fa« 
ciendo lep ^fq +• Z^ = Q9& 2gq '^fp ^i — ol 
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invenietUf AK tc ^ =^(2ei — /&) : (/^•— *4^j: )f 

& AL = p = (2|t^--//j : (/"'* •-^ 4^^J • Slmai- 
ter iii forroula linearum tertii ordinis ay^-\-^xf 
^cx^i ^ dx^ 4- o^* -\-fxy ^gx^ -^h-r ix 4 
kz^Ot fcribendo rz 4* ^ loco y » & x3 + q ioco 
^ > fiet iiap ^bq+ e)r^ +( a*^ + 2cq +fin 
-^ ( %dq -^cp +g )s^ coefficiens fecuudi terroiai 
novK ce^uationjS . Quarci faciendo 3tf^>f- ^q -f 
f :=:p,2Af-j-2^f+/=o,& idq + cp-^g = 0i 
invenietur » per priores duas flBquationes ^ AK 
s ^ = {26e ^ j/i/) : (6ar--2i*j,& Ah = p = 
(^/; — 2^^) : (6flc— *2^^ jiper duas vero pollefio. 
res AK = qx^iqf^ ^bgX^bd ^ 2C^) » & AI. 
— p=: (2Cg^ ^df) i (66d^ 2c"}:'proindeqiiCft 
pifi fuerit ( 2te ^ laf) : ( 6j^— • ** ) c= (cf^ 
tbg) : (^W— 2C«J,& (*/— . 2Ce):(6ac w 2^*j:= 
{2cg •— jfll/) : (6W — ^ ac"^; f non poterunt liac« 
fertii ordinis ceQtrum habcre, 

C A P U T IV, 

mnearuw cujufqne ordinh fcc^ntes jfaat 

^(nies 3 & ajymffofi. 

797# T^ Gimui; pri^cedcnti capite de dia^ 
JLj mf tris , axibuSf & centris lineir 
TMm cujufcumqjue ordinis 3 nunc de earunden 
fecantibvSjtangentibuSf & afy mptotis ageQdiUB 
Qobls erit* Ratio autem polluiat • ut primo loco 
de fecaqtibus difleramus. Nam,ficuti fecans tao? 
^ens evadit , quum dqo punfka fe6lionis coeont 
i|i unum^ita tang^ns fiet a(ymptotus,quuro>puq- 

!ftp ?ent«,ft w? lo in§nij«m «bcun^, iiijubi ui^ 
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_ ns ipfa reperityr : qua ratione tangentes qui* 
dem ex fecantibus » afymptotos autetn ex tan- 
jgentibus eruere licebic. 

798» Vuigares Geometra , quibus noo aliet 

curvsB funt cognit» , ac explorata^ i quam qu« 

Jineas fecundi ordinis conftituuntiinter tangen^ 

tem ^ Sc fecantem illud difcriminiS agnofcunt» 

quod tangens tota cadit extra curvam % fecans 

Aliquem curvx arcum tntercipit • Verum hujuf- 

modi^notiones non Tunt fatisaccuratse^ aut (ai* * 

tem cum lineis altiorum ordinum non rite con<* 

venitinti Nani in aliia hifce lineis potell quideoi 

reAa aliqua tangere curvam , nec tamen quid- 

piam vetat ^quominus aiiquem curvce arcum fi* 

mul intercipiatk 

799. Itaque» ut dircrirtien inter tangentemt 

'(& fecantem perfpeflum nobis evadat 1 confider 

rare oportet lineas omnes , velut ortas ex motu 

punflorum • Et, quemadmodum tangens 9 & Cc*» 

cans hoc quidem commune habent , quod utra- 

que occurrit curvs 9 relate ad quam tangens, Sf, 

fecans appeiiantur; ita non aliud eritdifcri- 

miftis inter tangenteito, & fecantem» quam quod 

in loco occurfus punflum , defcribens re^^amt 

& punQum, defcribens curvamt feruntur eadem 

dire6lione^ quum refta eft tangens^ 8c dircflio* 

nibus diveriis • quum re£la eft fecans. 

I. De numtro puaffcrstm , iif quiiifs linea otdi^ 
num omnium a rcSiafecari popaftP^ 

BoOk f^ l/jurcumque ordinls fit linea • ea 

V^ 'in tot punClis abalia re£la fecari 

jpoteft 9 quot ^xponens fui ordinis iodicat;adeQ| 

X a ut. 
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iit»ficuti ,qiiun) eft prmi ordinis » fioc cfk, 
quum ipfa etiam eil refla , in unico punflo fc* 
catur ; ita rccari poterit in duobus punfUs, 
qMtrm e(l ordinis fecundi 9 in tribus punftlsi 
quum e(l ordinis tertii ^ in quatuor puoAiSi 
quufn eft ordinis quarti ; atque ita deincepsiqfu 
ratione didingui poterunt lineo? in ordines» doo 
V/. 40« ^^^^ recundum numerum*dimenfionuni»ad quas 
earum iequationes afcendunt ; veruni etiam fe- 
cundum numerum pun6lorum # in quibas arCA 
6ta fccari queunt. 

Soi. Neque vero difficile eriti oflendere 
gcneralc iftud theorema s quod linea quxvis in 
tot pun£lis ab alia re£la fecari potcft » quocez- 
poriens fuiordinis indicat • Faciendo en'm t ut 
re£las fecantis • & line:^ lcSix eadem iit 9 tunili« 
nea abrciflarum t cum linea ordinacarum ; jaia 
esedem incognltas in utriurque. arquatione coa- 
tinebuntur • Quare ex iis erui poterit squatio 
tertia 9 quas unicam dumtaxat incognitam com- 
prehcndat. Haec autem quum oftendat radicibus 
fuis loca interfeflionum , & afcendat fempec 
ad tot dimcnfioneSf quot deGgnat exponeos o^ 
dinis linea: kSix ; plane necefTe 1 ut in totidea 

quoque punflisfieri poflTit earum iinearum ith 
terreflio. 

8o2« Ut quoniam squatio lioearum fecun* 

r= o, & a:quatio ad reflam fubit fempcr forroftH 
iflam jf (^mx-^ni fcribendo \n Ckrax-j^n loco 
y , & m^x^ + zmnx^j^a^ loco y^ ; habcbitur 
/oco cjus hac alia (m^ ^fr^^giX^ + {ztno^ 
fn '^^ bm ^ i )k ^ { cn^ '^ bn '^- k ) = o i quSt 
'quum ad duas dimcnfiones afcendat ^ arguoKO- 

tQ 
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to nobis efle dcbct t lincas fecuiidi ordinis in 
duobus punflis a refla fec^ri pofTe • Pariterquc» 
fi in formula linearum certii ordi nis ay^ -jr bxy^ 

H- cx^y + dx^ + ^jf^ +/xy +gx'^ 4- *y + ix^ 

k := o fcribatur ubiquemx + /? locoj^ ^ orie« 
tur haec alia (aw3 + ^tn^ + cw + d)x^^{iani^H 
-4* 2*f»« + c/r + rw'» +/i» + |; ) ^® + f lamft^ 
+ ^if^ + 2tfiw/f + /i!^ + ^iw + /)* + (a/r3 + en^ 
+ i&;f + >^) = o: quSf quum ad tercium gradum 
attoiiatur ^ indicat nobis t tria eflfe pun6fca , ini 
quibus lineec tertiiordinis a re£la fecari queunt. 
So}. £c quidemt quodifcribendo in formu- 
la liQearum cujuPque ordinis mx+ locoj^ialia 
oritur^ qu«, contincns folam incognitam x , ne« 
quit altius attolli , quam ordinis indicat escpo- 
nens ; id liquet gencraiiter cx eo , quod dimen* 
iiones ipfiusjf » quas ubique toliuncur, fupplen* 
tur rurfus per alias totfdem aiterius iacognit» 
$C • Quod autem hcc eadem aBquatlo oftcndfe 
tadlcibus fuis loca interfcflionum ^ nec ettam 
arduum erit intelligere • Nam , (i qusetibet ea* 
rum radicum fubftituatur loco x h\ xquatione 
ad reftam jr = mx + if j habebicur pro incogni* 
ta altera jr vaior , qui pcr condmilem fubftitu- 
tionem etiam ex «quationc Iineside qua agitur» 
erui poterit «Quare , fumptis fuper linea abfcif* 
farum iis radicibus , ordinats « eis correfponj 
dentes in re£U 1 erunt etiam linex ipfius ordi« 
nat»: & propterva , quum termini «arum ordi* 
natarum pertineant 9 tum ad reClam , cum ad li- 
neam ^ ii erunt loca interfe£lionum. 

804. Dubitari autem poteft , num , pr»tec 
ifta loca i alia adfint , in qulbus line» , & re6l« 
interfeflio pariter fieri poflit . Hunc In linem 

X 4 me- 
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meininiiTe oportet ^ omnia problemata non plo» 

rescafus habere poflfe t quam eorum flequatiooes 

*i^r/,tf4;.generales indicant^radjcibus fuis.Itaque proble* 

hb. 2. ma de invenienda interfeflione refUs t & lintz 

alicujus tot etiam» & noh plures^cafiis adinitteti 

quot adfunt radices in sequatione * qufle pro defi« 

nienda ea interfeflionc generatim reperitur. Pk- 

ne vero hujufmodi asquatlo babeturt fcribea^ 

jn flequatione ipfius lines rax + n \ocoy $ quaa- 

doquidem i faciendo 9 ut tcSiss fecantis t & li« 

iieQB feflae eadem fit » tum linea abfciflaruiiHCuai 

linea ordinatarum 9 (equatio ipHus re6la? indait 

generatim formam iftam y zzzmx ^9 • XJn^^ 

prnster loca interfcflionum » qu« radicibus (vk 

ea indicat squatio 9 aiia dari non poterunt. 

805. Kcque vero neceffe eft , ut omnis re* 
£b revera fecec lineam aiicujus ordinls in tot 
punflis f quot indicat ipfe ejus ordinis expo* 
nefis • Etfl enim 9 fcribendo in aBquacione. tines 
rnx + n \ocoy ^ alia fempcr oriatur « ad tot di* 
menfiones afcendens 9 quot funt unitatesineo 
exponente ; iieri tamen ppteft « ut , pro diverG- 
tate valorum » ^quos m^' 8c n po/Tunt habere, 
nonnullas ex ejus radieibus evadant incerduiii 
imaginaris • Quare * pro numero radicum Imkm 
ginariarum 9 qu^x in ca occurrunt cequationet 
omnino ncceflfe cfl , ut totidem pun£la interfe- 
flionum pariter deficiant 9 nec ullibi repertan- 
tur : intantumi ut^ fl omnes radices iint joiagi- 
nariasi omnia etidm interfe£lionum puofla defi- 
ccre debeant. , 

So5. Quumautem radices imaginaris hU 
natim fcmper in aequationibus occurrantjliqQeC» 
numerum interfefkionum deficientium parea 

lem* 
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lcmper eflfe oportere • Vnde, ficuti unica illa itU 
^erfe£lio » quas locum habet in lineis primi ordl« 
nis 9 numquam deficere poteft s ita ex 4uabus 
jnterfefilionibus » qu» obtincnt in lineis ordinis 
fecundi /deficiente una « neceflTe cft i ut [altera 
c|Uoque deficiat . Eadem autem ratione in lineis 
tertii ordinis interfefliones erunt » vel una t vel 
txcs : quemadmodum erunt » vel duae , vel qua- 
tuor in lineis ordinis quarti ; vel una » vel trest 
'velquinqueiniineis ordinis quinti^atque ita 
deinceps. 

807. Illud interim hoc foco occurrit^ nota- 
tu dignum $ quod» fcnbeDdo ia sequatione line» 
rax + n loco f , evanefcere interdum potell in 
nova «quatione , non modo aliquis ex terminis 
Intermediis $ verum etiam quidam ex terminis 
cxtremts, hoc eft^vel ultimus,vel primus.Quum 
id contingic , asquatio nova uno quidem gradu 
dcprimitur . Verum non ideo putandum eftt de. 
fe£lu unius radicis,unam pariter interfe^lionum 
deiicere; quia» ut diflum eft * 9 numerus interfe^» *^^^ ^^^ 
Qionum deiicientium par femper eiTe debet 9 ied 
cogitare dcbemus 9 inter(e£tionem unam in eo 

cafu deiiniri per abrciflam 9 qu» fit » vel nullius, 
vel infinitseiongitudinis. 

808. £t quidem-f quod^ evanefcente iilti* 
jno tcrmind 9 una cx interfeflionibus definiri 
debet per abfciflfam 9 qu» fit nuilius longitudi- 
nis j id nuilam habet ditfcultatem. Finge enim> 
lineas e/Te fecundi ordinis • Jamque squatio, lo- 
ca interreAionuffl generatim definiens^ erit (em« 
per bujus formib qx* ^ix^czz: o.F^lane vero, 
quum habetur cc=:0, Illa eadem «quatio evadit 
^i ^ ^^«^so: uqde iofef titf |tum f$:^09cutn Jt^^ 
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•»^6: a. Quod aucem, cvanefcente prima terml 
noi una incer(e6lionum deiiaienda e(l per abfci 
fam infinitx longitudinis ; id non ita liqui< 
tonftat • Nain , ubi ponitur a = o t ssquatio il 
U routatur in hanc aliam bx^^r^^o : ^x q\ 
non aliud infcrri poflfe v;detur,quam x^ *- 

809. Conllabit id vero 9 & quidcm abui 
detfiutjque in asquatione ax^ -i^ hx -^ c t=: 
fcribatur i xy loco x ,8c i :y^ locox^ • 
enim ratione $ loco ejus «quatiod is » habebii 
hasc alia a :y^ + ^ -^ + ^ = o , five etiant cy 
•#• ^y -f- fl s= o: qu jB, ficuti evadit cy^ + ^^^\ 
quum ponitur a = o > ita dabit in eadenn by| 
thefi, tum^ =r:0>cum^=: ^izCnQuummi 
tem {\tx = i:y, five y=: i zxi erit quoqoe, 
tam I :;i; = Oi quam ir.x;=:^6ic • £t pn 
feflo ^ quemadmodum ex poftrema ifta ibquatj 
ne eruitur x=z*^ci 6 %it^cx priore illa info^^ 
tur ^=1:0. 

8 1 o* Obiter autem notetur Tioc loco velimi 
quod, ficuti una ex radicibus «quationis evadit 
jnfinita $ quum primus ejus terminus evanefciG 
ita • fi contingat , duos ex prioribus ejus termi- 
nis evanefcere , tunc duas item radices fient }afi« 
nitas ; St gener^iter 9 quot in «quatione evaoe- 
fcuncex terminis prim is 9 totidem in ea radices 
iieri debent infinicie. Jam enim cubics squatio- 
nis ax^ 4* ^^^ H* ^^ + ^ =^ o tres radices fuot 
Xr=0y;c=09 xc=r*-4^sa9 quum ponituri 
tam Cl= o 9quam ^(= o • Quare omnino nectt 
fe cfft 9 ut trcs ejus radices fint ^ = 1 : o 9 ii? ss 
I :o 9^ = «— ti:C9 ubid 9&^nihilo tequalcf 
fupponuntur. 

9i !• Quii quum^iu fint , hftud di/fict/e iiio<| 

do 
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do erit 9 intelligere 9 unde fiat 9 ut lines , prster 

diametros^ qu» funt fui ordinls propris 9 admlt- 

tant quandoquc * diametros alias^qux ad ordines ^srt.jif^ 

pertineant inferiores • Jam enim reftarum x^ 

quidiftantium » qu» in iinels ducuntur 9 ^cri 

<|uandoque poteft , talemefle pofitionemt ut 

una* aut piures ex interfeClionibus earum cum 

lineis ipfis abeant in infinitum • Unde 9 fii iis ne^ 

gle£lisj ratio haberi velit earum dumtaxat inter* 

fe£lionum 9 qufls contingunt in finita diftantiat 

plane numerus interfcflionum minor eriti quam 

t|ui ab exponente ordinis ipfarum linearum de- 

fignatur : & propterea refia , qax eas paraiielas 

fubinde fecac 9 ut fumma fegmentorum cx uno 

fecantis latere oBqualis fit fummae fegmentorum 

ex iaterc alio ; omnino oportebit , ut fit diame* 

ter generis alicujus inferiorjs. 

II. PfOfrietas fecanthm % proJinguUs iwarum 

ordinitui demonfirata. 

81 2. 'X7 Idimus * 9 lineam cujufque ordi« •arf Aoo. 

V nis in tot punflis a refta fecari^ 

quot indlcat exponens ipfius ordinis ; nunc ac* 

cidens proBcipuum ipfarum fecantium oftende- 

mus I quod fub generali hoc theoremate com* 

ple£lemur : nimirum 9 quod^ fi linea alicujus or- 

dinis a duabus re6lis fecetur , qutie fibi mutuo 

occurrant » & aliis duabus pofitione datis fint 

parallel» , capianturquc cujufi]uc regm«nta a 

punflis fe£lionum ad pun£ium occurfus ; ratio» 

quam habet produflum fegmentorum unius ad 

produftum fegmentorum alteriui fcnipet cft 

d[§ta« 

813. 
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FI6. 11; • 8 f j. Sunto igitur AB » AC bioai re£bfg poJ 
fitione dats , quarum prior AB capiatur velor 
linea abfciflfarum , alcera AC velut Hnea ordfoi* 
tarum • Jamque , fi linea fit fecundi ordinis i w^ 

^artAiiZm quafio ejus induet femper ♦ hanc formam ey^ +• 
fxy^gx^^^by-^ix ^ kisx o.Ducantur ipfis ABi 
AC bins re£ls parallel» $ quarum utraque fecei 
in duobus punftis linearotde qua agiturteaedeni* 
que fibi invicem occurrant • Dico , quod ^ fi ca« 
piantur cujufque fegmenta a punflis fe£ifoniiiii 
ad pun6lum occurfus » re£langulum fub fe^* 
mentis primss elTc ^d reflflngulum fub fegmen- 
tis fecundasi ut eft coefficiens e Itiaximst potefta* 
tls ordinatae ad coefficientem|f maximaB potefii« 
tis abfeiflTas. 

8 1 4« Ponamus primo t fecantes * de quibus 
agitur 9 eo ufqcte contiguas eflfe ipfis AB »AC,at 
plane coincidant cum iis ; fintque F » & G poih 
£U feftionum prioris AB» nec nonKt & L puo- 
£la fe£tionumalterius AC • Et quoniamt tum in 
FyCUminGfitjfc=:o; eruntradicesdux hujus 
«quationisfx.^ ^ ix*^kz=zo vaMres fegmec- 

drt.^^o. torum AF % AG : proindeque crit ♦ reftangu- 
//P.2. jmjj p^Q —k:g. Pariterque • quia in puoda 
A fit X — o 1 erunt radices duas alterius hujus 
dsquationis ey^ ^ by-^-k^sio valores (egmen- 
torum AK 9 AL : proindeque erit re6laogulum 
KMLt=:k'.€ . Jam vero/'t^eft ad ^: <, utr 
ad; . Quare etiam reflangulum FAG erit ti 
reflangufum KAL , ut eft ^ ad^.. 

81 5« Ponamus (ecundo , priorem ez fecao- 
tibus coincidere cum ipfa AB , aliam vero dk 
ipfi AC r^vera parallelam • Jamque » fi in squa* 
tlone ^^'ffxy^x^+byHx + * 55 o fcribator 
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m 4" 9 '^co X 9 iieri poteft, transformatione idt] 
^t» manente eadem linca abfciiTarum A61 evadac 
'parallela ili^ * linea ordjnatarum. Quare, adhibi. *4rt.69P% 
I ta priori$ cafus * denionftratione » reflangulum ^4r/«?i4* 
\ ex fegmentis primas erit ad reflangulum ex feg- 
\ mentis fecundas » ut eft in nova asquatione coe^f- 
^ciens maximas poteftatis ordinatx ad coeffi* 
cicntem maxirtias poteftatis abfciflas • Sed 9 per 
eam transformationem » maximas incognitarum 
poteftates non fubeunt^nbvos coeiScientes. Ita- V/tJoo» 
<|ue re£tangulum ex fegmeqtis primas ad re£):an« 
guiumex fegmentis ftcund» adhqc eriit t Ut 
coefliciens € ad coefficientem jf . 

%i6. Ponamus tertio 9 priorem ex fccantl* 
! bus eflTo reverk parallelam lp(i AB , alteram verp 
coincidere cumlpfa AG • Et, fiquidem in «qua* 
tlonQ€j^^fxy^gx^ + 6y^ix + k^ofcri' 
batur 2 -f- p loco j^; fieri poteft, transformatione 
ifta 9 ut 9 manente eadem linea ordinatarum AC^ 
I evadat paralleU illa ♦ linca abfciiTarum; proinde- V'»^*!* 
queiadhibita adhuc priorls cafus * demonftratio^ ^^^' • ** 
I ne 9 re£languium lub (egment/s prim® erit ad 
ad re£langulum fub fegmentis fecundce , ut eft 
In nova sequatione coefficiens maximas poteftatis 
ordinatffi ad coefficientem maximac potcftati$ 
abfciircB. Jam vero^ per illiuljnodi transforma- 
tionemsmaximas incognitarum poteftatesiifdem ^ ^ ^ 
eoefficicntibus oriuntur * afteflas. Quarereftan- ^'^* '^- 
gulumex fegmentis primas ad rcfUnguIumcx 
fegmentis fecundae rurfus erit , ut ^ ad g. 

817. Ponamus denique , neutram ex fecan- 

tibus coinciderc cum ea , cui efTe debet paralle- 

, la . Scribatur in ssquatione ey^ ^fxy + gx^ + 

^y •+• ^Vlf -^ ^ = 0| tum af + p ioco y j cum isr 4- f 
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loco X • Jamque , transformatione ifta , fieri po^! 

^arUliy^ tefl * % ut fecanSt ipfi AB parallela » evadat. liM 

abrciflfarum 9 ^ fecans , alteri AC arquidiftadL, 

fubeat vices lineas ordinatarum • Quare» adhifci- 

fiir. ti4. ta femper demonftracione prioris * cafus, re£la> 

l^ulum ex fegmentis primx erit ad re£laiigulim 

ex fcgmentis fecunda^ % ut efl in nova asquat/os 

coefliciens maxlmas poteilatis ordinats ad coe^ 

ficientem maximx poteftatis abfciflTas «Sed ou- 

ximcB incognitarum.poteftates nec etiam pa 

V^7^B* transformationem illam novos fubeunt * coeft 

cientes « Itaque re£languiumex fegmentispri' 

mac ad reftangulum ex fegmentis fecunds etiifl 

erltyUt^adf. 

8 1 8. £x ipfa autem theoreroatis demonftra- 

tione patet , cur idem nop obtineat 9 quum dax 

fecantcs ipfis A6 9 AC non funt parallels, fd 

/ utcumque ad eas inclinantur i nimirum , quiii 

transformando fubinde flequationem 1 ut earuia 

fecantium prior evadat linca abfciflfarum t & fe- 

cundalinea ordinatarum ,, maximas incogofta- 

^drt.ixC^^^^ poteftates novos fubeunt * coeflicientes ; 

adeoque reflangula • quse fub earura fecanttuo 

fegmentis continentur 9 minimc eflfe poflfunt in« 

ter fe in ea ratione , quam habet c ad g. Interioii 

data pofitione earum fecantium » reiate ad ipfas 

AB 9 AC 9 haud difllicile erit » definire rationem,* 

quam reflangula ex fegmentis ipfarum fervarc 

debent inter fe. 

819. Oucantur enim per punflum A refls 

AH 9 hb % fecancibus iis parallelas . Jamque y fi 

fieri debeat , ut in asquatione ^y^-^fxy +gx^ 

«4** i^y + ix + >('=o evadat AH linea abfcifTuruaf 

^4rt.7xi.Sc Ak linea ordinatarumifcribendum erit •msf^ 

tnsz 
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tnsz loco X 9&^z+ niz 4- ^^ 'oco y • Plane ve- 
ro, transformatione ifti^fit [en^ +/w/r +jfi«^)i^ 
4* ( 2^0 +/i» ) rx + ^r^ coefficiens ipfius ««*$ 
& cn^ ^ fmn +51»^ coefficiens ipfius i^^.Quarc 
in horum coefficientium ratione erunt reftangu* 
la % qus fub earum fecantium fegmentis conti* 
nentur : & propcerea^ficuti,data pofitione re£la« 
rum AHf Ai&^dati funt ii coefficientes;fic paritet 
ex pofitione (ecantium, relate ad iptas ABi AC> 
eruere licebit rationem re£langulorum » quoi' 
fiunt ex fegmentis tplarum. 

820. Fieri autem potcft , ut utia ex fecanti- 

busmaneat parallcla ipfi AB 1 fantumque aliA 

inclinecur ad ipfam AC • In ifto cafu 9 coeunti» 

bus reflis AH , AB , erit ly t=i o s & m = i. Uu* 

de, quum fiat etiam [tn^ ^ftan + gw^ j<'^+(2M 

J^fm) rs + er^ =^i^ +/ri + er^$8c en^-k^fma 

^gm^tmg 9 erit re£langulum fub fcgmentis 

prims ad rc^anguLum fub fegmentis fecunds» 

ut eft gi^-^frs+er^ ad ^.Quin etiam fieri poteft^ 

ut prior quidem fecans inclinetur ad ipfam ABt 

altera vero maneat parallcia ipfi AG . £t quo« 

niam in hoc alio cafu^coeuntibus reflis Ai^^ACf 

iit x:=o ,&rt= 1 i crii (en^ -^fmn -^ gm^) s^ 

•f- l^ea-^fmjrs -^-er^ — e: proindeque rcflan- 

gulum ex fegmentis primas ad reflanguium ex 

Jijgmcntis fecundse erit, ut e ad en^^fmn-^gm^. 

821. Quam modo propofiti tlicorematis de« 
monftrationem attulimuss pro lineis fecundi or« 
diniSf faciie erit» ad lineas fuperiorum ordinQm 
extcndere • Sint enim rurfus AB 1 AC refl», po« 
fitione dats » quibus bins fecantes dcbent efle 
parallelaB 9 & capiatur quoquc prior earum AB 
velut linea abfciflarumt & altera AC velut iinea 

arqua* 
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ordinatarum • Jamque 9 fi linea fit tertii ordli 

W^u««quatio ejus erit femper *tiujus forime ay^ 
ixy^ 4- cx^y -j. dx^ + ^y^ ^f^y + g^"^ + ^S 
ix-irkf^o • Quare » ration^ non diflfimili, ( 
folidum fub fegmentis primx ad folidum fi 
fegmentis fecundas f ut eft coefficiens maxid 
puteftatis ordinataBaad coefficientem ma^rii^ 
poteftatis abfcifls d. 

823. Piane verOf quum blnas fecantesiia 
funt ipfis AB f AC paralleia? » tunc ratto foli(b 
rUm 9 quas fiunt ex fegmentis ipfarum • mtniii| 
asqualis eft ei , quam habet a ad d* Sedf data 
fitione earum fecantium 1 five fuarum paralit 
rum AH , kh 9 relate ad ipfas AB % AC % fa 
erit f rationem illam definire . Nam f fcribea 

^ in «quatione mu 4* ^^^ 'oco x» & tzArntz 4* 

''^'•loco^f fieri poteft * transformatione ifta f 
evadat AH linea abfciiTarum , & Kb linea o 
natarum • Unde ^ ficuti in nova «quatione 
ian^ ^ bmtP + cm^ + dm^)%'^ + {lan^-^ii 
4- cm^)rs^ + ( lan ^bm) r«x+ «r^ coefficie 
ipfius z^ , & MB 4. ^mi»^ «4 ci»^/!^ 4* ^"'^ ^^^'^^ 
ciens ipfius i^? ; ita folida iila erunt in ratio» 
horum coefficientiuro. 

823. Quod , fi prior fecans maneat par<//6 
la ipfi AB 9 tantumquc alia ad ipfam AC ivlzIa^ 
netur^ tunc f coeuntibus re£lis AH f Afi » erit 
jir = o 9 & r/9 = I • Unde f quum fiat etiam {(Ui^ 
4- bmn^ 4 cm^n 4- dm^)i^ 4 ( %an^ 4- 2bm% + 
cm^ )fi^ 4 ( lan 4« bm Jr:^x -4 ^r^ = //i 3 4 fr/< 
4 ^r^x 4- jr3 , & a«r3 4. ^1»«^ 4 cm^n 4 ^»^ 
= (/ ; erit folidum ex fegmentis primce ad lou» 
dum ex fegmentls fecunds f ut eft di'^ 4 ^'4 
hf^i 4 ^^i ad d « Atque ita quoque ^ fi prior f> 

caos 
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:ans inciinetur ad ipram AB > & alia maneat p«« 
allela ipfi AC; tunc» coeuntibus re6lts Ai&iAC, 
et I =: o s & r ;==: i : qua ratione foHdum fub 
regmentis primce ad folldum fub fegmentis fe- 
cundos erit 9 ut a ad a#i 4- imn^ «f cm^^t"^^^. 



K 



III • Proprietat diameirorara, rehfe adfnas ordi* 
natat^ earumqae latera reBfa, ac tranPuerffi. 

824. C Xgenerali fecantium theorema«> 
Cm te , quod pro linels ordinum o* 
mnium modo^oftenrum exhibuimus , haud djffi- VMii» 
cile eritt eruerci quid accidat diametriSirelate ad 
fuas ordinatas } & fuperfluum videri poteft 9 
fpeclalem de hoc argumenco fermonem inftitue* 
iire.Interim ad rem fore putamust proprieta* 
tem diametrorumirefpeflu fuarum ordinatarumt 
feorfim hoc loco profequi ; tum t quia diametrii 
pro (ingulari iila * ratione , qua dividun,t reftas ^ant.jifi 
«Bquidiftantes, fuper quibus ordinatao capiunturt 
iingularcm quoque confiderationem metenturi 
tum etiam , quia hinc dabitur nobis occafio de« 
terminandt , tum latera tranfverfa 1 cum para* 
metros 9 feu latera refla ipfarum diametrorum« 
825. Ac^rimo quidem in qualibet linea vo* 
cabimus vertices dfiamecri pun£la illa 1 in quibus 
diameter ipfam lineam fecat • Unde 9 quia quseli^ 
bct re6la in tot puuflis lineam cujufque ordinis 
fecat * I quot indicatipfiusordinisexponeos;*4r«tai^« 
liquet , vertices diametri debere efle duos in li^ 
neis fecundi ordinisi tres in lineis ordinis tertii» 
quatuor in lineis ordinis quarti , atque ita dein* 
ceps « Neque vero neceflfe eft , ut finguli verti- 
ces fint femper in finita diftantia . Kami ficuti 
romJIl. Y in 
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inunalinearum fecundiordinis» fcilicet tn pa- 
*4rt.i4fm rabola^unus ex verticibus diametri abit '^ fcmper 
in iniinitum ; ita in iineis alciorum ordioum da« 
ri poterunt diametri» in quibus non modo unus, 
fed plures etiam ex verticibus^imo etiam omoei 
jn infinita diftantia reperiantur. 

826« Quumautemfub verticibus una (al« 
tem ordinatarum evaaefcat^ licebit«eos determi- 
mret ponendo in aequatione linete» relate ad dia- 
mettum^ycno . SicaBquatio linearum fecundi or- 
dinis,rerpe£lu cujusiibet diametri,eft ey^ -f* {gx^ 
•f ix + >&)*= o . Quare,faciendo jf = o» dabune 
radices duae hujus aequationjs^x^ + ix -j^ Jhi^o 
^r/.wo^* binosdiametri vertices : quorumalter abibit • 
in infinitum , fi utique fuerit g = o . Atque ita 
quoquesquatio linearum tertii ordinis 9 relate 
ad Jiametrum,e(l ay^ + (cx^ + A + ^)^+( dx^ 
+ S^^ + />f +• /& ) = o • Unde, ponendo jf — Oi 
exhibebunt trcs radices sequationis hujus ^x) 
+ g^^ + />? 4« ^ ;=o ternos diametri vertices: 
quorum 9 iicuti unus abit in infinttum f quum 

^drtitic» ponitur J £= o ; ita abibunt in infinitum * duo» 
fi fueritetiomgc=0 9 & omnes tres , fi fuerit 
adhuc#=:o.. 

827. Jam t ficuti quxlibet diameter tot ver^ 
tices debec habcre , quot indicat exponens or- 
dinis^ad quem iinea refertur , ita cuilibet pun* 
Clo diametri totidcm etiam^rdinatas binc inde 
correfpondent • Unde , quum omnes ifta^ ordi- 
natas fint fegmenta unius ejufdcmque re6la& , ai'' 
teri pofitioncdatas arquidiflanter duftasf & ad 
fingula Jinco: crura terminatOB : ob gcnerale fe- 

"V/^Sia. cantium thcorcmat fuperius * oftenfum^liqueti 
ia fingulis liiiearum ordiuibus proprietatem di^ 

oe* 
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netrif relate ad fuas ordinatas, hanc efTe deberCf 
ut produ£):um ex omnibus ordinatis , quns xmi 
eidemque pundo diametri correrpondent , fit 
femper in data ratione ad produflum ex omni- 
bus portionibus diametriiquaBifumpta? ex ipfiuc 
verticibus 9 ad punflum illud terminantur. 

828« Veruni quidem efl 9 in lineis fecundi 

ordinis » loco refkangiili dtiarum ordinatarum^ 

unl eidemque punflo diametri hinc inde corre. 

fpondentium 9 fumpfiflre Veceres quadratum 

untus ordinatse • Id vero faflum ab iis 9 quia bi« 

ns illft ordinatx inter fc funt asquales ; adeoque 

reflangulum fub utraque tantundem valet , ac 

quadratum onius ordinatst • Unde , G inter U* 

neas ordinum (Uperiorum dentur etiam nonnuU 

IsBt in quibus proifu£lum ex omnibus ordinatis» 

qu« uni eidemque diametri punflo correfpon- 

dcnt 9 tantundem valeat 9 ac poteftas homoge« 

nea cujufque earum ordinatarum ; tunc 9 pro It- 

neis illis 9 erit poteftas ifta cujufque ordinat^s ia 

data femper ratione ad produflum ex omnt- 

bus portionibus diametri, qixxt fuoipta: ex ejus 

verticibuSf ad ordinatam illam terminantur. 

829. Capiantur modo eas diametri portio* 
nes 9 quse verticibus fuis continentur • Et, ficu- 
ti in lineis fecundi ordinis una eft hujufmodt 
portio ) ita esdem erunt tres in lineis ordinis 
tertli f fex in lineis ordlnis quarti 9 decem in Ii« 
neis ordinis quinti 9 atque ita deinceps • Has au« 
tem portiones funt cuiufque dlametri latera 
tranfverfa • £t , fiquidem capiantur totidem alis 
teSix 9 quae fint ad eas 9 fingulce ad fingulas 9 in 
data illa ratione; erunt xe€ix iftas parametri, feu 
latera refla ejufilem diametri • Unde , ficuti cui • 

T a li. 
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Jibet lateri tranfverfo fuum Utus reflum corxe- 
fpondet ; iu , (i contingat duo latera tranrver& 
«qualia efle inter fei etiam latera reSa, iis corre« 
fpondentia, squalia eruntt 

830. EtG autemallata proprietas generali- 
ter competat diametro^ relate ad fuas ordioatasi 
ea tamen , quum unus , aut plures ex verclci* 
bud abeunt in infinituro , novam fubit formaiSf 
^ptui noftro finito magis accomodatam • Naia 
in ifto cafu produflum ex omnibus ordinatis fil 
^ fBquale produ^o ex portionibus diametri » fuoH 

ptis a verticibus reliquis , & poteftate dat« co^ 
jufdam re£l;e> q\X9 habet pro Tuo cxponente oo* 
merum verticum , qui in infinituro abier unt ; ia 
tantumi ut, H omnes diametri vertices abeant io 
iniinitum , nec ulli fint vertices reliqui i tunc 
produ6lum ex omnibus ordinatis datte cujui^ 
dam re^se poteftatem. homogeneam adsquabit* 

831. Quod ut liquido conftet » ponarouSt 
lineanvefle tertii ordiniSi atque adeo cjus diaroe* 
trum AB tres vertices habere , qui funto C , Oi 
^^^••*'E.Itaque,filateristranfverfi CE fit CF pa« 
rAneter $ feu latus rei^uni $ erit , ob generaiem 
*4if/«ta)ff diametri*proprietatem, rolidum trium ordinata« 
rumt quie uni eidemque punflo N correfpoo- 
^ent , ad folidum ex tribus CN , DNi £N t ve« 
iuti eft CF ad C£» five etiam vduti efl foiidom 
extribusCN, DN f CF ad folidum ex tribus 
CNf DN, C£, Sed 1 abeunte in infinitum ver- 
tice £ , duie CN 1 CE fumi pofTunt t velut m^ 
quates inter fe • Itaquc , quum fiat folidum ex 
tribus CN $ DN , £N asquale folido ex tribui 
CNf DNi C£ ;erit etiam folidum trium ordi* 
natarum ^quale fplido ex duabus CNi DN , ft 

rc£iadataCF# ' %^tf 
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832. Capiacur deinde CG f qux ftt medi4 

proportionalis incer ipfas C£f CF . £c quoniam 

CF eft ad CE 9 uc CG quadratum ad CE qua« 

dracum » five etiam , ut folidum ex CN in CG 

qiiadratum ad folidum ex CN in CE quadri^ 

tum h erit , ex xqmli , ut folidum trium ordi« 

.oatarum t uni eidemque pun£lo N* correfpon* 

deiBtium , ad folidumex tribus CN » DN f £N» 

ita folidum ex CN in CG quadratum ad foli* 

duni ex CN in CE quadratumjam verotabeua* 

tibus in iniinicum vercicibus D , & £ , quasIU 

bet ipParum DN, £N fumi poteft velut «qualis 

ipfi CE . Itaque t quum fiat folidum ex tribuS 

CK»DN» £N.«quale folido ex CN in C£ qua. 

dratuni 9 erit quoque folidum ex iifdem tribus 

ordinatis lequale folido ex fola porcione CN in 

quadratum refloe dac« CG« 

8} j. Denique capiacur AH 9 qux fic prima 
ex duabus mediis proporcionalibus incer ipfai 
C£, CF • £c quoniam CF eft ad C£ » veluci eft 
cubus ex AH ad cubum ex CE^ erit » rurfus ex 
9quali 9 ut folidum ex tribus ordinatis» qu« uoi 
eidemque pun6lo N correfpondent » ad foliduni 
ex tribus CN, DIH. EN » iu cubus ex AH ad 
cubum ex CE • Sed » in infinitum abeuotibus 
▼erticibus omnibus C » D ^ £ « quxlibet triuim 
CN.DN.EN fumi poteH velut «qualis ipfi C^ 
Itaque » quum fiat folidum ex tribus CN , DN« 
£N«qualecubo ipfius C£;erit quoque folt^ 
dum ex tribus iia ordinatls «quale cubo re£l:i9 
dfttse AH. 

834. jam data lila re£la, quc elucet in pro« 
prietate diamctri fpeciall » quum unus» aut plu« 
ses ex verticibus abeunt in infinitum » vdut ip« 

Y I fius 
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f]US diametri parameter , feu 'atus re6lum pot^ 
rit haberj. Data autem diametri a^uatione,f]aud 
diificile erit » longitudiuem ejus defiaire • Ut» i 
linea (it tertii ordinis, ejus» relate ad diaia^ 
trum AB 9 squatio generalis eflfe debet ay^ ^ 
(cx^ + A + ^)y + (^^3 ^gx^^ix + k)t=o. 
£t , ficuti tres diametri vertices C, O» £ decer* 
minantur per tres radices hujus asquaciontSi/>rl 
+ g^^ + /x + * £= o t ita latus reflum CF ad 
laxus tranrverfum C£ erit in ea ratione , quaoi 
faabet dsid a ^ hoc e(l coefliciens mazjinse poCfi- 
fiatis abfciirae ad coefficicniem maximse potefti» 
tis ordinatac. 

835* Pone nunc ^=:o:ita9 ut unus ex 
verticibus £ abeat in infinitum • Et , queniad- 
modum alii duo vertices C f& D determfnao. 
tur per radices duas hujus aequationis^jr^ +ix 
+ /& = o ; ica re6la data CF fiet osqualis^ : §. 
I\»ne etiam^=: o : adcoi ut abeat quoque ia 
infinitum vertex aiterO.Et» ficutl reliquus 
vertex Cdefinitur per radicem hujus osquatio- 
nis /^ + ^ = o^ita re6la CG erit arqualis \/(rMy 
Finge dcmum 9 ut / pariter evanelcat . £t , ab* 
eunce etiam in infinitum tertio vercice C •fiet 
s/3(k: a) data illa refla AH 9 cujus cubo eft x* 
quale folidum ex tribus ordinatis » qux uni ei« 
demquediamctri punflo correfpondent. 

8j6. Cseterum duo hic occtsrrunt notata 
digna . Primum cfi » quod > ficuti ex ordinattSi 
qux uni eidemque diamctri punflo corrcrpoo- 
dent » plurcs quandoque evadunt imaginarix; 
ita ex verticibus ipfius diametri pofiunt intcr« 
dum plures imaginarii parite» fiert.Sed . tum 
bi< I cum iliiSy perinde aq (i feales efieat $ adhi- 
'^^^ bi. 
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bitiS « femper verum erix , quod produ£lum ex 
omnibus ordinatis » qu» uni eidemquediametri 
punf^o correfpondent 9 datam habet rationem 
ad produ6lum e^ omnibus portionibus diame« 
tri 9 qusB, rumptoB a vcrticibus cjus» ad pun£lum 
illud terminantur • Quod fimiliter intelligi de*» 
bet de gcnerali fecantium theorcmate , quum 
aliqua interfe£lionum pun£la per radices imt- 
ginarias definluntur. 

837« Alterumediquod proprietas diame^ 
trorumirelate ad fuas ordinatas, adfcribenda eft 
- jis diametris , qu« funt ejufdcai ordinis cum ip« 
fa linea 9 ad quam referuntur • Nam 9 fi contin« 
gat » ut linea , prxter eas diametros , alias ha« 
beat ordinis inferioris ; tunc procul e(l 9 ut aliia 
hifce diaroetris illa eadeni proprietas poflit con-. 
venlre • Ita 9 (i linea fit tertii ordinis , & ejus »« 
quatio fpecialis fit xy ^ t=: ax^ -— a6x -f a3;uti« 
que linea abfciifarum eritinca diameter gene* 
ris primi • Quamquam vero ejus duo fint vertt* 
ces 9 qui definiuntur per radiccs duashujus »- 
quationis ^^ * — • Ax +• a^ =r o ; attamen re£lan«- 
gulum duarum ordinaurum ad reflangutum ex 
duabus diametrf portionibus , non c(l in dat^ 
ratione 9 fed in ea 9 quam habet a ad x. 

8j8. Id autem mirum vidcri non debet • In 
lineis enim t quae fecundum ordiuem excipiuntt 
£t iocus dlametris generls alicujus inferioris^ 
quum earum reflarum tequidiftantium 9 fuper 
quibus talium diametrorum ordioatfls; capiunturt 
una, aut plures interfe£lionips abeunt * in infini* v«ttf» 
tum • Ui^e « fi 9 iis negle6lis 9 dumtaxat haberi 
velit ratio carum iotcrfeflionum ^qua^ contin- 
guot 10 finita diftaota : plane neceffe eft^ ut ge^ 

Y 4 ue- 
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W.Si2%nerale illud * fecantlum thebreim^unde ipfa dii- 
•^/.Say.metrorum proprietas*fluit, nequeat in hujufm^ 
' difccantibus locum habere;quandoquidemia 

co pofulmus , interfeftiones pro qualibet fecan- 
te tot eflfe debere , quot indicat exponeos ordi. 
nis I ad quem linea fe£la refertur* 

IV. Tbtoria tangentium ^& nothfunBt^Hmif' 
rtgularium , & multiplicium % qu4 dsri 

pofiunt in lipcit. 

839. T) Roximum jam eft, ut dc ungca. 
X tibus linearum cujufi]ue ordiois 

fermonem inftituamus . Et quidem t fi rcS» ffr 
cantisduofeftionum punfta coeant in unuffil 
tunc rtfta illa coincidet cum arcu evanefccntc, 
ttque adeo in loco unionis tangens evadet .Iih 
terim > fi ordo line» feftae interfeftiones exigit 
plures , quam duas $ reliqua iliaB maDebuot lO 
locis feparatiSt & confcquenter eadem refUetit 
fimul tangens , & fecans . Unde refta , qu«ti* 
git lineam in punfloaliquo t eam nuHibi fe»* 
bit , fi fiierit fecundi ordinis J fecabit autem i» 
punao alio , fi ftierit ordfnis tertil j in «liisduO" 
bus punais » fi ordinis quarti ; In Ms trjw» 
punais , fi ordlnis quinti ; atque ita delncej«. 

840. Quum inter feftiones reliqu» (wt F* 
res , quam una , nihll obftat , quominus dus ex 
iis coeant fimul in alio loco . Et tunc , mingO' 
tibus » qu« fuperfunt , adhuc in locis feparatft 
continget refta illa liiieam In duobus M^ a«* 
verlis.Ex quo rurfus fequitur, reftamiqijf 
contingit lineam in duobus punflis , eain nu"'' 
bi fecare , fi fucrit ordinis quacti j feca.-e auteo 
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in alio pun6lo t fi fuerit ordinis quintl ; in alii» 
duobus pun£ljs » fi ordinis lexti $ inaliis tribus 
punflist fi ordinis feptirai) atq; ita in infinitum* 
841« £adeni autem ratione, quum linea ex« 
cedit quintum ordinem § fieri poteft » ut tanga. 
tur a re£la in tribus locis diverfis • £t eo in ca* 
fu nullibi fecabitur » fi fucrit ordinis lexti ; kd 
lecabttur in aiio pua£lo » fi fuerit ordinis fepti« 
mi 9 in aliis duobus punflis » fi ordinis o^laviV 
in aiiis tribus pun6lis » fi ordinis noni 1 atqud 
ica deinceps • Quum vero haBc theoria in infi* 
nitum extendatur $ flatui poceft generaliter* 
contaflus diverfos » pro cujufque ordinis iineaf 
totupiices dari poiTc , ut numerus eorum dupli-» 
catus exponentem ordinis non excedat^ ubi au« 
tem ab eo deficit , defeflus indicabit numeruih 
fe£bionum, quc cum conta£libus iis copulantur^ 
848. Ppfuimus huc ufque, iii tota Tiac tan« 
gentium theoriai duas femper fe£liones coire iti 
unum • An non autem 6eri potell , ut fimul col. 
ligantur fe£kiones plures » quam duai ? Sane in 
curiu linearum regulari id omnino ficri nequit. 
PunAa enim » quse 9 mptibus fuit» lineas defcc/- 
bunt , ficuti feruntur femper eadem direflione» 
quum generant lineas re£las 9 feu pi^imi ordinis; 
ita regularicer dire£liones fuas mutant indefi« 
ncnter , eafque per angolos 9 onini angulo fini«' 
to minores 9 ubi lineas curvasi feu altiorum oN 
dioum producunt . Unde ^ quum duo arcus na- 
(cences » qui fefe invicem excipiunt, inclinentur 
' (eroper ad fe mutuo ^ ii cum una eademque refta 
coincidere nequeunt $ nec protnde tria fe£lio« 
nuih pun£la poterunt fimul.coire* 
843. lateriai % & cQatiogtt t aticubi Ittepx^ 
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hreni eflfe linece curfum: iu iiempCf ut puii£iiid 
lineam defcribens , vei non mucec direfkioat 
fuam , vei ab ea dcfleflaC per anguium , omnii^ 
maximum , hoc eft , qui duos reflos adsqi^ 
tuncarcusduo nafccntes » qui Te invicem enl 
piunt , iocabuntur in (oco illo fuper eadcmi^ 
Cta, 9 atque adeo poccrunt ibtdem tres fe£li 
coire in unum • £t fsmiii ratione poteruot fi 
in ioco aiiquo coiligi feftioncs plureStqiiam 
fi eo in ioco curfus iiUM ufque adeo irrega 
perfeveret , ut ptures ^ quam duo , arcus evaa» 
fcences , fibi invicem coutigui • fuper ea leA 
locentur. 

;: 844. Jam loca illa linearumf in quibos dast 

aut plures arcus evanerccnces fuper eadem rtft 
locaci reperiuncur > punfla earundem irreg«ift 
ria poflfunt appellari. Quum autem iis laieciE 
tot fefliones coirc queant in unum , quotu^eC 
numerus arcuum cvanefcentium • fuper etdoi 
re£la locatorum 1 au£lus unitate ; liquet» bujoC 
modi punfla non poiTe iocum habere in liQti 
fecundi ordinisi ; quia aliter .fieri poflfet » ut al 
refla in pluribuS| quam duobus* pun6fcis (ecaift 
Tantum ergo in iineis 1 qux fecundumordiiiai 
ejccipiunti pocerunt dari • Verum , ne geo^ 

VrMco. theorema evertatur de numero * pun£lorurasi> 
qulbus linea cujufque ordinis a re£la fecitff 
omnino necefTe eft , ut in hujufmodi puo£kisa< 
cus eyanercentes , fuper eadem re£la collocJtif 
debeant efle non plUres , quam doo t in liixii 
tertii ordinis ; non plures , quam tres » in liod 
prdinis quarti $ non plurestquam quatuoriii 
lineis ordinis quinti ; atque ita deinceps. 
84;« Ncque vero puad^a ifta irregofam 

crunt 
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;runt rtimper ejurdem indolis.Jam enim vidu 

tnus paulo ante • 9 duos arcus cvanefcentes,«^yi^y^j\ 

qui fefe Invicem excipiuntjfuper eadem re£la lo« . * ^ 

cari 9 quotiefcumque punflum > lineam defcri* 

bens 9 vel non mutat dire6lionem fuam 9 vel ab 

ea defle£lit per angulkim , omnium maximum. 

Plane ^ero^ quum primum contingit $ pun£lum 

f e€ta progreditur» & duo ilii arcus nafcentes^ja- 

cent in direftum 9 fed ubi alterum accidit 9 pun< 

Ckum refka regreditur ^ & eorundem arcuum fe« 

cundus fuper prinio aptatur • Itaque 9 fi duo fint 

arcus evanefcentes , fuper eadem re£la locati ; 

fam puuflura irregulare » in quo ii reperiunturt 

dupiicis fpeciei elfe poterit • Nam 9 vel arcus illi 

'^acent in direflum 9 & vocabitur punflum pro* 

greflus ; vel altcr fuper altero aptatur , & pun* 

Aum regreffus appellabitur* 

845. Pone nunc , tres efle arcuS evanefcen« 

tes , fupcr eadem refta collocatos • Atque hic 

pariterduo contingere queunt • Nam^vcl o^ 

mws jacere poflfunt in direflum; veh tam fecun* 

dlis fuper primo 9 quam tertius fuper fecuddo 

aptari potell • Unde finiiliter pun6lum irregula- 

re erit» vel progrefluSt vel regrefTus • Finge jam^ 

arcus evancfcentes efle quatuor • Et quaternario 

hoc numero tres erunt cafus poflibiles • Primo 

cnim jacere pofl^unt omnes in direflum.Secundo» 

continuis inflcxionibus»tres reiiqui fuper primo 

aptari queunt.|Et deniquefieri poteft^ut duo ja* 

ccant in dire£lumi& alii duo^vel fuper iis^vel fu« 

per corum alterucro aptentur.UndCyprster pun-« 

£lum progrcflfus, & punClum regreffus 9 tettium 

ab utroque diverfum hic poterit lowum haberer 

quod tamen vocabimus punftom mixtum^ 

quan« " 
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quandoquidem ejus eft indolis » ut quodaami^ 
do ex utroque participet^ 

847. Utcumque autem augeantur nunvetf 
arcus evanefcentes 9 fuper eadem refla collocati, 
novse fpecies pun6korum irregularium non po» 
terunt iocum Iiabere • Unde dicinms f pun£lufi 
irregulare triplicis fpeciei eflfe poflc» pro^reffusi 
regre(ruSi& mixtum. Vocatur progreflus^quoa 
«rcus evanefcentes 9 qui in eo reperiuntur j fo* 
per eadem re£la collocati » jacent omnes in di» 
reftum • Vocatur regrelTus » quum 9 contino^ 
inflexionibus » omnes reljqui fuper primo eorm 
arcuum coacervantur • Ac denique vocatur ini* 
xtum»quum ex arcubus iis duotaut pluiti 
jacent in direflum « 3c i^Iiqui fuper iis ita qiiU 
deni aptantur » ut numerus arcuum fuperimpo* 
fitotum, vel fit idem ubique» vel pari numero ft 
major in uno loco, quam /n alioa 

848« Licebit interim pun6la irregularia» 
pro numero arcuum evanefcentium 9 qui fupct 
eadem re£la locat! reperiuntur» fubindejiri- 
mum in genera difpefcere , ut dicantur priini 
generis » quum ii arcus fuerint duos recundl gc^ 
neris , quum fucrlnt tres } tertii generis » quua 
fuerint quatuor s atque ita deinceps . Oeiode 
vero hdsc genera in memoratas illas fpecies rur« 
fus erunt diftinguenda : fed ita tamen » ut tm 
fub primo t quam fub fecundo genere » dumti- 
xat pun6lum progrefl*us » St pun£lum regreflVif 
exiftant ; fub aliis vcro generibus » qu9 exci* 
piunt primumt & fecundum» nonmodo illa duo^ 
verum etiam punftum # quod vocavimus o!- 
xtum f reperiatur • Neque enim tribus arcubtf 
puQ^um mixtuni haberi poteft ; quum nuoi^ 

rus 



trcuum fuperimpofitorum debeat * eflfe» vel «^^M^y^ 
ifl«m ubiqucivel pari nuiQero major in uno loco^ 
^iiam in 9iliOf 

$41^. Sed videamus modo $ quid per punCla 
Ifta irregularia lineis ipfis accidere debeat.Hunc 
tci ^n^m QOtar^ priu$ oportet^duas fineso portio» 
nes 9 quas irreguUre punflum a fe mutuo fe« 
par^t.jacere ad contrarias partes re£la? illius» fu* 
per qua arcus evanefcentes funt collocati^quum 
fiorum numerus eft par ^ jacere vero ad eandera 
partem , ubi eorundcm numerus ell impar . Nc- 
que vero diflicUe ertt , rationem hu}us intelli* 

gere • Jam enim » relate ad eam re£lam» fub pun- ^j^f^%AM^ 
bo irregulari tot fc^iones coeunt * in unum» 
quotui^ e(l numerus arcuum evanefcentium $ nu- 
€ku$ unitate • UndCf ficuti, quum arcus illt Tunt 
£nit(B longUudiniSf nequit dari locus tot f^flio- 
xiibus I niu illud obtineat ; ita necefle eft f ue 
Jdem pariter iocqm habeat » ubi evanefcuut ar« 
eus illi I & cum ipfa re£la coincidunt, 

8^0, Jam re^a iila , fuper qua omncsarcus 
evaqefcentes funt collocati 9 ell tangen$ trtriuf- 
que ex ii$ portiombus 1 quas irregulare pufi'^ 
cium a fe mutuo feparat • Quare utraque por- 
tio fuam ^i re£las convexicatem obvertet : 8c 
propterea id ^quod qusrimus facile erit definl- 
re • Nam primo 9 fi oumerus arcuum evanefcen- 
tium fit par , prodibit linea ipfa fub punflo ir- 
regulari s infiexa 9 quum eft progrefTus 9 cufpi« 
data 9 quum eft regreflus ; & modo inflexa^ mop 
do cufpidata 9 quum punC^um illud eft mixtum. 
£r fccundo f fi numerus arcuum evanefcencium 
fit impar^five pun£lum irregularefit progrefrus, 
flve regrelTus > five mixtum 1 pcodibit linea ipfa 

fub 
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fub eo pun6lo fubinde reguUristac fi null 
tate pun£lum haberer. Nam> (icuti in priore 
fu arcus extremi poflTunt , tum ad eandem , c 
, ad plagas contrarias dirigi ; ita in hoc aJio 
iidem arcus (emper ad contrarias pactes tcnd 
debent • 

851« Cxterum nolo hic reticere» quod, tag 
pun6lum regreflustquam pun£lum niixtum^oai 
fimpleX|fed fubinde multiplex debet haberi .quOi 
tuseft major numerus arcuum fuperimpoiitoi 
rum; hoc ellduplex»n fuerit bioarius; triplexi 
ternarius; quadruplexyfi quaternarius; atqucia 
deinceps : adeo nempe» ut ficuti refildt fuper fij 
locati funt omnes arcus evanefcentes , qui &I 
t^* t4)» pun£lo irregulari reperiuntur t cenfenda eft 

loco iiio fecare lineam in tot pun£l is » quotad 
multitudo eorumarcuum t aufba unitate;itt 
quamlibet aliam reflam , quai tranfibit per paa* 
£tum ]Uud»in tot punflis eandem lineani ihidm 
fecare putandum fit « quotus eft major oumentf 
arcuum fuperimpoficorum. 

852. H^c ratione » fi arcus evanefceoteb 
fupereadem refla iocatt»fucrint quatuor«queii« 
admodum habetur pun6lum progreflus , quus 
abfque uila inflexione omnes jacent in d/r^ 
£t\xmi ita habetur pun£lum regreflrus« quoi 
ternis inflexionibus tres r^Iiqui aptantur fupcr 
primo • Unde illud quldcm erit punflum fioi- 
pleXfhoc verovelut punflum quadrupkxd^ 
bet haberi • Punflo autem mixto bifariam locitf 
fierl poteft . Primo « quum jacent in diredus 
arcus duo priores « Sc inflexione una alii d«o 
fuper iis aptantur . Deinde 1 quum jacent qi' 
dem in direflum priores duo arcus » fed alii dao 
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Infiexionibus tottdein aptantur fuper fecundo. 
Quare primum quidem erit punflum duplex»fe« 
cundum vero velut punflum triplex oportet 
habeatur. 

f 853« Verum quidcm eft,quod in pun£lo 

tnixto I quum apn efl idem ubique numcrus ar* 

cuum ruperimpolThilUin » nec etiam ubique eft 

eadcnri punf^i ejus multiplicitas • Sed id minime 

'nobis impedimehto efTe debetf quomlnus ta» 

]c puiiflum » velut fub/nde mulciplex , habea* 

turt quocus eft major numerusarcuum fuperim* 

pofitorum • Ncque enim calculo determinare li^ 

cebit 9 num refla 9 quie ducitur per punflum iU 

lud , tranreat per locum , in quo numerus eo« 

rum arcuumeft minor • Interim » quuqn revera 

tranfit re£la per hujufmodi locum ^ obarcus de* 

ficicntes iCtiam interfeflionum nonnulls defi- 

cient • Quumque interfefliones pari femper nu.» 

fnero deiicere * debeant ; hinc eftt ut» quum non ^rt.tot» 

eft idem ubique numerus arcuum fuperimpofi« 

torum f debeat eflfe * pari numero major ia uno ^arut^^^ 

loco»quam inalio» 

854« Pun^um porro multiplex haberietiam 

poteil per intcrfeflion^m crurum 9 quas ad ean- 

dem Iineam pertinent.Si enim iinea aliqua multa 

Tiabeat crura 9 & ex iis duo , aut plura fefe invip 

ccm fecent in eodem pun£lo$ tunc pun£lumiU 

lud jnterfefkionisadfingula illa crura perxque 

pertineblt ; adeoque totuplex crit f quot funt 

ea crura , qux in pun£lo illo fefe mutuo fecant» 

Sed aihil obftat , quomtnus duo ejdfdem lines 

crura fefe mutuo tangant , & poll conta6lum 

lurfus reced^nt a fe invicem.Id vero quum coa* 

tiagit f hai>ebitur in loco conttClus fimiiiter 

puo* 
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punflum duplex : adeo nempe t ut omnls 
t|Uft lineam fecat in loco illo , in duobus 
Stis ibidem lineam fecarc cenfenda (ic. 
8 5*5. Sed nptetur hoc ioco velim^ quod 
. duo , aut plura ljne« crura fefe mutuo fea 
eodem punflo 1 babebit unumquodque c 
punflo illo fuam tangeacem peculiarenii & 
priam : quam proinde in tot pun&is linei 
dem fecare putandum eft t quotus eft nu 
crurum, auflus unitate: adeo nemi^e» 

. ; crura » fefe invicem fecantia , fuerintduoi 

i gens cu jufque cruris in tribus pun£lis lio 

dem occurret « Non perinde vero res eft 1 
duolineaB crura fefe mutuo tangunt,& 
conta£lum rurfus recedunt a fe iavicem. 
enim habebunt in loco contaftus etndein 
gentem » coeuntibus nimirum in unum d 
eorum tangentibus • Unde communishacta 
gens non quidem in tribus* ftd in quatuorfii^ 
£tis , lineam ibidem fecare cenfcnda e(l« 

^ 856« Nihil etiam obflat, quominusiDl» 

cOfinquo duo lineascrura fefe inviceoi^ 
tangunt t vel fecant , habeat vel unumivdf 
trumque crus punflum aliquod irregu|ir|< 
Id vero quum contingit , facile erit , ex difti^ 
dijudicare , quotus eflfe debeat nuroerus puft 
Aorum $ in quibus eo io loco lineamfo^^tf' 
ve tangeus cruris unius , five reftaqusvis aiifi 
A tangente diverfa.Utyfl crus unum habcatpu» 
£lum irregulare fccundi generis^quod fit tripO 
natura fua » & eo in loco tangatur ab tliocrui^ 
cujuscurfus ibidcm fit rcgularis ; comfflW*^ 
quidem tangens (ecabit in loco ilio lineamifl» 

pun^iss quaslibet veroaliare^inoonifiio^^ 

• tuor 
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Kuor pun^is ibidem lineam fecabic. 

857. Pun^ji poxro muitiplicia 1 quds fia« 
bentur per co^hca^luni « vel interreflfonem duo* 
rum crumm 9 In poflferum etiam veluc irregu* 
liria habebimiis; eaqueadfua quceque genera 
r^vocabimus* pro maximo numero punflorunif 
13 quibus re^tf iis iq locis linean) fecare poteft : 
tdeo nempe 9 ut dicenda Qnt generis primi » 
]uum ibidem dari potefl triplex incerfeftio ^ dU 
renda generi^ fecunili 9 ubi quadruplejr intcrfd* 
^ o iocutp ibidem habere poccftiatque ita dein* 
ceps . UndQ punf^a regularia deinceps appelhi» 
t>inius f in quihus i)on oiodd noq extant duo» 
iu( piur^S arcus-evAnefcentes.rupcr eadem re6^a 
ocati f fed quae fua etiam gaudent fimpltcicate. 

858. Oeoique , n^aliquid hic qiiffum fa- 
:iamus quod fcicii fit dignumi notabimuSt pun« 
Etum i^rregulare» qu6d progreflusappcllavimust 
femperinuno ex cruribus ipfius lines fuam 
ppfuionem habcrc i fed non itcip punflum re- 
l^relTus , 8t pun6lum miKtum ! ut qux-poflTunt 
quandoquc fcjun^aa cruribus omnibus reperi« 
rt • Uade vero id liat t alibt qqidem ol^endemus. 
Hic tancum addomu^ 9 quod in illocafu re£la 
jlla , In qua locancur omnes arcus evanefcenccs , 
qui fub eo punfko reperiuncur , in cot prxcise 
pun6lis lineam ibidem fecare cenfenda ell> quo* 
tus eft numcrus arcuum illorum • Quod quidem 
liquido conilabit , qbi nQCum evadet » qua ra* 
tione fiat , ut punfkum rc^reirus , & punflfum 
mixcum fcjuncla a cruribus omnibus ipfius iU 
neas poflint interduin reperiri. 

859. Indc vcro pacebit etiam» bujufmodt 
punfla tunc derouni pofle repcriri fejunfka a 

TomMl. 2 cru- 
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cruribus omaibus « quum pares numero habeac 
ubique arcuc ruperimpafitos • Unde » Gcuti nec 
pun£la regreflfus , nec punfla mixu t fub qui* 
bus numerus arcuum evanefcentium , fupcr ciu 
dem refla locatorum » cft impar t pofTunt taloi 
pofitionem fiaberes ita eadem pofitio nec ooid^ 
bus punflis mixtis competere poteritt quae pari 
Dumeroarcuum evanefcentium conftituuotur. 
Sic 9 quum quatuor Aiot arcus evaoefcentes» fii* 
per eadem re£la locati t poteft ii& conftitui puiv 
*4f0 tf !• ^"^ mixtum f faciendo s ut dno jaceant in dU 
reftum 9 & ^iii duo inflexionibus totidem fuper 
corum alterutro aptfintur ; fed hujurmodi pua- 
fium mixtum fejun£luni a cruribus orombus ae- 
quaquam poteft reperiri. 

y« Jiatio d^utmnandi tMientes' Umarmm » fv> 
kt$ ad paaSa, tttm reptiaria , cam irrtgm^ 

larta • 

%6o. \^ Unc de ratione deterfflioaiidl 
Jp^ tangentes lioearum agcndiuQ 

f 16. <§• nobis erit • £t quidem, fi re£U MTt lineain con. 
tingens in punao M , conveniat cum linea ab« 
fciffarum AB in punflo T ; ionotefcet qus pofr» 
tio f fi t demifla ex pun£lo conta6lus M onli« 
nata MN t npta fit ratio t quum liabet onliQa* 
ta ifta MN ad fubtangentem NT • Hanc ve^ 
fo ut inveniamus » ducatur refla MO t ipfi AB 
patalleia » tumquet firribendo m-^sz^q iocox, 

^i^t^itt Sirz^p \oco y t transformetur fubinde • U- 
wm aequatio ^ ut evadat MO linea abfciflaruni, 
9l MT linea ordioaurum. Jamqua, fi M fit puo- 
auva regulare § relate ad ipfain MT duo fe&io» 

num 
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num pun£l« coibunt * in unum« Quare novam ^jn.l^y. 
«quatjonem oportebit efle talts Ibrm» t ut % po« 
fitt ar = o • bis fiat in ea« i^ p^ proindeque idt 
quod quaerimus t in hypothefi t quod M fit 
pun6lum regui^re • faciie erit » invenire^ 

86 1. Primo cnimi quum in transformata ae* 
quacione poni debeat ar = o ; ad minuendum 
caiculi laboreni » fMtls erit t ab initio rcribere sz 
4* ^ loco X $&rz^p locoy • Dcinde • quum 
in nova squatione fieri debeat bis e cr o » duos 
ejus poftremos terminos nihilo squaicf eflto* 
porcebit • Ponatur ergo nihilo m}uaJis quifque 
eorum termiiiorum ; & habehuntur hoc pafto 
du« aliap asquationes ; quarum uda oftendet np» 
bis rationem , quam habet p ad ^ ^ altera ea«i 
exhibebit • qu« eft inter r • ft i • Quum autem 
hcc pofterior ratio fit illa eadem • quam habeC 
MN ad MT) ifta pariter nou nobis evadet. 
Quumque punflum M fit in ipfius lineor pe. 
rimetro • fitqpe AN = 9 • & MN = p $ omnl* 
no necefle eft % ut acquatio t definicns rationem 
inter p • & ^ t fit ejufdem formc cum asquatione 
linete primitiva. 

86a. Sed uno»aut altero ^xemplo rem often» 
damus • Itaque , fit primum y^t^ax^M^ = o 
ipfius lineac acquatio . Jamquct rcr/bendo i« + 9 
loco X I & r^ 4- p loco jf • mutabitur ea in hanc 
«liam (r« -f i*)«^ + (2pr-4-29x— iii)«-f ( P^y^ 
4- o^) e= o. Ponantur aiterius hujus asquationis 
poftremi duo termini nihilo squales^& habt* 
bltur , tum p* — iiy + j^t=o • cum apr + 
2fs^asss:0. Quenudmodum autem prior m^ 
quatioeft ejurdem formas cum cquationc propb* 
fita^^ ^ M -f x^ ss o ; ita ex pofteriore emU 

Z % tur 
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tur t \s :sz(a^^ 2q) : 2p . Eric igicur t ut « -^ 
^q ad 2f « ita MN act NT : & proptcrea , quunf 
fu MN =5 p, fiec NT ::=: 2/>* : fa — ^q). Quon^ 
guc e]|^ pridfc «quatione P^ "^ ^q ^ g^ = o de- 
ducatur p^t=z^q^ q^i erit ^tiain l!|T == ( 2<f 
•—2^^ ):(fl — 2^») . 

863, Sit fecundb jr3 frrf «y^ ^a^z=a lioes 
«quatio • Snne , fcribendo if -f- 9 1^?^ x , &r^ 
^p locojff vertetur ea ip banc aliam (r?*-— ^r^ij^ 
4. f j/^r^ ^ iprs^qr^ )«* + ( 3/^^r — fV 
•— fi/?^r;« 4- ff B "^t^q ^-^ fl»j «= P • Et » squi- 
tis uitiilo alterius hujus cBquatipnis duobus te^ 
ininis poftrerois/6et} tum p^. "^p^q •— • a? c= 0, 
cvimip^r^-^f^s^2pqr — • Haruni auteia 
frquatipnum prior eft ejufHepi piane formx cun 
«quatione proppfita y} *— xy'^ «^ tf ? = o 5 po. 
(teriorveroe^fiibetr:^ ep: ilp^^^q) . Uik 
de erit^ut ^ ad ip^^q^\t^ MN ad NT;adeoqac^ 
quum fit mN ==:^,erit NTte jp— -a^, faoc 
eft asqualis difFerentias inter friplmn ordiiut» 
9^N l & duplum abfcifTfe A^* 

864. Hacigitur fnethpdp . tang^ntes poD- 
^orum regularium detfsrminare licebit. Opeao^ 
tem ejps perfpicuum eft, qupdt ulii line« xqua« 
tlo eft y^^^^x^x^^o^ linea prdioatarum 
AC tangit iineam in ipfa abrciflfarpm prigtoe A» 
^amt faciendo 9f^^% jam bis habetur y = 0« 
Etquia idem ^venit qupque » quum pooitur 
^:=ah liquet 9 prdinatafn j, quQ huic abfciffa; 
correfpondet^eflfe fiipiliter lineac tangeotem. £a« 
^e(n a^t^H) ratipne , fi sequatip liMm fit y?«-i 
f ^ •— x^ 5p o 5 fief ^jus tangeps t tam ordinau, 
que cprr^fppndet abfciflTae ^ ;= o » quaoi qu« 
f efertur ?d abfciffat^ ^ ^^a^ Verum , fi linejf 

^(^U4- 
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imjuaiio fit ay^ ^*^ + ia^X «^ ^d^ j= o, erit 
quidem tangens ejus ordinata 9 qus refertur ad 
abrciflaiD A s «^ 2ir , fed ndn item ordinaca^ cut 
correrpondet abfcifla xz=sa. 

^6$. Id aUtem miruiti videri non debet. Etfi 
taim utroque cafu bis iiat^ ==: o^ attamen , po« 
nendojf c= o,«quatio InutatUr in hancaliamx' 
^-^ ja^^ 4" sa^ t= 6, ex qua femei quideni erui* 
tur ^.-= — 2(i9 hls Vero^c=a. Quare pun« 
ftufn 9 iti quo fic 9 tuth a; = a 1 cuni j^ c o^ 
non eft fimpiex^ rccl dupiet 3 adeoque, relate ad 
Ordinataiht quae ei |iun£io correfpondet, coeunt 
In unum (e£kiones dus 9 ndn quia ordinata ilU 
til tangens j Ted quia tunfit per puq£lum du« 
plejk «QuDcirca notandum Koc loco eft , qudd» 
ut ordinata , quib aiicui abfeiflx correfpondec^ 
pro lineaB tangente fiabcri pofltt , baud quideirt 
fktis eit^ ut9 relate ad eaifi, bis fiat jf ts= o; fed re* 
quiritur quoquc 9 ut abfcifla ipfii non iiabeat id 
equatione vaiores arquaies. 

t66. i^eqixe verd 1 ut altqua ortlinata lineoi 
tangens evadat 9 necefle eft femper 9 ut refpe£lif 
ejus bis habeacury c=s o . Plane enim » quuni id 
cotitingit, fit ordinata itiiett tan^ens, quia duof 
habet valores «quales • Unde quslibet ordinaia» 
quie uni eidemque abfciffc duobus vaioribus m^ 
qualibus correfpoiidet 9 pro iineae tangente de* 
fcet haberi i Ita 9 fi habfcatur «qiiatio y* 9^ Mjf 
4*M=:o; erit litieai tangens ordinata^qufll 
correfpondet af^rciiTit k^a. Nam in hoc cafia 
«quatio evadit jr^ «-^ lay -^ a^^ 6 9 in qua in* 
cognita^ duos habet valores «quales • Et fimiii* 
tcr f fi «quatio fit ^' »— # aay 4^ ;r' s o s erie 
taagens ipfius linea» , tam ordioata t qiisB corre* 
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Tpcnidct uhfciffx x^$ , quam qu® rcfcrtur U 
abfciflam ic = ►—«. 

867« lllud interim remperrequiriturvUtib- 
rpiia 9 cui tfliis ordiiuica correfpondet % non bt- 
fceat in tequattone valpres asqualcs • Undet i 
liabeatui' «equatio ny > •— • 2a^y *— jt^ -f* 311%^ 
li^ e= oterit quidem lines tangens ordinatatqnt 
refertur ad ;ibrciflam x •= ^2/i^red non item or- 
dinatafCiii corrcfpondet abfciflr^i x=:a» Etfi eaia 
utroque cafu equatio flat ay^ »-« ^a^^y + a^x=rOt 
Tivey^ — - 2iiy-f «^ =r o ; attamen ^ fi in eades 
«quatidne fcribatur a loco y«vertetur ea in iiaae 
aliam x{ •-^ ^a^x + 2aB t=r o: ex qua femel qui- 
dcmeruitur xt=i^^ atfibis vero ;r =: a: id.quod 
indicat , ordinatam » qu« correfpondet abfciffil 
ip = 09 ad punftum duplex pejrtinere. 

868. ^uemadmodum autem ordtnata f qos 
uni etdcmque abfcifls duobus valoribus cqtia* 
libua correfpondet t pro lines tangente debei 
fiaberi ; ita » fi contingat viciflim 1 ut • refate mA 
iliquam Ordinatam, habeat abfciff^a duos valorel 
«quales , fiet tangens ipfius iinedfe refta» qu« a 
extremitate ejus ordinatae «qiiidillanter duci- 
tur line» abfc/flTarum. Id vero nullam fiabet dif- 
ficultatem : ut quod liquet abunde » fi ablcifo 
in ordinatas , & per contrarium ordinaeaD in ab* 
fciflas coHvertantur • Tantum notabimus » o^ 
dinatam illam , cui abfcifla duobus raloribus a»- 
qualibus correfpondet , ratione tangentis 9^11« 
flt parallela lineas abfciflarum $ efle maxiniaflb 
vel minitnam ordinatarum omnium t hinc iodi 
ab iplajacentium. 

8^9« Sit jam M pun£):um irregulare prioi 
generis. £t qubniam fiub eoi relate ad tan^ntcn 

MT 
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MT»tria feflionum pun6la coeunc * in unumi s^s. 
transformata $ ut prfus • i xquationei oporteblt, Vr.Mu 
ter fieri :e r: o • Id vero fieri non potelt > nifi m^ 
quationis ejus tres termini pollremi fint nihilo 
equalea • Quare t lis nihilo «quatis » habebun^* 
tur du« «quationes pro ratione , quam habet r 
•d I. Earum autem squationum opei facile eriCt 
Invenire valorem 9 quem habere debet fub puo« 
Ao illo , tum abfcifla AN s g , cum ordinata 
^N=p.Hts vero valoribus inventis,ipfiim quo- 
que rati<niem , quse fub eodem illo pun£lo effe 
debet inter r^ & 1 9 hoc eft inter ordinatam MNt 
8c fubtangentem NT, dcterminare licebit. 

870« £t quidem , ficuti » pro determinanda 
ratione , quaifi fub pun£lo irregulari r ad r de* 
t)et habere 9 du« habentur cquationes ; ita ejus 
▼alor ex utraque erui debct • Etfi enim earum 
«quationum una quidem efficiat,ut du« tantum 
fefliones coeant in unum ; altera vero , ut fimul 
jungantur fefliones trcs : utTaque tamen fub 
pun£lo illo fubfiftere debet; quandoquidem ne« 
queunt fimul copulari fefliones tres 9 nifi prius 
in unum coeant dus* Quocirca , fi contingat, ut 
qui valor eruitur pro ca ratione ex squatione 
una 9 is non prasbeatur etiam ab altera : indicio 
id nobis effe debet 9 inventum pun£lum non ef« 
fe eju8 indolis 9 ut fub eo^ relate ad tangentemt 
tria fe£lionum punAa cocant fimut. 

871. tnt(frim notandum hoc loco eft 9 quod 
accidit fcpe fcpius, ut ex ea squatione^qua fit* 
ut duie untum feAiones coeant in unum 9 valor 
rationis ipfiusr ad j oriatur indefinite cxprel^ 
ftis » hoc eft aequalis quotienti , qui produciturt 
divideado sero per Mro • Quum autem hic va« 

Z 4 lof 
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lor potis fit ^queiplibet valorem realcui nobis 
exhibere; non cenfendus eft diverfus ab cd, qui 
oriturex dequatione altera , quae cfficit » ut juo- 
gantur in unum trcs fefliones : & proptcrea ra* 
tio $ quam r ad i debet habere, ab altero illo Ya« 
Jore fuam determinationem accipiet. 

872. Contingit id vero , quutn punfhuli 
irregularc , vel elt regrefTus » vel etiam interfe* 
.£lio duorum crurum.Kam >quum hujuriDodi 
punflum natura fua fit duptex » fub eo duc fe* 
£iiones coibunt in unum 1 non modo reUte ad 
tangentcm t verum ettam refpfflu cujusiibet al« 
terius reAsB , per idem punflum tranfeuQtiSi 
Unde omnino oportebit 1 ut valor cjus ratiooiSi 
qui eruitur ex asquatiotie illa ^qua fit 9 ut duc 
tantum fe^iones coeant iii unurti « oriatur io* 
dtfinite expreflTiis > quum ralift valor commuoil 
cffe debeat fingulis re^is $ quz per illud puiu 
£lum duci queunt. 

87}. Determinata porro ratiotles quam r ad 
s dtbet habere , protinus definire iicebit natu* 
ram , ^c indolem ipfius punfli irregularis • £a 
etenim ratio oriri poteft expreflfa , Vel unico 
tantum valore, vel duobus valoribuS flec|ualibusi 
vel demum duplici valorc diverfo • In primo.ca* 
fu punflum erit progrefTus i quandocjuideiiif 
€)b arcu^ in dire6lum jacentes, nonoiG unica 
tangens ibi datur • In fecundo cafu pun£lutii 
erit regreffus ; quia fub punflo ifto dantur qaU 
dem tangentcs dux,kd quj^iob mutuam arcuuii 
fuperimpofitioncmt coeunt in unum. Ac dcmoa 
in tertfo cafu ptinAtjm erit interfcfbio duorus 
crurum ; qulim quodlibet crus fuam haberede» 
beat tangetitem pecujiarem $ Sc propriam* 

874. 



I T B B K T E K T X U S. ^^i 

S74. Ut auceol prohe iatelligatur t uadd 

fiat»ucratio ipfius r ad f triplicicer oriri poffit 

i exprefla , nocanduitl eft i quod i ficuci ea illlus 

! lequatio , qua fit » ut dus taatuai fefiioaes fi* 

! ttiul colligaatur , e(l femper uaiiis dioienfioaisi 

ita «quacio altera , qu« eificit t ut tres fe£lio* 

< nes coeant iii uaunii regulariter ad duas dimen^ 

/}ooes afcendit» Quarei pro duplici alterius h\u 

jus «q uationis dimenfidae ficri optime potefti 

ut ratiTo i[>fius r ad f oriatur expreflai modo unp 

vaiore i mododuobus valoribus OBqualibus» mo-^ 

do demum duplici valore diverfo« 

^7$« Fieri eiiam poteft , ut ratid ipfius r td 

I oriatufi indefinite quidem exprefl*a in ea squ«« 

tiohe I qua.du« fefliones cocunt in unum • defi^ 

, gnata vcro duobus valtfribus imagioariis in 8« 

[ quatioae aiierai(|ua tret feflioaea fimtil conjua- 

, guatur. Quucfi id cbatiagit» habetur puaAum 

iilud * regrefl*us i quod fuam habet pofitidaeMif 

fejun£lam a cruribus omalbus»Sub ed enim tan- ^rMf 1« 

genSt non quidem in triBus, fed In duobus pun« 

Ciis /ineam fecat • QuuiH «uteiii idem punftum 

^ fit duplcx ; non thodd tangeni ^ fed qusevis alit 

re^a i qum tranfibi't per illudi f<icabit ibidem li- 

neam in duobus punflis • l/nde oinhind necefle 

eft I ut fub tali pun6lo utrumque iilorum eve« 

oiat , quoB fieri pofle notavimus. 

876. jam f ut hstc oitinia Ukl$ cAemplis d^ 
ftendamusi efto prius M^f + a^y^ak^ ^094 
quatio linea^ « Itaque » fcribeiido ti^qlocoif^ 
oLtt^^p locoy f mutabitur ea in banc aiiam 
ff^z^ 4 (iqrs + ^^ *— ai9)z^ 4- (9^r -f Mpfs + 
a^r^ zaqs)z + f p^'* -f- a^p ^aq^)t=so. JB^ 
quttis autem nihilo tf ibus ejus tcrmiaif poftre^ 

<his| 
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fiiiSs habcbitur pnmo pq^ +'fl*p — a^^=Oi 
qus^fl ejufdem form« cum squatione propoi» 
ta x^y + a^y — ax^ >= o i fecundo q^r 4- ^ff 
^ a^r ^ zaqt s: o , unde eruitur r : f <= (2^ 
-^ 2p^) ! {q^ •+• a^;; & tcrtlo ^qrs +• ff « — i ai» 
b=: o f unde infertur rxt^^^ia^p^izq. Hioc 
crit ulterius ( zaq^2fq) \ f ^^+a*) = (m-^p):tf. 
qu«f quum reducatur ad ^q^ s a'^, dabit ^ toii 
f = a t v"} f cum qiez^ai v^). Undct deaittaw 
adtiibita priore «quatione pq^, 4* a^ f > m a f^^d^ 
fiet p r=; a : 4» 

877. In iinea ergo , de qua agitur 9 dari pa- 
teruntduo pun£U irregulari^ ; ununi quidca 
definiendum per abfdiTam ^ = a : i/j t cui cor« 
refpondet ordinata ^ tr a : 4 ^ aiteruai deteraiii 
nandum per abfciiTam ^ c=: ««^ a : «/} » ad qiiaa 
refertur ordinata p fimiliter squalis ^ 4 • b 
iicroque cafu ratlo f quam habet r ad f t eumiea 

, fubit valorem l tum in aequatione r : $ =r ( aif 
/ mm. 2pq) t (q* 4* a^) f qua duc tantum Ct&itHiia 

l coeunt in unum } cum in cquatione r : r = f 1 

^p)* >?• qua fimul colliguntur feftiones ttts 

'^ Quare revera exiftent in linea duo illa punAi 

^onJ?)* irregularia:quorum utrumque erit '^ progreflfKt 

quum eadem iila ratio femper uno vaiore tx* 

prefla oriatur» 

878. Sit fecundo xy^ + 2d^y^ax^ •-• 
^a^X'^ 3(13 = o «^uatio Iinec«Sane,icrtbendo 
sz + q loco X fikrz^p ioco y » muubitur ei 
in hianc aiiam tr^z^ + (2prs 4» ^« — ar*J«* + 
(p^s 4. 2pqr 4- 2a^r •--• «a^r ►-i za^s)z ^r ( f^t 
4- 2a^p ^ aq' •--• ja^^ •— ^at } p: o : cujas f 
trea poftrcmi termini |)onantur nihilo aMiuaics; 
fiet primo p^f 4» za^f ^ aqr^ ^-^ ia^q ^ i^. 
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^ o i eiufdem plane fbrin» cum asquatione prd^ 

Pita xy^ +• za^y -^ «jr* — ja^* — jfli t=r o) 
undof^i4- ipqr^ta^r --* aa^i •— # ga*! 
c=: Of ex qua infertur r : 1:= (20^4- 30^<^p'|t 
(2pq + 2a^) ; & tertio 2pri + ^r* *— 4W"* = Ot 
unde eruitur r* : 1* + 2pr : qi^-^aiq^o * 
Hin%erit uiterius {2aq + ^a* — <p»j* : (2py + 
aa^y^ + 2p(atfyHr }fl*^/r*j :^( 2^y-f aa* j 
•— «• aiq = o:qu« iegitime reduCla evadet 40^^^ 

879.^ Quum autem in prfore «quatione ha* 

bcaturp^^+ia^/)— •ay*»— •ja^^^ga3=o;mul- 

tiplicando terminos ejus per 4^9^ + 4^' » ^c^ 

Sa^pg t^ 4a^yJ •-* I ta^q^ •— 4 i «a^^-j- 4p^? + 

Sa^a ^ i2a*^^^ •— • I aaJ;^^ = O • Uode , ad- 

dcndo iftam cum pr«cedeme 1 fiabebitur p^g «-^ 

6a^p^q + Sa^pq *-• ^a^q -f 4a*p3 •— • 1 2a?p* 4» 

I za^p — 4af (= o : ex qua eruitur q = f^a^ <^ 

I «a^^ 4- t aa»^* — ^a^^p^y.ip^ •— • 6a Y^4-8a3^ 

#— • ja^) = •-^ 4a* : f p -f ja ) . Hinc % in prima 

«quatione} p^^r 4* ^a^pt^aq^^ia^q^^d^^o 

fcribendo ^ 40* : f^ 4* i^) l^co q^ & ejus qua- 

dratum loco q^ $ vertetur ea in hanc aliam 2^1 

4- %ap'* •— 1 2a*p 4" 7<i^ t= o : ex qua infertur» 

tam p:=z a% quam ^ = «-^ 70 : a • £rat autem 

9 = i^ ^a^ : rp 4* 3a) 9 Quare t li pro ^ ponatur 

0»fiet ^ = »-^a; fi vero pro p fcribatur •~ ^a*^» 

fiabcbitur ^ ;:^ 8a. 

88o« In linea igitur t ad quam pertinet «• 
quatio ar^«4-2a^^ — . ax^ «^ ja^jr»-* jai = o» 
dari poterunt duo pun£la irregularia ; unum 
quidem definlendum per aBfciflam ^ = 8a > cut 
corrcfpondcat ordiiiita ^ = im ^a : 2 ; ■Iterum 

vc* 
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Ircro determinandum por abfciflfam q = «—^ a 
^uam refcratiir ordinatap=il* Scribendo au 
valores iftos | tum in «quatione r : x 2=: (aai^ 
ga^ — p^) : (2py -f- za^)i cum in isequatione 
iP 4. 2pr : 91 ♦— * « : 9 =x o i ees fient r s x t= — • 
i : 8 f r^ X i^— • jrr : 8i «-^ i : 8 = o ia primo 
cafu;& r:^=; b: Oir^: i^ •— ««r ix -f* i =p 
in fecundo«Unde^quu «quatiduis r^ : i^^-lzr :i 
•^1=0 utraque radix eft unitaik , & ibquacioiui 
f^ :s^9^^r:is^i : 8 c= o una quidein radix 
eft »— » 1 : 8 t & altera Unitas } reVera ejrifteiit ifl 
^iriAf^. iinea duo ilU punfta irregulariaieritque^prilottii 
quideih progreifuSf alteruiii vero regreflus. 

88 n $ii tertib xf-^ia^k^ay^ + 24^ 
+ a3 = 6 «quaiio line«. Scribendd igitur sz 4 
g ioco X9&rz^ p loco y i vertetur ea io htoc 
iliam i3«3 +( 3 yr^^.^—ar *)«*+( J?'*^ Jtf^^-f 
211V •--* 2apr)« + r^l •-* ^a^q ^ap^^ ^^p^ 
a^j =: 6 « fit f squatis nihild tribus poftreoiiS 
termiois iftiiis ; iiet primo g^ «-^ la^q ^^ mp^ «f 
ta^p 4- ^' c= o , qufli eft ejufdem formie ciun »- 
quatione propoiita x^ ^ia^n^^dy^ ^ za^ 
'i- a^t=z6 l fcGundo jf ^i»— • ja^r 4* «Ai^r •-^ 
2apr = o f qu* pribbet riiteCja^»— • jj*;: 
( fla^ •-^ 2a^ j ; & tertio ^qs^ ♦— «ar* = o , qoa 
eitbibet r^:s^t=z ^q: a . Hinc fiet ulteriu^ (ja' 
*^3^^}* :(aa*»~aa^j*cs3y :a:qu« legttime re- 
du Aa evadet jq^ — 6a^q^ •— • 4aif Hh %m^pq*iA 
^ap^q 4* 3^^ = o* 

883. Quum flttteoi io jiriore ibcjufltioae ka« 
beatur^?*— •jo^^*— •ap*+-fla^^ + •' e= o? 
multiplicandp per 49 , fiet ^^^tta^q^^ 
4(^p^f + ^a^p^ + 4a9q s o : ex qufl fi prcce- 
4ens ilia fubtrahatur» rtoiflaebit g^ ^ €a^q^ + 
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9a^g •— • 5«^ = o . H«c autem sequatio praebet, 
f um ^ = a > cum ^ = •— • ja , Et quoniam quir» 
que Iiqrum vaiorum , fubftitutus loco g in prio- 
r*e aBquatipnc q^ ^— ia^g^-^^p^ ^ za^p -^ a^ 
s= o > dat ^ = <i 9 dsLti poterunt in linea, de qua 
agitur,dup pun^a irregularia : unum quideai 
cfefintendum per abfciiTani g (:=;: a,Qui correfpon- 
^eat prdinata^, fjmiiiter affquaJisj^aiteriim verp 
^eterminandum per abfciflfam g=z^^a 3 a4 
guam referatur oi^inata p , etiam aequaiis a. 

883. Scribp itaque primum <? 1 & »-rf ^^ lo- 
co p f &g iif aBquatibnibus rtsc= (^a^ m^ Zg^)^ 
( aa^ — ? 2ap)t & r* : i^ e=: g^ • . Quumque un^ 
fiac r : r != 6 : o j ^ aitera r^ : s^~*^^ ; ii« 
quet ^ radicem prioris «quationis nequaquam 
exbiberi per aiiquam ex radicibus fecundas • 
Quare pun£ium , quqd determinatur per abfcif* 
fam y c= •-^ 3/1 , & per prdjnatam p:=sa, band 
quidem ule erit ^ut (Ub eo relate ad tangentem . . ^^^ 
trcs fe£liones coeant in unum . Scribo poftea in * 
lifdem aBquationibus a , tani prop , quam pro g^ 
£t quia earum iina dat f t x pz 6 : o ^» altera r^: 
|a :== j , ^x qua eruitur , tum r : 1 =;= v^g » cum 
!> : r c= «^i/^ ; iiquet» aiterufn punflum irregu* 
lare revera dari in linea , de qua agttur : quod 
^rit - duorum cruruip interfe£l!p \ quum fub eo * ^ 
ratioipfiusradiduQsfubeat valores diverfos. ^* ^ 

884; SBitdemum jfd — ^^^x^rr^ay^^^za^y 
?-f 3^^ = o iBquatio linefe /Slane , fqribendo sz 
+ g loco ^ , ft rs 4- /i 'oco j> , mutabitur ca in 
lianc aiiam i3z3 ^ ( igs^-^(i^r^)z^ -^{iq^s^^ 
^a^s -f za^r ^iaprjz + (gi ^ jaa^ _ ap^-h 
ia^p ^ 3a3J — ift : cujus fi tres termini poftre* 
^i osquentur (^ibiio i faabebitur primo^sv*^ 
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^a^q M «^a ^ ^a^p — -• ja^ = o t ejufdem fo* 
in» cum «quatione propofiu x^ •-*• j«*j^— ^ 
•f 20^jr •--*• 30^ s? o s fecundo iq^s ~^ |a^i4 
sa^r »-^ liipr = o , ex qut infertur r s f = (31* 
"^ i9^) * ( ^tf^ *^ ^^P ) > & teftio ^f ' «^or^ 
t=9 o t unde eruitur r^ t s^ ss^qia • Hioc ent 
uiteriusfsa^ •-• iq^}^ : («tf * — zap)^ = 2f ^«^ 
qu« legitime redu^a evadet iq^-^6a^q^^ 
4aiq + Sa^pq ^ 4ap^q + ja* = o. 

88 f. Quum autem in priore «quatiooel» 

beatur q9 ^ i^^g^^p* + a<»*^ — • |«^ ssOi 

multiplicando per 4y»fiejt 49 ^-^isi^f >— »40^1 

4* Sa^pf «— i 2a^q = o : ex qua fi pnKedens il> 

la fubducacur , remanebit q^^6a^q^ «--iSjif 

»-« ja^ 9 o • Hwb^utem «qiiatio exhibec» tui 

fst^af cumfcr |a. £t quoniam quifqK 

borum valorum • fubftitutus kico q in priore» 

.^quatione qB -«• ^a^q ^ ap* «f* ^^ V '^ 3^^ ^ 

r prsbet ps=:ai dnri pottruot in linea t de q«i 

eft queftio # duo punfla irregularia % Qnua qoi- 

dem definiendum per abfciflaro ff s »— « n , cii 

correfpohdeat ordinata p-=a$ alteruai verode» 

terminandum per abfciflam ^ t=|a » adqmi 

feferacur ordinata ^ tfimiliter miualis m . 

886* Scribo itaque primum a » & 3« loco ^ 
& q in «quationibus r t r 9 (jA.^ ^^ j^a) : (aa^ 
•«-i aap) , & r^ : i^ = 37 1 a . Quumque una fiil 
r:i = »— •6:CJ & altera r^ : i^ = 9 ; Itqoeti 
radicem prioris «quationia nequaquam ezhibeii 
per aliquam ex radicibus fecunds • (^uare pni^ 
fkum^ quod determinatur per abfciflam f c=r }4 
"^drt.tfeiSc per ordinatam p^^a^ haud ^idem tale eric*f 
ut fub eo » relate ad cangentA » tres feAiooa 
coeant jo uoum • Scribo deiode io iUdem cqui: 

cio* 
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tiontbus af&^a lob* p^Scq. Quiimque m* 
f um una fiat r : x =7 o : o» altera r' : i^ ts «-^ It 
cujus utraque radix eft imaginaria; confequenf ' 
eft sutalterum pun6luro fit regrefflMi^m hii* ^srutfri 
bens pofitionem t fejun^lam a cnjp^V linec 

887. Csteruni in liKeis tertii ordfflis i^tum ' 
pun6lum irregulare primi generis » cum tangens 
pun6li ejus ab ipfa earum aequattone Interdufii 
exhibetur. Hac rationc» fi «quatio linec fit % vei 
y$ (= a^x , vel jfa = ax^ » reperietur punftum 
irregulare in ipfa abrciflTarumorigine tejufque 
tangens erit linea ordinatarum 3 quandoquidem 
in utraque acquatiooe • fiHciendo pc ;=r o t jam ter 
liabetur^ = o . Sed idem pun£lum erit fimple^ 
in prima , & duplen in fecunda . Nam» ponendo 
viciflim^ =:? o f ejr ea qurdem femel , ex ifta ve« 
fo bis eruitur xtszo. Atque ita qiioque « fi •« 
quatio lineas fit y^ 1= ax* •^x^ $ dabuntur in ea 
duo pun£la irregularia ; unum quidem fimpleiCf 
determinandum per abfciflfam x^a^ alteruiQ 
vero duplex ^ defioiendum per abfciflam x s 01 
& utriufq^cangeiis erit ordinata correfpondens. 

888. Neque vero 9 ut in lineis tertil ordinis 
aliqua ordinata tangens cvadat punAi irregula* 
ris f necefle eft femper » ut cefpeftu ejus ler ha« 
beatur^ = o • Plane enim » quxuQMd contingit» 
fit ordinata tangens pynfli ejus 9 quia tres habet 
valores «quaies • Unde quslibet ordinata , qu« 
in lineis tertii ordinis uni eidemque abfciflae tri« 
bus valoribus squajibus correfpondeti pro tan* 
gente pun£li icregularis debet fiaberi • Qua ra* 
tione , fi line» «quatio fit 9 vel jri —4 ^ay^ 4* 
^a^y = a^x ♦ vcljfa ^^ay^ ^ ^a^yaza^x-^ 
ax^ ; erit tangens punflji irregularis ordiiutat 

qu9 
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qtts corrcfpondet abrciff» x — a. Nam • jfk 
neado a foco x , utracjuc ftqu^tio evadit yi ^ 

habet ^■^cquj^Ies . 

889^^B|norcetur autem, num pun 
irreguil^itfimplex , Ait dupleif 9 per ip 
«bfciffain % pui talis orjlinata (:orrefpondet . 
enim hujufmodi abfciffa non babeat ia squati 
ne vaiores «quales, puu£lum erlt fi(nplex» qui 
fi vero duos in llla aequales valpreji fubcat, pm 
^um erit duplesp • Ita pun^um irreguiarc» exi 
(lens in Imea » ad quafn pertinet «(|[uatio jr^ -i 
W^ 4- la^f^l^d^X t erit fimplex ; ^uadoqsi- 
dem»fcribendoalocojf » f^qu9t|o evadtttf^::? 
af^x » ex gu# femel tantum eruitur ^ z= « . Vt 
cjffiin vero pun^um irrc^ulare , quod exiftit k 
Ijnea , exhibita per fequationem )f3 ^ j^ryH 
%4^y = 2a^x*^ax^ % erit dupiejn ; nam t pa- 
neodo a loco y » aquatio fiet a^ — 2a^x^ax\ 
ex qua bis qui(lc|n infertur xt=z0. 

890. Jam » (iouti prdiMta » qufB tinieideiii* 
que abfciff» $ tribus vaioribus SBqualibus corre- 
fpondet » eft tangens pun&i irregularis ^ ica 1 i 
contingat viciffimt ut, reiate 9d aiiquam ordiaa* 
fam iiabeat aWciffa- tres valores «quales , fiet 
tangens pun£li irreguiaris re€U , qu» ex extr^ 
mitate ejus ordinatse «quidlftanter ducitur li« 
nes abiciffarum.^* Id vero nuliam habet difficui' 
tatem : ut quod iiquet abunde, fi abfciffjse in ot 
^inatas » & per contrarium ordinatas in abfciffit 
cpnvertantur • Tantum notabimus, pundum A* 
lud irregulare , e^hibitum per ordinatam * cii 
abfciffa tribus valoribus ^equalibus correfpoa- 
det^ elire fimplcj( , fi illiufinodi prdinau non hi; 

beit 
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lieae in fl^ationc valores «quates ; efle vero 
duplex» fi duofi in rlla valores flcquales admittat. 

891. Fierietiam poteft, ut ordlnatai cui 
tribus vatoribus «qualibus abfciflTa correfpon* 
det • tres ctiam valores acquales habeat In «qua« 
tione • Id vero quum conttngit , baud quldem 
putandum eft » pnn6lum irregulare eflfe tripleif: 
neque enim hujurmodi pun£lum dari poteft in 
lineis tertii ordinis ; fed concludere debemuSf 
punAum illud eflfe interftfkionem duorum cfil« 
rum» & ordinatam quidem eflfe tangentem unius 
crurjs y abrciflTiseveroparaltelam efle tangentem 
cruris alterius.Ita in a^quatione y? 4- ;c9 1= dxy» 
pofita x:= o 9 fit ter jf =r o ; & viciflim 9 pofi« 
ta^ t= o, flt ter x = o^ Quarcyrelate ad lineam» 
cui ea compctit «quatio » dabitur in ipfii abfciC» 
farum origine duorilm crurum iriterfeftio : qua« 
rum unum continget ibidem linea Abfciflrarum^ 
atterum linea ordinatarum. 

893. Non difllimili methodo procedendam» 
f\ M fit punfluffl irregulare fecundi generis.Sub 
co enim « relafe ad tangentem MT , quatuor fe« 
Clionum pun£la coibunt in unum j adeoq)tra,n& 
formata ut prius * equatione» oportcbit» quater ^snMtl 
lieri z = o . Quum autem td fieri hequeat » nil| 
quatttor ejus termini^ poftremi evanefcant $ po- 
nendJ ii erunt revera nihilo cequales : qua ratio« 
se tres habebuntur ABquationes pro ratlone^quam 
fiabet r ad i } unt quidem , qua dux tantiim fe* 
Clione^ fimul colliguntur; altera, qua coeunt in 
tinum fe6kfones tres ; & tertia demum • qua fe« 
Aiones quatuor fimul coacervantur. 

89}. Jam i flcuti per harum «quationucn 
primam , & fecundam determinaotur • valores^ ^4ff.t€94 
Tom.Ill. A a quos 
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quofl p »8cq hibere debent fub iis punftts tn 
quibus, reiate «d tan^entem, tres (eflioncs fimd 
conjunguntur ; ita per earundem ^quatiooui 
prlmam % & tertiam definirc licebtt v«lores , qi 
competunt iifdem p t & f Aib puaflis iJtis , ii 
quibus coeunt in unum quatuor fe&iiancs.Et 
quia unio quatuor feflionum jam eaoi triui 
pra^fupponic ^ omninoneceflfeeil t ut vatorcsifti 
ab eorum aiiquibus non differant • Inveiuis ao* 
tem valoribus ipnrrum p%8tq fub punflts iire» 
gularibus fecundi gcneris ; ipfam quoque latio- 
nem t qufls fub iitdem punflis eife debet iQter 
r t & 5 t detertninare licebit. 

894. Sed bic quoque notandum etl,qiMid n-' 
lor»qui projea ratione eruitur ex aBquatiooe uni 
f liam iibaliis duabus» fi non figoaacer»ac exprct 
se (altem indefiiritef pneberi.debet . Neque ema 
poflfuut fimul copulari fofliones quatuor , mi 
prius coeant in unumt tam duflSi quam tces. O^ 
termiiutA autem ratione , quam r ad 1 debet ha- 
bere t facile erit , definire naturam t «c todoiefl 
ipfius pufifli irregularis .^ Jam cuim pu£luQir- 
regulare fecundi generis ^ vel eft progreflfust vd 
fegrefltis t vel concaftiis dubrum cftmira» vd 
interfeflio trium » vei demum ioterfeflio duo 
rum I quorum aiterum in loco intertedioois lia* 
bcat punflum irregulare primi generistfive pro- 
greflus I five tegrelTus • Planc vero quodlihel 
borum punAcrum habec iu ea ratiooe ctur^fifr 
rem fuum peculiarem , &'proprium« 

895« Nam primo t fi pif nflum ixreguiafe fe 
cundi generis fu progretTuJiiorietur rttioiUae» 
pretfa un/co valore^fignanter etiam exhibito pe 
primao} squatiooem • Secundo % fi fit regreffus 

Ofic* 
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orietur defignata trtbus ^aloribus equalibuSfc 
Tenio f li fit concaffcus duorum cruruiu yduo* 
bus tantutn valoribus a^qualibus prodibic ex« 
prcfla • Quarto , fi fit interfeftio trium crurumi 
fobibic tres valores insquales. Quiato, fi fit in« 
cerfeflio crurum duorum , quorum altcrum ha- 
bcat in ioco interfefitfOnis puaflum regreffus 
prlmi generis i duos habebit vaiores ^quaies » 8c 
unum inaequalem ^ Ac denique t fi fit ioterle* 
£liocrurumduorum f quorum alterunp habeat 
inioco interfe^ionis punflum progreflfus pri« 
mi generis ; orietur exprcflfa duobus .v^ioribu^ 
caquaiibus«qui per primam icquationvm inxlefim^ 
teexhibebuntur • 

896. £adem autcm eft operandi ratiO, fi.M 
fit punAum irregularc » five tertii , five alterius 
cujufvis generis aitioris • Unde ftiperfluum pu- 
to 9 ultertus fuper fioc argumento labores qo^ 
ftros extendere • Taatum notabimus i tangcn* 
tes pun6lorum , tum regularium f cum irregu* 
lariumt pofle etiam ex fecantibus erui • Scriben* 
de enim rz loco y • & ar + r« + ^ 'oco k t tranf* 
formare licebtt * fubinde asquationem lineaB» VMy^* 
utt manente eadem iinea abrciflarum ABi evadat 
reCka qucevis aiia TM linea ordinatarum» Ponen« 
do poftea ar ^ o > dabunt radices «cquatidOts re« 
liqufls punAa $ in quibus re£la iila lineam fiscat. 
Unde^ fingendademum,ut asquatipnis ejus»mo« 
do duoc » modo itres t modp quotcumque alt» 
radicesinter fe fint cequaies ; poterlt • metbodo 
radieum sequalium t alibi a oobis expiicata ^ id» 
de quoagituri definiri. 
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yi« Hatio ieterminandi afympiotos iinearmk 
tartmqne tbeofia generaiis. 

897« Q Upereft $ ut de afyaiptotis lio» 
w3rum cujufcumque ordinis «gaat& 
*4rt*99f9 Ifts f ut initio bujus capitis * monuimus» futf 
te€tx » que cotttingunc lincas in infiQita difti» 
tia ab ipfarum drigine • Verum t etfi qucliic! 
afymptotus fit tangcns linco: in diftantia iofiri* 
ta ab origiiie tpfarum ; non htnc tamen viciSE 
qus&libet tangens % cujus donta£lus in infinltoi 
fibire fupponicur» lineo arymptotus evadit. FiB> 
ri etenim potcfl » UC| pun£lo contaflus fn iofi» 
tum abeunte t ipfa etiam tangens infinite reoe* 
dat t nec utlibi reperiacur • Quare ea taotumai^ 
do tangens vertetur in afymptocuni « quse poi- 
tlonem retinet afldgnabilem, faoc eft capacenKH^ 
terminacionis , ubi punClum conu^us intefi- 
gicur in infinicum abire • 

898. Utergoiinea aliqua afymptotuflib 
beac 9 requiritur fane primum » ut uno faicca 
fui crure in infif^icum excendacur ; fed, ooa^ 
mncm lineam , quas in infinicum cjiceDditiir* 
pucandumeft» afympcoco prsdicam efle»N» 
que enim quicquam obftat t quotninus uno fwa 
pluribuscruribusabeatquidem linea in infiii^ 
tum ; & nihilominus t uc corum crurum , vd^ 
mnia , vel aliqua faitem afymptoco fint deftit^ 
ta. Sic inter lincfis fi:cundi ordinis elltpfis afyf- 
ptoco caret ; quia utrumque ejus crus alicitt 
terminatur • Paraboia autem t ecfi utroqueov 
re in infinicum extendaturt adhuc tameo eft es* 
peVs afymptoti i quia tangentes eorum crttroB 

is 
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ftm diftAntia infinita infinite pariccr recedunt. 

899. Jam, quum arymptoti Itnearum finc 
cAx f qua eas contingunt in infiniu diftantfs 

I> ipfiirum origine « facile erit » ex tangentibus fIS. I^» 
fymptotos deriVare • Contingatenim MT Vu 
loam f de qua agiturf in pun£lo quovis Mitum- 
l^ue esi producaturi ufque donec conveniat»cuni 
inea quidem ordinacarum AC in punAo S § 
fum Knea vero abfcifTarum AB in punflo T» 
^uterendo itaque poHtionem tangentfs MT^de^^ 
erminare iicebit vaiorem fubtangentis NT: cb^ 
f u€ determinata f nota^^et etiam tpfa AT • qua 
:(l • vel fummai vel differentia duarum ANT^ 
^T.Quumquefdemifla ex pun£lo contaflui 
SA ordinata MN»a»]uiangula fiant triangula duo 
V4KTf SAT i erit f uc MN ad NT « ita AS ad 
^T ; proindequef cognitis triburMNiNT^AT, 
>ttam ipfius AS valor innotefcet. 

900. Compertis valoribus duarum ATf ASi 
inquirendumeft porro« quam mutationem fu- 
beant ii valores f ubi pun£lum contaflui M in 
infinitum abire fupponitur* Plane vero tria con^ 
tingere pofluot • Primo 1 ut unus faltem eorum 
/aiorum oriatur jmaginartus • Deinde $ ut ucer- 
que valor fiat realis fimul f & infinitus • Ac de« 
nique f ut ambo valores oriantur q^uidcm reales 
(ird velneutert velunusdumtaxat fiat infioitai 
Ipngitudinis • In primo cafu crua $ ad quod per-^ 
rinet punftum M , erit afymptoco deftitutuml 
9t defe£lus exinde orietur f quia crus^ itlud non 
ibic in infinitum » fed alicubi fifticur • In fecun* 
do cafu crus adiiuc erit expers afymptod ; fed 
flefe£lus indc petendus «quia ^abeunte in infini« 
CUiQ puoAo Mt ctiaQ tangens MT infinite rece^ 
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djt • DemuiD la^tertio cafu crus erit afyinptctt 
prKdituai S «jufque p.ofitio trlplex efle poterit. 
Nam primo , vel coinicidet cum liaea abrciiTaruia 
AB^i^ei erit ei paralicia. Secundo^ v^coio* 
cidct cum linea ordinatarum AG $ vel en t ei 9> 
quidiftans • Denique ad utramque iplarum ABi 
AC per datos angulos pocerU inclinari . 

por. Punftum porroconta£lus M oequit 

in infinitufil abire » nifi una faitem iplarum AMi 

MN fiat infinit^ longitudinis • Itaque» ubi io. 

ventl funt valores porcionum AS, AT , conlb* 

bit nobls I quam il fubeunt^mutationem » quua 

punflum contaflus M.abit in infinitum t a(Tu« 

meodo $ quod fit infinit» tongitudinjS t fiveab* 

fcifla X f five ordinata jf • QusBcumque autem ip- 

farum aflumatur infinita , necefle eft 9 ut termi* 

ni illi, in quibus eadem pauciores hat>et dimeo- 

fiones, evanefcant refpeflu ejus^in quonumt- 

rus fuarum dimenfionum eft major • £c, ope liv- 

juS.principii , facite erit» cam 9 quam qu«rimus» 

mutatfoncm inveftigare • Tentanda ell vero u* 

traque liypbthefisuum^quia fieri poteft,ut,qus 

^ afymptotus non cruitur ex una 1 prosbeatur vi- 

ciflimabalia i tum etiam » quia amb» poGciO' 

ues duas diverfas afympcocos fuppetere queun^ 

Scd portiones AS, AT ca incognita exprimi d^ 

bentfCiii infinita longicudo deinceps adfcnbttur. 

^08,1 . £cfi autem hoc artificio definire liccit 

afymptotoslinettrum; placet tanien ad id opus, 

aliam hic methoduQi ufurparCf paulo concionia- 

rcm 9 & qnie a theoria tangentium mintine peo» 

det.NiaMrum9fi Vb fit afymptotus liQcc» de qoa 

agitur» convcniens cum linea abfctflarum AB ia 

F 1 & eum linei| ordinatarum AC io G j licebi^ 
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ctibendo rz loco^>& M^j^sz+q loco^i » fublude 
:ran9forniarc*«qu«tioa€in ejurdem iine|BfUt»ma* ^0rtA%j9 
nente eadem ilnea abrcifTarum FB , evadat afym^ 
notus rpfa Fi& lineaordtHatarum.St quaniam a* 
lymptotus continglt lineam in infinita diftantiai 
reJateiad eam duo fefltonum pun£la t non modo 
imul conjungentur ^ verum etiam abibuntin 
nfinitum • Quare novam xquationem oporteblt 
sfle talls form» » ut poCta a:^:: o t bis fiit in ea 
t infinitaB longitudinis » proindeque-pofitioaeili 
ipiius arymptoti 9 quae dependet 1 tum a valoce 
)orttonis AF r=: 9» » cum a ratione , quam habet 
^ ad s f five AG ad AF f facile crit definlre* 

903» Primo enim , quum in transformata 
cequatione pont debeat u :szo i^d minuendum 
calculi laborem f fatis erit , ab initio fcribere rt 
locoy ^&sz-^ qloco x • Detnde^ qiium in.na« ' 
va ^quationefieri debeat bis Z infinita» longi<* 
tudinis;duos ejus priores terminos nihilo «qua* 
les efle * oportcbit.Ponatur ergo nihilo «qua* ^jfrMtVt 
lis quifque eorum tefminorum ^ & habcbuntur 
hoc paflo duc aliie SK}uationes : quarum una o. 
ftendet nobts relationem , quam r ad 1 ^ hoc elt 
AG ad AF, debct habere^alteraf ad indagandum 
valorem ipfius AF s=s 9 f poft cognitam iilam 
ratidnem , nobis infcrviet • Quemadmodum au<* 
tfem h«c poderior i^quatio $ io qua q gerit Vi^ 
ces iocognitx, eft femper Unius dimenfionis} tu 
<equatio prior , ubi incogniu c(t r : i^ , id tot 
femper dimenfiones afceodet • quot adfunt ia 
asquatione linee % de cujua afymptoto agitur« 

904. Htnc pro ratiooe f quam habetradt^ 
t6t diverfos valores eruere licebit $ quot Indi» 
cat exponeoi ordlaii , ad quem ilnea refertur* 

A « 4 V^^*' 
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Unoquoque «utetn eorum determimndiif dl 
valor t tucn ipfius AF ^qt cum atterius AGc: 
rqisi quft ratione omnes arymptoti • quibd 
referca eft liqea % fient nobis cognit» • ac expl(v 
rQtie . Casteram portiones AF » AG fuac iHs 
esdem \ in quas vertuntur du« AT» AS» qum 
reiate ad tangentem MT pun6lum conuAtf 
M in infinitum abire fupponitur • Unde , qitr 
^•^'•^^^•deiisfuperius • notata funt , hic rurfus lepeti 
del)cnt • Speciatim vero obfervandum boc locn 
/eft , quod eos valores % qui imagiiiariam extf- 
bent rationeiQ ipfiiis r ad x,tentare non oporcci 
quum correfpondeant cruribus t quse aiicubi i- 
ftuptur I ac terminantur » neque ideo poflufi 
afymptotum uliam habere. 

905. Jam , ut hxc omnia generali quodin 
exemplo » cafus omnes compicflente t oftenda- 
mus,capiatur squatio generalis linearum fc* 
pundi ordinis ey^ ^fyy + g^^ + ^ + '' 
^ i c=z o ^ Sane 9 fcribcndo rs loco jf» &x^ 
-t- g loco pc mutatur. ea ia hanc aliam f rr^ + 
frs -^gs^jz^ + (fgr + 2ggs -f Ar -f ss)z + f ^j ' 
«{- /^ 4* ^'j = o. I?onantur alcerius hujus a^qua- 
tionis priores duo termini nihiio 9qu4ies;& ba« 
bebitur , tum cr^ '^frs +gs^i=:o% five cr^ : r* 
^fr : X -f» i = Ofium fqr 4^ «^^r -f- br^ssso. 
Quumautem priorasquatio fit duarum dimen- 
fionum 9 ea.pro ratione » quam habet r ad r » do< 
plicem valorem exhibebit » adeoque t quum fe- 
cunda cquatio prxbeat r : r = ( -«1 ^gq -^i Ji 
ifq^ b)% licebit valores ipfarum AP » AG o> 
troque iJlo valore determinare « Plane vero fl 
ifta «quatione ir^ i s^ ^ fr z s ^ g^ o radlccf 
du« fiunt imagiQariaB 1 fi 4^^^ fit quantitas pofi; 



tiva t etque oiAJor quadrAto» quod fit ex / Vafi, 
de , quum id contiogit » linen erit expers «TyaH 
p toti • Xec fane aliter efle debet s nam eo in ce* 
fu flcquatio noa ducit ad eliipfim t qus fpatium 
ciaudit , nec in infinitum extendieur. 

4fo6. Id quum ita fitt pidnamua quantitatem 

4ig • ^^' ^^^ negativam , vel etiam pofitivam» 

fed non majorem jp t £t io hoc alio cafu # ficiiti 

icquationis ej[us radices du« fiunt reales) ita»po« 

n^nda%/(p ^4eg)cs /, uoa tnt(^f^l):2C^ 

altera ( *^f^ l):ze. Determinando autem 

valores ipfarum AF t AG utraque earum radi« 

cum f liabebitur pro prima quidem AP c= ( %ci 

^fb^bl) : (/>•— 4«f--*//) • * AGts 

{^^€f$ ^f^b ^ i/hl^ %eil4^ bl^Yif^ — ¥S 

•— •// ) » P'® fecunda vcro AF fc= ( %c$ ^^fb ^ 

bl)i(f-^A^g+fn I & AG = (--iaf/; > 

pb^^bl^2€il4^bl^) i (/^ — 4«+/')/ 

Unde t quia omnes /fti vaiores fiunt infiniti 9 

quum liabetur 4eg =/»,atque adeo /5=: 0$ con- 

fequeos eft • ut in ifto cafu iinea fit rurfus afym^ 

ptotis deftituta t quemadmodum proculdubio 

eiTe.deber . Nam • femper ac habetur 4ieg =/»• 

jequatio^jr* 4- ficy+gx^4^by^$x^k:szo 

nos dMcit ad parabolam, qu« extenditur quidem 

io infinitum « fed omnino caret afymptotis. 

907« Itaque lioeat exh ibi ta oer «quationtm 
cy^ -hfxy +gx^ 4rl^ + ix4^%cszo$ tunc de. 
mum duas habebit afymptotos, qoum quantius 
4eg , vel eft negativa» vel etism poGtiva » (ed ftii« 
nor/^ ; iioc eft , uno verbo • quum Miuatio llU 
nos dncit ad hyperbolam • Sed bio» ejus afym^ 
ptoti inclinabuntur per datos angulos ad utran»- 
igue jpbruBi AB 1 AC t fi nee # » ace^ fit nilulf 

•qua^ 
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«()oatJ^ , Non perindc vero res eri 1 1 fi cafuiR 
%el ilterotiNi , tH utraque fimul eTine(c«t« Pooe 
«nim primum ^ = o.Ec quia in squatiOMcr^' 
4*A 'S-^g^zzo prior termtmis evanefcit » ctic 
V/.Sof • una ejus r4i^ix>— «i; :/, ahera • 1 1 o . Uode« pro 

pcima qttfdem radice fiet AF = (!;*•— *y? ) ?/j» 
4kAG2=:(-— 2^*+//):/»; pro fecunda vc» 
AF±= — ifr :/,& AGc= f •— ifr :/) t o i=r 1 :0! 
proindeque una afympcotus indinabitur per 
datos angtilos ad utramque ipfarum AB « AC; 
altera vero paratlela fietiinea^ ordinatarum AC 

908. Pone fecundoi^ =? o • Et quoniaro ia 
«quatione er^ts^ '^fr : s -f jf=o evanefclt ol- 
timus terminus ; erit una ejtis radijt •—•/: c ,al« 
/ tera o : i • Uode fiet 9 pro prima quidem radice 

AF « <r/ -m/*j :/», * AG t= f-^ ei ^fkjufi 
pro fecunda vero AF 12= ('^ # t/j t o = i : o» 
& AG tszmmmi tft proindeque una afymptotus 
inclina^ttur per datos angulosad utramqae ip« 
rarutn AB $ AtZ ; alcera vero parallela fiet lineo 
•brciflraram AB • Poae demuitii tum ^ ^ o, cum 
l^ sss o»£t quofriam in asquatiohe er ^ : r^ J^fr «i 
'4*£teoevanefcit ,tum primus,cuni ulcimut 
terminus; erit una ejiis radix i : Oialtera o : i • 
Quare fiet , pro prima quldem radice AF = •— 
iffA AG tss ( •— ..ifr :/j j o «= I : ojpro fecunda 
Tero At?« r -*,i :/; : Oc= I : c* AG = -^ /:/. 
frolndeque «eutra afymptotus indlnabitur per 
datosani^uiosaducramque Ipftrum AB 9 AC; 
fedunafiet parallcla linese ordinatarum AC, 
oltera cvadec fequtdiftans fine» abfcifrarum AB« 

909« Jam , ut teliqnos cafus profequamur, 
1|ui pdfluot oecurrere 9 ponamus , non modo 
f ^^ f^i?^^9 yenittiotiam ics^o. Etf ficutt 

ia 
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In iftoMfu £t adhuc uoa niix i : o»alteni o : 1 1 
ita^pro prifDa quidein radice erit AVtsz^ Jb^/^Sc 
AG = ( «~ ift :/J :.o =5 I : o ; pro recunda Te- 
foAF = -- *:/f &AG=(^A:/)oteo^ 
Quare una iifympiotus paralJela fiec linevordi- 
natarUin AC t altera coiocidet cum linea abfcii^ 
faruip AB. Quod fii maneotibus r t= o, & gcsOp 
ponatur A s o t comperieoiua fimiti arlificio» 
unam quidtm afymptotttm coiocidere cum linea 
Ordinatarum AC $ alteram vero paralielam fieri 
line» abfciflafum AB • Et denique t fi , exifteo* 
tibus r c= o 9 &|: C3 Of pooaturttum i s o»cum 
^t= o 9 binas afymptoti tales prodibunt 9 ut una 
«oincidet cum iioea orclioatarum AC , altem 
coi&ctdet cum linea abfciflarum AB. 

910* Quemadmodum au tcm hac alia metltfK 
do determinantur omnes Itneanmi afymptott 
paulo facilius « & iodepeodenter a ungentibut^ 
ita , ope ejus 9 facilderit ofteodere 1 itoamquam*» 
quelineamnoopluresarympcotoshabcre poflbi 
quam indicat exponena ordinis 9 ad quem lioeo 
refcrtur% Jam enim^pro determioandis afym* 
ptotisi methodi huius benefielo « primo fcribe»- 
dum eft * in «quatiooe lloec rs locojTf As€^ ^Uri3%% 
loco X }.deiode pooeodi fuot oi1iil0 aiqualei - 

priores duo termloi nottt «quatiooif • VidiBUi 
autem hoc paCko 9 duai alias haber i «quMiooesi 
unam pro indagaoda cdatiooe^ quam r ad f, ho« 
eft AG ad AF debet haberet altetam, pro ioquU 
rendo valore ipfius AF s= q % poft cogiiitam iU 
lam relatlonem • Unde » quum harum «|uatio» 
num prtor noo pliifcs habetc polfit dimcnfionev 
quam adfunt in «quationc lioc9 1 dc qua ag i» 
tur i coofequenc eft I Ht iiaif iflc lotiMiitif 

0QII 
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tkon plurestafyniptotos poflit ctiam habere* 

91 1. Cxtetum 9 ubi linea aliqtia tot habet 
afyniptotos 9 quot tndicat exponens ordiais» wi 
quem linca ipfa refercur, obtinebit relate ad eam 
proprieus ifta t ntmlrum • quod t (i ducatur re* 
£la quxvis fecans , tum omnes arymptotost coa 
omnia crura lineoBiad qu8B afymptoti refcriiDtur, 
& capiantur re€im iftius (^gmenta f afymptotiSt 
& cruribus intercepta s fumma eorum t qus ex 
■quibufdam aQrmptotis tendunt ad plagam u« 
nam » «qualis efle debet fummes iiiorttm » qnm 
ex afympcotis aiiis ad plagam contrariam diri- 
guntur • £ft autem preclara ifta proprietas afi« 
jiis ei • quam relate ad hyperboiam conicam de« 
monftravit Apollonius t nempe ^quod 9 fi taea 
ducatur re£la qusvis cum utraque afymptoto 
conveniens % duo ejus (egnftnta t hyperbota » 9t 
afympcotis interceptaiaBqualia fint inter (e. Kam 
profeflp iftorum legmcntofUm unum ex afym« 
ptoto una tendit ad parcem unam § alterum eac 
alymptoto altera tendit ad parteih oppofitam. 

9 r 2 • Ad hanc porro proprietatem oftenden» 

dam • fternendum eft prius hoc lemma rquod • fi 

fuerint plures re£l«,utcumquead fe invlcem ia* 

clinats t St incra eas plures alise parailelfle» fingu« 

lis occurrentes • ducantur ; nStz • quas ita fccat 

duas iftarum parailelarum t ot fumma fegmento- 

.ramexun.o fecantis iatere fit «qualts fummc 

fegmentorum ex latere aiio.fecabit eodem modo 

omnes aMas paralieias • Keque vero diflicite erit» 

veritatem hujus lemmatis intelligere . Jaro enim 

pofitioearum reflarumiUtcumque ad fe iovicem 

incliuatarum 4 definirl poteft una eademquear* 

^uatione.^ ad.tot dimenfioaes afccndent e t quo* 

tus 
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<f tis cft numerus iftktum reAarum « Quare » fi 
l:neam concipiamus , cui ifta competat «quatio» . 
£ent ejus crura omnes ill» reftaB : Sc propterea 
^er iil quod fupra ^ demohftravimus » omnino «^.y^S* 
siecefse eft^ut relate ad easobtineat lemmat 
dequoagitur. 

913. Jam ex lioc lemmate illud confequiturt 
4]Uod/i linea aliqua tot habeat arymptotos,quot 
indicat exponens ordinis , ad quem linea ipfa 
Tcfertur t & ordinate unius ex ejus diametris 
occurrant cum afymptbtis omnibus ; cx ab ipfa 
diametro perinde fecabuncur terminats ad a- 
fymptotos^acfeflsruDt^quum ad linescrura 
omnia termioantur • Nam» quum afymptoti fint 
Te£lx, quas contingunt llneam in infinita diftan- 
tia ab ejus origine ^ utique in diftantia ilia da- 
buntur ad minimum bin« ordinats t qu» habe* 
.bunt eofdem terminos t tam relate ad afym- 
ptotos t quam relate ad llnese crura • Un« 
de t confiderando omnes ordinatas , vetut ter« 
minatas ad afymptotos ; jam du» ex iis fu-^ 
binde fecantur k diametro , ut fumma • fegmen- 
torum ex uno fecantis iatcrt adasquet fummam^ 
iegmentorum ex latere alio^ ft propterea t vi 
lemmatis oftenfi % etiam qrdinat» ali« ab eadcm *^r/.9ia« 
diametro eadem rationc fecabuntur • 

914« Hinc vero facile modo erit t proprie* 
tatem illam oftendere , de qua eft quasftio : nem« 
pt 9 qaod t fi linea aliqua tot habeat afympto- 
tos t quot indicat exponens ordinis t sd quem 
linea ipfa refertur y & du£la re£la quavis t fecan- 
te tum omn^s afymptotos t cum omnia crura li- 
fieac t capiantur re«« iftius fegmenta, afympto- 
;tis ^ & crurlbus intercepta ; fumma eorum» quti 

ex 
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ex qulburdsni afymptotis tendunt ad pbgaa 
unam % cquaiis effe debet rumm« illorum t quz 
ex afympcotis aliis ad plagam contniriafD dtri* 
guntur . Inveniatur enim dfameter t Iri|ibs ledi 
illa 6t ordinau • £t jamcadem ratione , 4|ua et 
fe6la cft a diametro $ quum ad iineae crura tcr* 
ninatur » fecabitur ab eadem dicmetro , ubi 
terminatur ad afympcotos • Unde i ficutt id fied 
oequittnifi eorum (egmentorum t de quibnf 
cgitur f quaBdam tx arymptotis quiburdam teo- 
jSant ad pldgam unaro i alia ex arymptotis aliis 
tendant ad plagam oppofitam i iu faciic appare* 
bitf fummam priorum fegmentoruffi fiamoMi 
aliorum ada^quare . 

91$. Ponamus f exempli gratia , lineam ef* 
fe tertii ordinis f tribiifque adeo aiymptotia ef« 
PIG* 84- fe refertam . Sic CDE reaa. de qua rft quitftio; 
eaque arymptocis qufdem occurrat in puoAls 
Cf^i £ f cruribus vero lineae in pun£lis c, d, $• 
Sit jam AB diarocter » cujus refta iila eft ordiiM* 
ta I & cum ea conveniat in punfto B • lcaque 
erit 9 tum B« ttqualis duabus Bt/ 1 Bc , cum B£ 
lequalis duabus BO , BC . Id vero fieri noo po- 
teft , fi afymptoti relate ad crurajaceant-ad eao* 
dem parteoi. Nam f fi ponantur omoes ad dexte- 
ram i B£ roajor quidem erit ipfa he , quum ta« 
meo aJi« dus BD t BC allis duabus B^ , Bct fin- 
gul» fingulis f fint minorcs. Quod fi verp po- 
mntur omaes ad finiftram ; erit vicllfim B£ mu 
ftor ipfa B^ 1 quum tameo aiis» du« BD « BC 
aliis duabus Bd ^Bc , fingulx fingulis » fint nt* 
jores • luque omolno neccffe eft 1 ut » relate ad 
crutaf dus afymptotorum jaccant ad partom 0« 
Acm I tertia vero ad partem oppofitam. 

916. 



LIBEft TER^IUS. ^pf 

' 916. Jaceat er^o afytnptotus » tranfiens per 
punAum C 9 ad d^teram fui cruris ^ & ali» 
duft I qu» tranfeunl per puo6la D 9 & £ , ja-» 
ceanc ad finillram • Oftendendum eftitaque 1 ip« 
fam Cr aliis duabus Dd $ Ee fimul rumptis 9- 
ijualem efle • Id vero fiquet tbunde • Jam enim 
Jiabetur,tum Brc=B^ + Bc; cumB£=rBD 
+ BC* Q^are» fi fecunda ^equatio ex priore 
fubducatur ; eritB#-^B££=B^-^BD + Bc 
•~ B C ; &« tranfponendo 1 B^ -^ B£ + BD «^ 
Bd^Bc^BC . Jam veroBr^ B£e(l £r .* 
itemque BD »-^ Bd eft Dd, ac deniquc Bc--^BC 
eft Cc ..M Itaque erlt Ee-^Ddz=zCc i adeoque 
fegmenta , quae ex duabus afymptotis lendunt 
ad plagam unam « erunt fimul «qualia fegmen- 
to 9 quod ex afymptoto tertia tendit ad plagafo 
oppofitam. 

• 917. Jilud etlam reticere liic noio^quod» 
^uum afymptotus fit re6la t quas iineain contin* 
git in infiniu diftantia ab ipfius origine ;ea t ad 
inftar cujufque tangentls» intelligenda eft in di« 
fiantia illa fecare lineam in dupbus pun6lis. 
Hinc^fi ordo ipfius linesiad quam refertur 
afymptotuSf interfe^ioncs exigat piures »quam 
duas ^ ncccfle eft , ut alias iftas interrc6tione$ io 
locis aliis contingant : & proptcrca refta , qu« 
eft afymptotus lincx alicujus « eam nullibi fcca- 
bit t fi fuerit (ecuodi ordin:s ^ fecat^it autem ia 
punflo alio ) fi fuerit ordinls tertii i in aliis duo« 
bus pun£kis » n ordinis quarti; in aliis tiibus 
punflis 9 fi ordinis quinti $ atque ita deinceps. 
Interim fieri poteftt ut lineaininfinita llla di-^ 
ftantia puu£lum habcat irregulare } & toi>c pla« 
ne oportebit , ut afymptotus » vel nulilbi » vel 
Jo pauciore punflorum numero tineam fecet • 
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C A P U,T V. 

difijingiiendi fpeciet iiaeartfm cttjiif' 
eumqoe ordittis » 

I 
I 

918« /^ Ueroadmoduiii imiverGi ItneiiiiB 

V^ moleSfpro numero dfmenfiooQiii^ 

«d quas earum squatibnes «fcendunt » ia variof 

^ordines diftinguiturs ^Uifii primum ordtoai 
excipiis , inquo re6U foia contmetur % omntf 
ilii ordines varias fub fe fpecies comprfchcndunt. 

H Hac ratione ItneaB Tecundi ordjnis «quationrbitf 
definiuntur ^ quas ad duas dimenfiones aflTur* 
gunt • Notum eft autem t lineas Iiafce non cjut 
clem indolis eflTe t fed ad tres fpecies revocari 
elllpfim 9 byperbolam « & parabolam • Qaod v& 
ro evenit in iineis fecundi ordinis ^ eo magis h 
litieisattiorumordinumevenire putandum eft; 

Jjuippe quarum «quattones ad majorem dimeii- 
lonum numerum afcendunt. 
fjf«fis« 91 9. Ut enim vidimus fuperius « t qui- 
cumque fit ordo linearum » femper gelieraite s- 
quatio confici poteft , qux omnes t}ut ordiais 
lineas nobis exhibeat / Plane vero » ficuti habe* 
tur ejufmodi aiquatio ^ includendo in ea tenDt» 
nos omnes 9 qui ibidem poflTunt reperiri t & cffi« 
ciendo 9 ut finguli termini fiios habeant coeffi* 
cientes indeterminatos $ ita , pro variis relatio^ 
nibus , quas coefHcichtes ifti habere poflTunt 10« 
ter fe 9 fuboriuncur vari» fpecies linearum^ qus 
fbb eodem ordine continentur • Unde 9 quta di- 
yerfac iRx relationes eo numero majores ev> 

dunt« 
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dunC^quo ipfiusflBquationlsaltior ell gradus^ 
plane necefTe eft , ut quo altior e(l ordo. linea^ 
f um s eo majorem fpecierum numerum compte* 
iiendat • 

920t Quaigitur ratione diQinguendce iint 
fpecies linearum cujufque ordinis^odendendum 
Bobis erit hoc capite • £t(i enim eas oriantur ex 
variis reUtionibns 9 quas habere poflfunt tnter fc 
coeClicientes indeterminati » qui in «quatione 
^encrali , omnes dati ordinls lineas exhibente» 
continentur ^ attamen 9 ^d indagandas^ varias 
hafce relationes t arte quadam opus e(l , quai 
iingulas noftro animo (iftere valQat«nec patia- 
tur y ut aliqua earum nos eifugiat • Plane vero 
«rtificfum omne huc Ferme redjt 9 pt ipfam illam 
generalem a^quationem 9 velut fummum allquod 
genus , primo per diiferentias rimpliclores , tum 
per alias magis compolitas eoufque dividamus» 
donec omnes quafifite; Tpecies occurrant, 

L Limarum cujufque orihU eJafia fracifuk 

ftatuuntuu 

jiai* T T Tnatura cujufque linese definu 
KJ tur per asquationem , qu« exhi* 
bet nobis relationem inter ordinatami & abfcif- 
fam correrpondentemjitaomnibuslineis id como 
^une accidit » ut| tum relate ad lineam abfcilTa* 
tum » cum relate ad lineam ordinacarum » non 
plura crura poflint habere , quam indicant di* 
menfiones fuarum tequationum • Jam ab hifce 
cruribus petenda eft prima , ac (implicior diffe* 
rentia , qux inter iineas cujufque ordinis ftatui 
debet • Nam ex iis interdum unumquodquo 
TomJIJ. B b abit 
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«bit ininfiniium, nep ullibi termioiim agnofcis 
qiiaqdoque quodlibet fiftitur «d nliquem tcraii 
nom > nec ultra progreditur I ac deniquc 009- 
liunquam quspf^am pcrgtint in iofinitMiiiv «fii 
vero aliciibi Oftuntur , ac definunt, 

9«9« Itaque t ubi fpecfcf llne^ruiii emiM 
randa$ ^ggfedimur « qu^ (ub datQ aliauQ ord#> 
ne continentur i hos primo cafus t velut ma{i| 
generaliofLis , oportet a fe inutUQdi{liQgU4i|if« 
}>Iequevero id fa^u di(Bcite Prit • Si eaimai!! 
dinctur 0?quatio relatead utramquc incogqica^ 
fimuli ponaturqueiUt Utraque eacum IQi^gQit» 
rum fit inf^niti^ longitudinis i fempcr tcrmifli il* 
Ji , in quibus id , qupd inco|;nituni cfl % paiicfo 
res habet dimenfiones % evancfcent rcliitc ad pti' 
inum I ii) <1UQ uum^rus fuarum d^mcnfioqmiiell 
major « \Jude 1 fi t iis d^letis » fiat a^qqat iq e| 
folis partibus termini prioriSf poteruQt»Qpf 
hujus f^quationis , cafus 1 de quibus agiturti ft 
mutuo di(lingui« 

§2j« Jam ^nim «quatiQ tfta.cjcprimitii^blf 
relationem JlUer ordinatam » 9^ abfcifiram corr^ 
fpondentem in hypothefi » quod utraquc ip6* 
rum eft infinitip ion^itudims « Itaque « qufii 
hujus (equjitioivis omnes ridi^es fuut rcaJesiCk 
mnia crura lineft abibunt [n iftfinitum » QUIlUiV* 
quedabitur tquodalicubi terminum agnofceti 
tlbi vero pcr contrariumejurdem i^quatioois r** 
dices omnes funt im^$inari«s i finguln crura liv 
nefi^ fiftenturadaliquem tcrnnnumf nec ultn 
prpgrcd/entur • Ac dcnique, quotiefcumqueeji 
iis radicibu^ quiedam Amt rc^les , & aii^p ifiugi* 
VATimi quiedam excruribus linc:^ abibunt ic 

if^finituniialia v«io alicubi fiftraturiac defineob 

9^^ 
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9s4* Quod fi iutem conrideremus » eandem 
fequacionem ad tot (eniper dlip^nnones afcende^r 
re » quotabe;cponente ordin<s linearuni indi« 
cantur ; perfpicuumfiet , tres cafiis memoratoe 
non femper in fingulis linearum ordinibus pofle 
omnes locum babere » Priqlio enim cafusalle » in 
quo nngula crura Iinei9 alicubi fiftuntvir t ac 
definuac , non poterit contingere in ils linea- 
fum ordinibus % quorum exponentes funt ou^ 
tneii Haipares. Nam» relate ad ordines iftos^eai do 
quaagitur t fcquacio eciam ad dimenfiones nu* 
mero imparcs attollitur ; adeoque numquam fie* 
ti potefl f ut omnes ejus radlces evadanc imagi* 
narias ; quippe qu«p pari femper num^ro in sb* 
quacionibus occurrunt, 

^25« Deinde cafus « in quo quaddam crura 
lineieabeuntininfinitumt.alia vero alicubi fir 
lluntur » ac definunt , non poccrit tocum habere 
in lineis ordinis fecundi. Nami ficuti lineip iftsoi 
tum relate ad lineam abfciflarum t cum relate ad 
lineam ordinatarum t npnnifi duocrura habere 
poflTunt ; ita crquatio illa , de qua eft qu«ftio« 
velut fecundi graduSf vel ucramque radicem 
realem habet , vel utramque imaginariam • Ita* 
que finguU tres cafus dumtaxat in iis linearum 
ordinibus obtinebunt, quorum indices func nu<* 
meri pares $ & majores etiam numero binario. 
Nam dumtaxat relacead ordines iftos «Bquado, 
qua cafus ii difttnguuacur t habcre poceft 1 cum 
omnes radices reales , tum omnes imaginariaSi 
tum deniq;aliquas reales, & aliquas imaginarias, 

926. Exeoporro, quod radices imagina* 
rlx pari femper numero in «quationibus occur- 
runt • fit quoque, ut numerus crurum , qu« alw 

fi b a cu- 
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oidinibus par femper effe «•*='**^** ' „^ „, ^^ 
neceffe eft , ut multitudo crururo, qu^per co» 

X Tquorura expon?ntes fpnt numcr. .«J 

tione in fecunda l.»earu« «^^'^jj^^^bibil . * 

vel utrUtnque crur«m in '"J"'!"™ ^;",,^^ 
• ..*»m firiiti unumad immmumcru»» 

tertlura quoquc Infinite tecedat, 
V27. Utautemh?«:ommauna.»u ««cr 

excmplo clarlQra ^vadant, capiatur jn^» 
^^n^neralis linearum fecund. ordintff^ 

„;$ ftatuatur , evancfcet reiate ad .^? T^^by 

lotbefi , deletis «rmini» cv,nerc.nt bu$ .« 
Squatio leducetur ad h.»c «»"™0' ij?! 

^ropterca duo crura hne?: '^^"* ^S^""- 
fini.um , nec ull.bi term.num agnofi^«^'|^ 
^duationis ejus utraque rad-x cft rca" , 
tur veroad al qucm tejm.num , "" V;, 
gredientur , quum per contrarium eF 
nuationis utraque fadiJ? «« '™»g'""'*;,^flft 
^ 018. Capiatur fecundo «q"»^'f « ;,^ 
li,uarum tertii ordi«is( *j;3 ^*xy +^*^ 
4v3, + (ej,^ +AJ' +S*^> t/tJtrt U? i"«» 

^ »» Ci aroUU^r ppn4t«f ? «t w W „, 



LIBER TERTIUS. 5^9 
Utiim iufiait^m habeat longicadinem . ReUee 
^itur ad ay^-^bpty^-^x^y -+• rf^3 cvanercet,non 
modo k, verum etiam cum by-^ixtcum ty^-^fxy 
^gx^ • Quare in eadem hypochcfl 9 delccis cer- 
minls omuibus evanefcenttbus^reducetur eadem 
rquacio ad hanc aliam ay^ + bxy^ -^^x^y 4» 
ix^ ^ o , fivc y^ \x^^ iy* : ax^ '^cytax^ 
itars^zOf quae vcluc tercii gradus habebic , vcl 
^mnes r^dices reales t vel unam realem « & duas 
Mltaginttrias. 

6^9» Hinc I fjGUti in iincis fecundi ordiniS^ 
[^onnifi duo cafus pofTunc locum habere ; unus» 
!)uuni ucrumque crurum abic in infinicum^alten 
)uum ucruitique fidicur ad cermtnum aliquemr 
it« eciam in iineis terCii ordinfs duo dumtaxal 
^tfus obtinebunc. Nam cubics ejus «quacionis» 
Irei omneii radices funt realeSf St omnia.crura 
ibibunc in infinitum i vel una eft realis , alijB* 
que duct imaginarite » & ex crurtbus tribus 
unum qufdem infinice rccedeCialia veroduo 
ilicubi fiftentur , ac definenc • Quocirca i ficucl 
fii lineis f^cuodi ordinis fierl nequit , ut ununi 
?x crUribus abeac in infinitum 9 & alterum aii* 
cttbi fiftacur S ila m lincis ordinis tertii plane re^ 
pugnat f ut crura omnia aliquos fuoi excenfionis 
fiiicsagnoTcant. 

9^0. Jam crura 9 qu^ aiicubi fiftuntur, ac 
termioancuT $ unius plane func generis , & di- 
centurdeinceps crilra cllfpt/ca , feu deftfltva« 
Kon perinde vero funt ea, quie in infinicum ex« 
^enduntur; quum eorum alia finc generis hyper« 
toiici , tc alia generis parabolici ^ £cfi enim non 
aliud crus poflic elTe afymptoto refertum 9 quam 
g[Uod in infiaitum cxtenditur $ nihilomisus no- 

Bb 3 ta* " 
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V/.Spf« tavrmus fupra * , non omne cruSf qiiod abt 
in tnfinitum yafympcoto praeditum efle . luque 
ex cruribiiS , quae /nfinite receduat t vocabimui 
in poflerum crura hyperbolica t qus afyniptotii 
funt referta ; & crura parabolica, qu« afympto* 
tis dcftituuntur. 

931. Neque vero difiicile erit intelligeT?» 
cur ad illiurmodi crura a fe invicem diftiDguefr 
da ifthsc a nobis vocabula adhibeantur • Nii» 
rum » qufa iu hyperbota conica duo ejus cruni 
& pergunt in infinitum , & fuas habeot afysi 
ptotos ^ per contrarium vero in parabolacooi* 
ta bina ipfius crura progredluntur quidcmia 
infinitum » fed omnino carent afymptotis • VJiv 
de ctiam inteli-gere licet » cur crura HU t qua 
aliquos futt extenfionis iiaes agnofcuntt oes 
abeunt in Infinitum » elliptfcaf feu defeflivaa 
nobis appeJentur ; nempe quia in ellipfi ApaU 
loniana utrumque ejus crusalicubi fiftitursac 
terminatur» 

932. Itaque , ficutt lineas omnes t t|im tc^ 
late ad lineam abfciflarum $ cum reiate ad lioeaa 
ordinatarum 9 non plura crura pofTunt habere t 
quam dimcnfiones indTatnt fuarum sqoati^» 
num ; tta crura iila triplicis generis efle queuat, 
fiyperbolica , parabolica » & elliptica • Qoofli 
autem tria htec genera crurum poilintf noo m(h 
do feordm 9 verum & junflim quoque ad iinfa 
^onftitutioncm concurrcre; liquet » prster fay- 
pe? bolaS) parabolaSi & ellipfes puras» dari etiaa 
poflTe hyperbolas parabolicas» hyperboJaf eili« 
pticas 9 hyperboias parabolico-ellipticas t W dfr 
niqtie parabolas ellipticas. 

93 j. Hinc linearum $ quae fub dato altqoo 

or« 
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DrdiKie contiiieotur t reptem claflfes dari queunty 
&^on plareS • Prinu etenim continet hyper- 
bolaS purts t c|UAruitl CrUra omnia funt hyper* 
bolica . Secunda continet hy^erbolas paraboli« 
:afti quarum crura ftintipartim hypw*rbolica,par« 
iith parabolica 4 Tertia continet hypcrbolas el« 
ipidcaSt In ()uibus Crura qufledam funt hyper- 
^olica, 8c alia eiliptica • Quarta continet hyper« 
mfdS parabolico-ellipticas $ q\xz conftanc ex 
iruribuSj partim hyperbolicis ) partim paraboli* 
(iS , Sc partim ellipticis • Quinta cOntinet para« 
ioIas puraS ti)uarum crUra omnia funt paraboli- 
^a • ScXta continet parabolas ellipticas t qu« 
^Oalefcunt ex cruribus • partim parabolicis , 8c 
Mrtim eliipticis » Ac feptima demum continec 
rllipres pUraSiquarum crura omnia funt elliptica. 
9)4« Keque vero putandum eft» oQines haf* 
^c claflcs in finguliS linearum ordinibus obtine. 
f€ » Jam entm conllac $ lineas fecundi ordinis el* 
e # vel hyperbolas puras » vel parabolas puras^ 
rcl denique puras eliiprcs . ttaque quatuor ii« 
learuitt ciaffci exulant ab eo ordine • Simititer 
iUteai in tertio ordine 1 ficuti nequennt lociim 
liabere eilipres purc » ita ncque etiam rubfiftere 
pbflunc hyperbolip parabolico«etliptic» » & pa. 
rabols ellfpticft • Quare line« tertii ordinis 
tradt » vei hyperbolie pur« , vcl hyperbotc pa- 
raboiic* » vel hypcrbotil eiiipticie » vel demum 
mm paraboi^ • Qeneraliter vero purc ellipfes 
aon lo aliis ordinib us haberi polTunt » quam in 
Js» qttorum expon entes funt numeri parcs ; ec« 
|tte piane etuleS efle debent ab ordinibus iliis» 
IttorttA expoaeiuel Aint numeri impares « 

8b 4 IL 
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IL ^tfomdo ctmra paraiolica ab bypcrMcit 

pnt dtfiingHcnda . 

9^5* 1 Nquolibet linearum ordine VtctMl 
1 recenfitas clafles t fe invicera dt. 
ftinguere » mediante «quatione ^ quam prfor 
terminus generalis ejus ordinis SBquationis 9 nU 
liiio ctquatus , nobis fuppeditat • qu^eque oAoh 
dit radicibus fuis % quce quidem crura abeam ia 
infinttum , quceve non item ; Quemadmodim 
enimi fi quceexidunt in iiia «quatione radi« 
ces imaginari» ^ ec ad crura totidein ellipti- 
ca referuntur , qux proinde pari (empcr naae» 
ro in lineis occurrunt ; itat fi in eodem aBquatia* 
ne radices reperiantur lequales 9 e^B unico exce> 
pto cafu 9 de quo deinceps verba factemus , ad 
crura totidem purabolica nos ducent • Nec bne 
difiiciie id erit odendere^fi methodr recordemur, 
iuperius traditfti pro definiendis linearum afym- 
ptocis • 

FlG. s?. pj(5. Nimirum t fi Vb fit linece afymptotusi 
conveuiens cum linea abfciflTarum AB in punAo 
F » & cum linea ordinatarum AC iti pundioiji 

*4r/«9oa#diximus * , pro ea determinanda, primo fcribcD* 
dum efie in «quatione lines rt loco y,& »4*f 
locojt \ deinde ponendos eflfe nihilo asquikf 
priores duos terminos novx aequatfonis. QocDh 
admodum autem, id agentes» duas airas habeaiBf 
equationes; ita notavimus,t(larum nquatiooQa 
primam ufui nobis effe ^ pro definienda ratioBe, 
quam r ad x , faoc eft AG ad AF debet halxi^ 
alteram , pro inquirendo valore ipfius AF =f 
foft coguitam illam relationem % nobis inferviit 
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937- J^^ ^'"^ '^* «quationes, abfqtie ullt 
(transformatione » ex ip(« lineae «quatione data 
nullo negotio erui poflfunt • Quod ut Uquido 
conftct » fit primum fecundi ordinis linea » da 
iqua eft qusellio. £t, ut faipius di6lum eft» exhi* 
rberi ea poteft per a^quationem iftam generalem 
fy^ +Ay +5*** + iy + ^'* + * :^ o . Scriben* 
.doautem rz locoy% St r^ -i* 9 loco x S eadem 
; cvadit (er* ^frt +• ^i*}«^ + {fyr + 2^yi + Af 

'+ /xj« + te^ ^ + 'V + ^) = ^ • ^^ » ponendo 
duos ejus prlores terroinos nihilo aquaies ; fiet 
€t> ^frt +gi* « o a»quatio » qua definiri de- 
i bet relatio » quam r ad x » five AG ad AF debet 
I fiabere ; & /yr -f igqt ^br^h t= o # fivt 
j 5 =: (— . i»r — ^ /xj j (/r + 2^1 j «quatio » qua dc» 
^ terminandus eft valor ipfius AF ts f , poftquam 
I relatio iila nobis innotuit. 

938. Deleantur nunc ex ipfa line« 9equi« 

I tione daca ey^ -^fxy +gx* + *)f-f ^^ 4* ^?= © 

termini duo poftremi , in quibus id , quod in* 

cognitum cft » pauciores habet dimenfiones*) 

& fnpererit cy^ "irf^y +^«*i=o,cJufdem planc 

fornue cum a^quatione priore ar^ '^frt ^ ft^ 

^ o • Fiat poftea fraflio » cujus numerator fit 

fec undus termiaus by ^ ix ejufdem *q uationls 

fub figno mutato ; denominatur vero id » quod 

cvadit quantitas ey^-j-fay^Pe^f quotiefcumque 

cjus termini omnes mtirtipiicantur pcr dlmen- 

.fiones , quas in iis habet incognita ar » & ex fin- 

gulis deletur ejufdem x dimcnfio una • Jamque» 

fi huic fra£kioni ponatur cqualis ^ ^ habebitur 

q =r (^ by ^ ix) : {fy + c^x),ejufdcm quoquc 

fomm cum aquatioac altcra q =9 («m bf *^ ii) i 

9i9t 
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, 939« Similiterffi linea fit C^rtii ordla53i/tM)L 
ti»ri ea poted per generalem idam «quatidocc 
fiyt ^ixy^^i^cx^y -► dxi + e^^ Arf^f -f j:* 
iJ^bi-^-ix^kcstti^ Scribendo autefii rs locr 
y,8csz^f lo;o xi eadem vercitur Iti haiic aliifl 

4^ j() = o 4 £t I pofitis duobufi ejus priorib^ 
tcrminis «qualibus nihilo < fiet ar^^Ar^si^ 
^rs^ ^dti szC asquatio % qua dedniri debet lO 
latio , quam r ad s, hoc cft AG ad AF debet lia 
berej & t^^^^zc^s-^idqs^^i^cr^^J^s^ 
£1^ w 0| flve ^ «=5 (♦*-^r* — ^/rr — t^i^j : (ir 
4> *irri Hh ids^ ) «quatio , qua determiuiidul 
«ft vaior jpfius AF t=a: ^ # poft cogaiua ilian 
fciatiooem « 

940« Deleantur modo elr ''pfa li neii mqfn^ 
tionc data 4y3 + ^x>^ 4- M^J^ 4* dxi 4- qp' 4 
/^y-fi^^H^^J^+^^^^^ sst 6poftrcffli treS 
tcrmini « in quibus id » quod incO|^nltiiiii cft« 
pauclores (labet dimenitones ; & rupeterit^i^ 
is^^^M^y^dxivssOf ejufdeni piaOe (6rth9 caM 
«quatioM priore ar^ 4* ^^^r 4" ^'^ ^ ^st cd^ 
Fiat deinde fradio • cujus numcriitor fit fcaii- 
dusterminus Ci^^f^y^gH^ ejufdem sqaa- 
tidnis fub figno mutato ; denominator vero 4 

i|uod evtdit quantitas ^y^^i^y^ ^cn^^ 
dxi f quum ejus termioi omnes multipitaintor 
jper dimenfionei < quai in fis babet focofoita Hi 
^ nx finguHs deletur ejufiiem M dimeilfia o»» 
Jamque , fi hufc fra^ioni pdnatur «quclts ffl»> 

bebitur f 2=: ( t-^* ^Aj^ -^•^** > -M *r* + 
acAry 4^ jdx^ J I cjufdcm quoquc fbsiM ciiii «• 
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quatione altera ^ = (^er^ ^frs ^gs^):{6r^ 

4» tcrs + ids^)* 

941. Quemadmodum ergOt pro deCermU 
nanda afymptoto FJb $ duabus a^uattonibus eft 
opusi UQa^ quas oftendat nobis reiationem^quam 
AG ad AF del^et habere $ altera 1 qux» poft co^ 
^nitam illam relationemyexhibeat valofem ipfius 
AF = f t ita generdliter priorearum «quatio* 
niim Iiaberi poteft, delendo ex ipfa llneas osqua* 
tione data terminos omnes » in quibua Id » quod 
incbgnitum eft » pauciores habet dimenfjoness 
& altera 9 faciendo , ut ^ fit «qualls fraftionif 
cujus numerator fit fecundus terminus ejufdem 
asquationis fub Hgno mutato » dcnominator ve» 
ro id 9 quod evadit terminus prior » quum ejui 
partes omnes multiplicantur per dimenfionest 
quas habet in iis incognita x, 8c tx fingulia de- 
letur ejufdem x dfmenfio una* 

942« Verum quidem eft 9 quod in utraque 
harum ftquationum occurrant incognitae du» y, 
& X 9 quas exhibent ordinatam 9 & abrciffam in 
infinita cruris diftantia ab ejusorigtne • Sed 
notare oportct 9 ifi hujufmodi diftantia j^ 9 & x 
eandem habere rationem inter fe » quam habet 
AG ad AF. Nec difficile id ertt ofteodere. Nam» 
quum in diftantia illa conftans fit fSitio , qu« 
efle debet inter jr 9 ft x 9 planc necefle eft 9 ut in 
eadenv diftantia oafcens augmentum Ipfiusjr 
fit ad nafcens augumentum ipfius x In eadem il- 
la conftanti ratione • Sed 9 ob n&$m Fb , qu« 
eft tangens crurfs In infinita diftantia $ illiuf- 
modi nafcentia augmenta funt * iater fe » ut AG • /;^ f. 
ad AF • Quare omnioo opus eft , ut in infinitt grMUl 
diftantia etiam jr fit ad ar , veluli cft AG ad AF. 

94%' 
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94}. Hinc feduto notetur hic veMin » qool 
cadcm illa acquatione» qua fit nobts eKploratuiiN 
qufls crura linest abeunt in infinitum»qu«ve nofl 
itettit licebit etiam dcfinire politiones, quas cm^ 
rfliln infinitum progredientiat habent in iafiaw 
ta illa diftantia relate $ tum ad liaeanv ordioatt* 
rum , cum ad lineam abrciflarum. Crus namqfiet 
quod abit in infinicum t potefl in diflanttft iiia 
tnfinita triplicem pofitionem habere « Nam ,v^ 
cus ejus evanercens in ea diftantia , vel perda* 
€os angulos inclinatur , tum ad lineam ordii» 
tarum t cum ad lineam abfciflTarums vel fit ^eqoU 
diftans lineoB ordinacarum t & inclinatur per da« 
tum angulum ad lineam abrciflaruin s vel deai« 
que per contrarium fit asquidiftans lineas abicif* 
farum , & inclinatur per datum angulum ad K» 
neam ordinatarumi 

944* Singulos autem hos cafiis % ope cjos 
<e(}uatioaiSt facile eritt a fe invicemdiftingtierei 
Jam enim illud Crus revera in infinitum abir6 
putandum eft , cui in ea cequatione reaJis radil 
correfpondet * Itaque % fi radix ilia fit finrta} ia- 
dicio id nobis efle debet , arcum evanefcentetf 
ejus cruris In diftantia infinita ioclinarl perdi» 
tos angulos « tumad iineam ordinatarum « cufH 
ad lineam abfciflarum * Quod fi verd cademil» 
la radix fit infinita i arguraento id nobis erifi 
eundemarcum evanefcentem fieri «quidiftaa* 
tem line» ordinatarutn , & inclinari per datum 
angulum ad lineam abfciflarum . Ac dentque t i 
valor ejus radicis fit 6uilus^ necefie eft t ut idea 
arcus evanefcens fiat «quidiftans line« abfctfia* 
f um,& inclinetur par datum angulum ad iioeaik 
crdinatarum* ^ 

9iS- 
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94^. Sed, ut ad idi unde difcefliniuf» rever* 
tamur i jam quidem vidimus * , qua ratione du« Vr/«f 41» 
ilffl^ ^quatrones t quibus opus ell , pro determiv 
liandis iirymptotis» ex ipta lincct de qua agitur, 
lequationeiubfque ulla transformatione^erui pof« 
lunt • Hinc vero facile modo erit odenderCt 
^uod reguiariter cnira elTe debent parabolicat 
quum funt aiquales inter fe radices» quas cis cor* 
f efpondent in aBquatione, nobis indicante » quaa 
i:cura abeuot in iufinitum % quasque non item« 
Hunc in iinem capiatur primo SBquacio gencrali$ 
linearum (ecundi ordinis ey^ +fxy '^g^^ + ^y 
4?-/«-^A = o. Et, ficutie^^H-/xy +^jic* = Q • 
cftasquatio» qu» oftendic radicibus fuis rela^ 
tiones 9 quas pro utroque ctura haberc debet 
AGad AF9itaerit(--^6^-^i;tf j: (fy-^ ZjHX ) 
fraflio^ cui ponenda eft asqualis portio AF = q^ 
446. Jam non aliter crura t quas pergunt iii 
infinitum t poffunt efle generis paraboli(;i , hog 
#ft afympcocis deftituta » ni(i pro iis portio iftii 
AF iiat ingnitie iongitiidinis • Itaquc denomi^ 
pator ejus fra£^ionis j^ -^ zgK pro crunhus pa* 
rabolicis debet eflfe nihilo a^qualis t id % quod far 
ne6eri nequit « niii radioes dus hujus xqua^ 
(ionis ffy^ ^fxy '^g^^^p:^:^ % non modo iinC 
fcales » verum ctiam qjquales intcr fc . Habecur 
liamque osquatio/y -f- ^g^ = o , multipiicandQ 
terminos hujus ^y^ + j^y H» gx' ^ o per |iu- 
inecos o f I , 2 t qui conftituunc progreflipnerfi 
iritbmeticam. Quare per ca » qu« alibi * often- • Ui^ s* 
U (uqt y tunci demum iocus fieri poteft cequatio- ^^ ^oi% 
oi/y + ^g^ ^ o » quuni duae radices iOius ey^ 
•^fxy i-gx'^ =s o ocquales fuerint ioter fct 
947» Qaplator fecHudo iequatio ^«neralif 

ite 
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linei^ruin tertii ordinis ayf -^ txy^ ^ cx^y i 

Et, ficuti cft ^y? 4-^*^*H-^^^^ + ^^'^o 
ltqu9tio 9 ofteodcns radicibus (uis reUttona, 
qua$ pro fmgulis cruribus habere debet AGid 
AF f ita erit ( ^ pf ^fxy — %%^ )'Aif\ 
2cpcy 4- ^dx^) fra^io ^ cui poneiKia eft «Bquiiis 
portio AF r= ^ . Hinc pro cruribus. paraboiidi 
fiet ^y* 4- 2^^y 4" jrfx^ =;= o:& propterea»(}oi) 
lequatio ifta oritur , muUiplicandotermiaosii 
quatipnis ay ? + ixy^ 4" ^^^^ ^dxf^offt 
nuiperoji 0» I* 99 3 ,qui conftituunt pro^fioi 
3iem arithmeticam ^ omaino oportebiti utp 
cruribu; parabolicis lequatip ay9 +^^^'4-^^') 
4-* dpf^ 7=: o radice^ habeat a&quales. 

948. ^i ergo cafum e;(cipias 9 de quo nos 
terba faciemus^ genertliter fic ftatui poteft « ot 
crus 9 pergens in infinitum, tuQc demum fitge* 
sieri^ parabolici , feu afymptotis deilitutuiQf 
quotiefcumque in Miuatione^npbts o(leo(kntei 
quip crura abeunt in in|initum,qu9Bve noniteoii 
radixtei cruri cPrrefpondenStaliam 0bi habet^ 
qualemjquum dumtaxat io ifto cafu pertio AFi 
relate ad crus iUud » fiert poffit infioits loogifB' 
diniff. Nec ad rem ^cit^quod, ubi cruSiio^ 
finitum progrediens 9 fuam habet afymptotiA 
quie velcoincidit cum linea abfcfffaruoiii 
etiam ei lequidiftat ; tunc portio AF adboP i>| 
^nitm longitudinis fieri debet • Nam f^^^^jf 
oftendere, cruSi pergens in iofinitumi 0on po? 
talem afymptotum habere , quum iniequatio^ 
illa udlxM cruri cprrefpondens» alcam b^^ 
bi lequaicmii 

9^9* Quum enim pro hujufcenodl <'y*l 

pio: 



/ 
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ptoto rfttiQ IpfiqsAGad AF in^QitP parva {6t 
opprtcfit vplan^ nectfle eH i ut iq ea «^qu^tipn^ 
lit nihtlo feqqnlif radi;riUn4e r«tio ilU c(l ^rueu» 
d4 • Id ergp quum contingit i mutetur linea %hm 
fQlff^wto in aliamt qu(ip ei utcumque ^t inclint- 
ta • Qi|umque,transfornrYatipne iflaie? radii; V4« 
loreni fprtiatur finitumi finita pariter evadet r4« 
tio ipiius AC ad AF« qu;e eruitur e« ilU radicc* 
Quarci Qcuti, ob aliam radicemt qyam ejp hypo* 
theii habet cquilemt portjp AF prodiNt infiqi* 
til ; lu etiam (iet Inftoiti» Ipngitudinif poctJo 
»Uew AG ; & prppterw crus , pergens in infi^ 
llituni f cui eadem illa radix correfpondet > erit 

^ «iryinptptp d^ditutuiQ I atque «deo |{cn¥ris pi« 

f ^bplici I 

jyOf T7 Wimus , crui i In inflnitum pro» 

V j^redicnsicfle generis parabolicit 
Uu dfymptoto dcftitutumf quum in «equatione; 
Dpbis oftendentc , qiiiip crura abeunt /n in6ni« 
tum» qufcve non item» radix«ei cruri correfpon« 
densi aliam fibi habet ^equalem • Monuimus au* 

tcmi excipiendum cffe cafumunumi in quo lon^ 
[ gC fecus contingerc potefi • Accidit id crgOf 

Jjuum cadem ilU radijt cjufmodi ell i ut per cjui 
ubditutJODem evanefcat quoque fecundus ter- 
minus ipdus dat^ itquationts , Quum enim in 
hpc cafu cv«dat nibilo lequiilis i non modo dc« 
Dominatpr « verum etiam numeratpr fra^ioniSt 
CUi ppncnda eft cequalis pprtio AF ae ^ » fiet 

AF c? p ; 0| fipc cft indctcrniinatip quidem Ipn^ 
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gitudinis • Unde $ ficuci id arguniento nobis 
(e debet , valorem ipGus AF muUipliceni i 
debere i ita , fi contiogat t ut aliquis faitem< 
rum vaiorum non fiat infinitus t non obftii 
radlcum squalitate , dabitur crus aiiquodti 
fua afymptotus tribuenda. 

9ri. HUp ratione ,quumquq((lioe(ldel 
ncis fecundi ordinis t quarum generalis xqiut 
cft #>* +/;ify^|;x*-^Ay + />+•*« oj fi 
ftio i cui poni debet »quaiis portio AF t? ftC 
(^ky^^ix)i{fy^ 2gx j» Plane veroi fictf 
quum radices dux hujus «quationis rjf^+A'' 
gx^^ o inter fe funt s^quales.denominatorcji 
fraAionis fit «qualis nibiip ; ita , 6 fuerit ^: 
Ks^ii b ^ erit etiam squalis nihilo denomiO^toi 
ejufdem fraflionis • Atque Ita quoque intliKii 
t«rtii prdini9» qtiarum generali^ aequatio cK 9^ 

Ay + ^'^ + * <= o • fit portio AF = f— ^^r^-' 
fny^gH^^ixih^^ ^cpcy 4- idK^) . UiKic,fic» 
ti babetur iy^ -)- zcxy 4- %dx? = o 1 quufli u 
«cquatiooe ay^ + ^^y^ + c;^«y+(/x^=o A^»*'' 
radices aequale^ ; ita , fi contingat i ut qurlii^ 
radicum i^qualium Gt SBqiiailSt vel [-^Z+^^ 

crlt etiam •— » ^y* — Av •^ ^^^ =5= ^ 

952. £t fiine^quumin deterinintQ^'^ 
nearuiu afymptotis f^epius occurrat cafusif 
quo portio AF oritur indetermioata? lon{> 
dinis; ad reoi erit 1 cum hoc loco expcoden;i 
mulque indlcare^ qua ratione determ>n«i>^l 
(it valor ejus portionis , ubi ideip prodit '^^^ 
termioatus • Id vero agentest ofteodemusf' 
qtic vcriiatem ejust de quo agitun ncmp^^Q^ 



i 
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tametfi in asqiiacione,nobis indicante , qu» cru« 
ra abeunc in infinicuni i quceve non lcem, aliqua 
radix aliam (ibi habeac squalem 9 adhuc tamen. 
lieri poted > ut crus , cui ea radix correrpondet^ 
iuam habeat arymptocum ; atque adeo » ut fit 
^eneris hyperboli^i » & non parabolici. 

953« Hunc in finem mcminiiTe oportet t 
methodum»a nobis traditam, pro determinandis 
linearum arymptotls,fauc quidero redire» primOf 
ut (cribatur in sequatione 7jne« rz locojf»ft 
& sz -^q loco X ; deinde i i|t ponantur nihilo* 
«quales priores duo termini novs^ «quationis. 
Namificuti vidimus «fhabentur hac ratione dud9 >4r<.;tl« 
aliee aequationes 9 una» pro indaganda relationei 
quam r ad x $ boc cft AG ad AF debec habere^ 
alterai pro inquirendo valore ipfius AFn^^^fpod 
cognicam iilam relacionem. Itaque^quum porcio 
AF oritur indeterminat3 longitudinis , ponen« 
dus eft nihilo «qualis etiam tertius terminusi 
novsc illius sequationis • Sic enim tertia h^bebi- 
tur acquatio^ cujus ope eandem AF determiiu*» 
f e licebit. 

954* Capiatur ergo squatio generalis U« 

aearum tertii ordinis ayB ^ bxy^ + cx^y + dx^ 

+ ^y^ ^f^y + gx^ + by + />-f * = o . Jam- 

que 9 fcribendo rz locoy^ Scsz^^-q loco x, mu« 

tabitur ea in hanc aliam ( ar^ + br^s + cn^ +• 

ds^ j «3 4. ( br^q + zcrsq + %ds^q +. er^ +/rf 

+ jjr^ J2^ + ( crq^ + idsq^ +frq + zgsq + br 

4- is.)z -j- (dq^ -^gq^ + sq +k) — o. Et , po» 

^ neiido nihilo xquaies priores duos terminos no« 

VA hujus flsquationis 9 6et , tum ar^ + br^s + 

crs^+ds2 c=: o^cum br^q + ^crsq + ^ds^q+er^ 

^frs + gs^ = o. Quare» fi concingat» ut ex fi:- 

ToraJIL C c cun- 



CundA ifta (equatipp^ vaior ipGu^ ^ lodetermii 
qatu^ priatur ; fideo nenipP t Ut fit f m^ $r^ «^ 
^5t^^i*);(^r*4.i^n + 3rff^Jt^?o;o i po- 
nendus erit ^equalis nihilo tertiu^ quoque ter<i 
minus^jus i^quatioois ; qua ratione iMbehiW 
<rq^ 4- i^^9^ '•Irfr^ 4* 2^'? + i&r +► /i = o »* 
ex alia ifta $equatiPoe vatorem ipQus ^ erum 
^ oportebitf 

'* fi5$- Jatnvidimus fupra ♦ « priore» diw 
^quationei ar3 4^ ir^s +• <n* 4* ^^^ == Q « ♦ 

abfque ulia transfprniatiQne , ex ipfa lincs 9> 
quatioue data facili negotio erui potTe . Fnm 
enip habetur 9 deiendo ex ea terminot omoesr 
inquibus id; quod incogtiituni eft 1 pauciqies 
habet diinenfioncs;quum iila) qu«i fupereftf §fi 
4- ^Ajy* 4 C9f^^ 4 rf^? =;r o (it ejufdem formr 

CUQi Spfa iir3 4 ir^s ^cts^^Jsi^Q^ SecoQ* 
da vero obtinetur » faciendo « ut coefficieps ipv 
fius g Gt jd , quod oritur > muitiplicaQdo pri« 
mum partes quantitatis ay 9 4^ ^^ry^ 4- cx^Y + 
i7x$ per dimenGones, q^ias habet in ii$ incognili 
X > t4im fingulas dividcndo per « i & ut aitcc 
termiiius ejus fit fecundus tcrnunu« <jr^+^9 

4-^^^ ipfius dat^S «BquatiQnis ^ quuin ea , qot 
fubinde conftituitur , h^q 4 «C*^^ +• ?rf»*J 
+^J^' +'/*y +£^' =5 Q fi^ adhuc cjufdeoi fcr» 

m« cum ipfa ^r^ j 4 amy 4 jrf^^y + o^i» 4^^ 

9S6« Non difiimili autem ratione ex eadm 
linece squatione data^abfque uila tran^furois* 
tioneierui quoquc potcrit tertia asquatio cTf'^ 
$dsg^ ^frq + zgiq 4- ^r 4 « ==5 o ; Dimiruai 
facieado» primo ^ ut cotiflivieas ipfius q^ fit i<ft 

quod 
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quod orituriinuitiplicando primum partesqutn* 
titatis by^ ^ zcxy^J^idx^ pcr dimenriones,qutS 
habet ici iis incogtnu x % tum finguUs dlviden- 
do pcr zx ; fecundo , ut coefficiens ipGus q fic 
id f quod gignitur « muUipiicando primum par» 
tes quantitatis^jf^ •^yVy + g^ per dimeniio* 
nes 9 quas habet in iis iocognita ji^ t tum Gnga« 
Jas dividendo per x^ac deniqne ^ ut ultimuf 
terminus ejus Gt tertius terminus by^ix ipfiuf 
datas cequacionis . Nam liquido patct » aqua* 
tionemiqusB fubjnde conftituiturt^yf^ 4^ ^dxq^ 
'^fy^ + ^S^9 ^ by^ix:ss,o eandem formani 
habere cum ipCi ctq^ 4* l^^9^ + A? + *i^? + 

957. Itaque % fi in squatione ay ^ <f bxy^^ 
•f- cx^y + dx^ ^ o 9 quoB oftendit nobis , qu9 
crura abeitnt in infinitum f qu^ve non item» 
I contingat t ut aiiqua radix aliam Gbi habeat 9« 
\ qualem , & prsterea» ut per ejus rubftitutionem 
cvaoefcat 9 tum primus 9 cum fecundus termlnus 
ipfius dataB asquationis ( inf3 4- bxy^ 4* cx^y + 

^M^) + f^y^ + Ay +g9c^)Mby + ix) +* = oi 

tUnc erit 9 tam by9i 4* ^cxy -f* 3^^^ ^ o t quam 
€i^ + fxy^gx^i^so : 8c propterea omnino 
necefle eft 9 ut «quatio by^q 4 2cxyq + ^dx^q 

\ + ^y^ + Ay + g^* =co,praBbeat AF indetermi-. 

I nat» longitudinis . Id ergo quum cootingit» 
determioandus eft valor ipfius AF t ope alteriut 
«quationis cyq^ 4 grf^cj" +>3'^ + ^g^9 + ^J^ 
^ixtzzo : qu» * quum fit fi*cundi gradus f efli« 
ciet 9 ut fpfa AF duos valores poflit habere. 

95^. Duoifti valores ipfius AP pertinent 
ad duo illa crura 9 ad quos i^eferuntur du» radi« 
ces squales ssquationis ay^ -f 6xy\ 4* ^^^y +. 

Cc 9 dx^ ^ 
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ix^ = o . Vpde , fi contingat , ut ii mfolfflei 
rfantur infiniti , non obftante radicum cqoii 
tace > crura erunt hyperbolica » ft non jaiD |i 
rabolica. Fieri autem poteft , ut vel uousei 
f um valorum « vcl etiam uterque oriatur raifs 
infinUus : nimirum i quum rubfiflit , vel p 
dumtaxat , vei etiam utraq; barum squatioa» 
CV 4- ^dx = o f &/y + 2^Af x= o j quando^ifi 
dem hac ration^ in nihilum abit , vel dumtait 
prior terminus i vel etiaro uterque er terniii 
prioribus ipfius aequationis cyg^ + ^Jxf^ 1 
fjf(f + 2gxq + Jby-i^ix^ o. Vbi veio Id contifj 
git » vel uuum ex cruribus , vel etiamatrui 
que fiet rurfus parabolicum • Nec fane di&il 
crit definfre, quando demum id fieri poflit, 

jf^. Nimirum habetur primo fy-f-}<^*^ 
quumin osquatione ayB-^ixy^^cx^y^i^ 
TszO radix > de qua agitur > duas j^iias habeta 
quales ; nam sequalitas trium radicum efficit,o 
fubhftere debeat i tam «quatio ^y^-f 2^9^ 
Zdx^ 2= o f quam squatio cy 4- 3^^ ^ ^! 
Habetur \erofy + igx r^ o i ubi »qualcsfufll 
inter fe radices iftius ey^ + AJ^+^*^^^' 
quum quantitas fy ■+ zgx or atur t multi 
plicando partes hujus e^^ + fxy +^x^ P* 
dimenfioncs , quas habet in iis incogniu ii 
& fingulas dividendo per x . Vmk confequefl* 
€ft I ut oriatur infinitus unus tantum corufn'> 
lorum > quum radiy i de qua agfcur >diwshaW 
«quales /n xquatione ayd + Axy^ ■+• cx^y-^^ 
= o> & nullam fnaltera^j^^ +/^y +£^^^* 
orfatur vero infinitus uterque va or i quufflt* 
dem iiia radix duas habet tcquales in priorc» 

rum «quationum , & unm in fccundat 
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* 960. Quod au ccm obtinet in altatocxem- 
'^lo 9 id iii omnibus aliis peraeque obtincre pu« 
^aiidum eft . Vnde » pro diftinguendfs cruribus 
baraboiicis , hoec generatim (latui poiTunt . Pri- 
(no 9 quod iis nonaliter locus fieri poteft f nifi 
in arquatione » nobis ollendente » quas crura ab* 
runt in infinitum) quxve non item, radices den- 
tur rcquales . Secundo t quod eoB radices fem- 
pcr nos ducuiu ud crura parabolica , ubi pcr ca« 
fum fubditutioncm evanefcit quidem prior ter« 
mtnus 9 fed non item fecundus ipfius datce «- 
quationis . Tertio , quod » utroque tiorum ter* 
tninorum evancfcente t crura numquam eflfe 
'poITunt paraboHca, ubi duas tantum in ea xqua« 
tione dantur radices sequales • QuartOf quodf 
li radices eequales fuerint plures f quam duse » & 
lecundus terminus^nihilo (equatus»nonnifi unam 
earum contiiieacf unum ex cruribus debet eflo 
hyperbolicum • £t denfque f quodi, fi asquatiOf 
quam priBbet fecundus terminus , aequatus ni« 
hilo f duas plurefve contineac radicumeequa» 
lium f tuac omnia crura funt parabolica. 

961. Sed f in poftremo ifto thcorcmate» ex- 
cipiendus eft etiam cafus 1 in quo longe (ecuf 
contingere poteft r fciliceti quum radiccs cqua* 
les tales deprchenduntur , ut per earum fubi^i- 
tutionem evanefcat quoque tertius terminus 
data aequationis • Ijbi cnim id accidit » portio 
AF denuo prodit indeterminatos longitudinis» 
QuarCf pro ea determinandaf confugere oporte- 
bit ad quartum terminum «quationis ejus f qutt 
oritur f fcribendo in lequatione lineie datie rft 
loco jff SciZ-^g loco x . Quumque nihil obftet^ 
quominus in «quatiooe f quam prcebet quartut 

Cc 5 JJ- 
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iVe terininus, nihllo aequAtus , habeftt ipfii AF 
valorem aliquem minime infinitum i nec ite<, 
quicquam obftabit t quominus detur aliqucl 
crus 9 cuf fua aryroptotus tribui debeac . Scl 
theoriam mox expofitam faciie erit extendeiqi 
tuili ad iftum quoque cafum i cum ad aiios , qd 
gradatim nobis releofferunt ; & fuperfluum pi» 
to » diutius in hac re immorari. 

962« Cxterum mirari non fubibTt , quod, 
pro determinanda portione AF t ponendt fuol 
jnterdum nihilo oequales » non modo priortf 
duo termini ejus equationis t quac oritur 1 fca- 
bendo in xquatione linec datse rz locoy » & 4 
^ q loco 9C I verum etiam aiii quampiures 1 qi 
iiios excipiunt • Quamquam eoim afymptottf 
F^ 9 veiut tangens lioc(fe in iniinita diftantia ih 
ejus origine » iliud tantum exigere videatur,it 
duo priores termmi evanefcant; nihilotainenm» 
WMirt ^^^'^^^'"^^'^^^^^^^''^'^'noi^uimuSffieri poteA 
jnt iiuca in inlinita iila diftantia pun^um habea 
irregulare* Undc omnino necefle efti ut pro imj 
meroarcuum evanefcentiumtqui fub pun£loilU 
^ irrcgulari repcriunturf augeatur quoque nume- 
* rus terminorMm,qui poni debent nihiloiequalcS; 
963. Difllijultas antem hoc loco occurritf 
eaque non contcmnenda: nempe $ quod » G itt 
res eflfet • linea» lecundi ordinis • faltem in \t& 
niudiftantia • poftent quandoque punfturoh» 
bere irregulare • Neque enim quicquam obfta^ 
quominus in aquattone^^^-j-yAfy+gjr^^^if 
4* /^4" ^ — o t qtise omnes fccundi ordinis fr 
Heas exhibet , prior terminus^y^H^/iry-f-P^f 
tiihilo arquatus, prsbeat aBquationem» iaqQ< ^ 
dices duas fint «quaies , & ut. per Aibftitott^ 
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ttem earum tadicum evanefcat % tum ^riihuSf 
cum fecunduS termidus ejus «Itacjfue i quum id 
contfngir, per cai qudft paulo ante * difla funt» ^arh^^i^ 
pro determinafida portione AF , confuger# o« 
pOrtebitad tertium^ feu poftremum terminum 
ejus ^uationis i quad oritur « fcribendo in a* 
quatione ilia r^ locoy ^&tz-^q locox • Qua« 
re omnino ncccfTe eft t lit eodem in cafu lineat 
cui talis asquatio correrpondet» pttnflum habeat 
itreguiarc Ininfinita diftantia» 

964. Verum huicdilHcuitati facile fiet fa* 
tiS 9 fi fedulo confideremus , quod 1 ubi sequatlo 
ejf^ ^fxy-^gx^ ^ 6 duas habet radices cequa-» 
le& » & per earum fubftitutionem cvanercitftum 
t>rimus^ cum fecundus terminus iftius ey^ ^fxy 
•J* g^* + i^ + /7c + ^ — o i altera ifthasc aequa- 
tio induit femper hanc formam a^y^ -f- lakxy 4^ 
t^x^ ^^ac^^y^ 2bc^x -frf* — 0»Quumcnim 
ek ifta squatione eruatur $ tum ny «4-^;i;.f^'M 

x/(c4 —i» d4) cs: 6 , cum oy + ^A? -h r^ -f \/(c^— 

||4) f£s : perfpicuum eft , quod 1 Hcuti ca non 
ci^ in fede fua piopria 1 fed in duas alia^ primi 
gradus dividi poteft i ita linea ipfa , ad quam 
ea pertttiet lequatio 1 non efl fc£lio aliqua coni« 
ca % fed ex duabus re^i^ coalefcit . Quumque 
re£t« tftifc fiant fibi mutuO parallels » Bt re£l«e 
pataiielle 1n infinita dlftantia tandem conve» 
lllant s ^^^^ ^^ > ut punflum infinite diftans li^ 

/tie^ I de qua agitur> veluti punAum duplex de* 

trbeat haberi. 

I^ 95$. Atque bae oecafione notetur hoc lo« 
C5 velimiininiinita diftantla pun£tum multi- 
f>lex haberi polfe ^ non modo per omnimodam 
fuperimpofitionem arctium e^anefcentium , ve« 

Cc 4 tsxtti 
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rum ctlam qiium ii sl^ finitum intcfvaHuin ac» 
dunt. Ita,ii habeatur xqmtio xy^ ^ **x+ 
ii3 : ita, ut ^ty^ s=:a^^a^ :Xy liquet , quod, 
pofita abfcifla X infinitae longitudinis « fit «• 
qualis a » tum ordinata pofitiva jf , curo ordins* 
ta negativa»--«y . Unde intervallum duoruja 
crurum i ex quibus curva conftat relate ad li- 
neam abfciflarum, in infioitadiftantia evadii xa 
proindeque punflum indefinite diftans ejufciem 
curvfle veJuti pun£lum duplex debet h^beci: 
adeo nempe , ut qiiasJibet rcfta , per illud trao- 
fiens » in duobus punftis lineam ipfam ibidcn 
fccare cenfcnda fit. 

IV. S^bdMfiones , qtta locum baiext in byper- 

6olfS purh • 

^66. f^ Onftitutis claffibus liaearuflit 
V^ quce fub dato aliquo ordiae 
contincntur,ad earum deiddc fubdivifioaes per- 
geadum eft . Ut autem ab hyperbolis puris 
ordiamur , ficuti in iis omnia crura funt hyper- 
bolfca, ficab horum crurum afymptotis repe» 
tcnda eft primaearum fubdivifio . Piane enlni 
fieri nequit , ut omnes afymptoti fibi invicem 
cequidiftent ; fcd nihil obftat i quominus inter 
easaliqusB dentur p^rHllelx . Itaque jam duo 
cafus generalioreS in iftiulmod' hyj>erbolis fuot 
diftinguendi ; primus eft , quum qusdam ez 
fuisafyroptotis fibi mutuo aBquidiftant ; aiter 
cft , quum omnes fibi invicem occurrunt • Sed, 
quemadmqdum *quum alqiiaB dantur parallela^ 
pro numero ipfarum varii cafus funt fubdiftio- 
guendi; ita % relate ad afymptotos coocurreotef» 

• §erl 
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fieri interdum poteft » ut ita fibi iQvicem occtir« 
rantfUt non fingulas bins ad pun£la totidem 
diverfii » (ed omnes ad unum idemque pun» 
Aum convergane. 

967« £t quidem fieri nequit , ut in hyper* 
bolis puris omnes afymptoti fibi mutuo squi* 
diftent • Quo enim id accidere poflct » oporte- 
ret per ea % qux paulo ante * oftenfa fuut 1 ut ^drtn96^ 
non modo eflent squales omnes radices aequa- 
tionis 9 quam prxbet prior tcrminus-a^quationis 
datSi nlhilo asquatus; verum etiam , ut , pofitis 
fiihilo aequalibus omnibus aliis terminis ejufdem 
aequationiSf excepto ultMno» esedemf & nonali^ 
fadices in aliis hifce asquationibus contineren» 
tur. Plane vero* quum sequatio eft hujus formiff» 
ea * non modo non eft in fcde fua prqprla 9 rcd *grt.9642 
femper eft divifibiiis in tot alias primi gradust 
quot funt ipfius dimenfiones : qua ratione llnea 
ipfa non erit ejus ordinis , quem indicat gradus 
fux squationis $ fed ex reflis totidem coale. 
fcet 9 fibi invicem paralielis i qux haberi po-* 
terunt velut ipfius afymptott.. 

96S. Nihilautem obftat « quominus inter 
afymptotos talium hyperboiarum aliquflB den«- 
tur parallelx . Jam enim vidimus fupra * 9 quod V^^tfOf 
ex radicibus scquationis » quam praebet prior 
terminus,nihilo squatusi dari pofliiotaliquaBa* 
quales , & efle generis hyperbolici crura » qu» 
eis correfpondent . Id ergo quum acctdit 9 ob 
radicum xqualitatemiomnino necefle eft 9 ut taw 
liumcrurumafymptoti fiant fibi mutuoaequi- 
diftantes , Quodquum ita fit 9 confequens eft» 
(it tunc demum in hyperbolis puris omnes afyrn* 
ptoti fibi Invicem occurraatj quum in asquatlo^ 
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iie I quse oritur $ poneddb nihilo «qualeiii priot 
rem terminuni ipCiM datse asqudtioni^ , oitiacs 
radices runt in:tqualeS • £t generaiiter t ficttti 
rtdice^sequales a(ymptotos ruppetuot pafalle* 
ias ; fic afymptoti t quas ejt radicibus inflA|ttali« 
bus eruuntur, fibi invicem femperoccurruo^ 
969« Kihil etiamobftatt quoitlinus afyfii* 
ptott f fibi invicem occurrenteSi convergant o- 
iiines ad unum idemque pun£ium « £veoie Mi 
quum in osquatione linextde qua agitur tic* 
^ cundus terminus » vel deelt , vel deeflfe potcft< 

••^•'' Ijt enim vidimus fupra *♦ pro afymptotis coo* 
currcntibus , qu» e^ radicibus tn»]ualilHil 
eruuntur, vaior portionis AF determinandat 
eil jugiter per frafkioncm $ cujos numerator eft 
fecundus terminuS dattf «quationis « deuoiiiittH 
tor vero id % quod oritur, multiplicaildo partes 
prioris termini per dimenfiones ^ quas habet ta 
ifS incOf nita x^ & finguias dividendo per x. Ita- 
que f quum deell » aut dcefle potelt in au|uatio- 
iie terminuS fecunduS g valor liujus fraSlonis 
prodibit fismper , vel nihilo 0$quaiis , vel con- 
ilantis longitudiniSi St propterea omoinoiie« 
ceiTe eft « ut est uno , eodemque pun£lo aQrflf 
ptqci omneS egrediantur« 

970« Sed circa arymptotofl parallelas si6n 
eil hoc loco reticendum , poffe interdum t vel 
omneSf vel plure$ ipfiirum ita ad fe mutuo acce*» 
dere , ut cotncidant in UQum, & nonnifi unicam 
afymptotum exbit^eant « Janf enrm arymptoci 
«quidilladtes prsbentttr nobts a radicibuS ^ 
qualibus ejuS tfquationis # qux Oritari poneodo 
nihilo scqualem priorem terminom «quatjooij 
dat» i & relate ad eas deteQniaandos eil" vafof 

por- 
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portionis AF per eam ^tquationem , quam fup« 
petit ilte terminuB transformacs «quationis^ 
quem oftendit numerus radicum sequaiium, au«^ 
^us unitate « Itaque ^ fi contingat i ut in hae 
«quatione dit« » aut plures occurrant radices 
cquales i plane.oportebit • ut duas $ aut plures 
€X afymptotis paralielts coincidant in unum , Sc 
unlcam tantum afymptotum exhibeant. 

97 1. Prsterea in hyperbolis puris , (i linea 
ordinatarum mutetur in aliam i quos uni cx fuis 
arymptotis fit parailela; una ex interfc^ioni* 
bus cujufque ordinat&d cum hyperbola abibit in 
infinitum S atque adeo i ncognita t referens or< 
dinatami afcendet in squatione ad dimenfioneSt 
una pauciores . Quin.imorfi ea afymptotus, cui 
ponitur acquidiftans linea ordinatarum » aliam 
aut alias habeat afymptotos parallelas ; abibuoC 
in infinitum tot aii» interfe£lione$ t quotus e(t 
numerus aliarum afymptotorum , priori «quidt- 
ftantium ! proindeque eadem illa incogniu €• 
tnittet in squatione totidem alias dimenfiones* 
Piane vcro » ficuti id paulo fimpliciorem reddit 
lequationem ipfius hyperbolae 9 iu exiode nova 
nobis fubnafcitur ratio fubdivideadi quemlibet 
€X cafibus recenfitls« 

972. Fiat etenim primo , ut liaea ordioata» 
f um evadat aequidjftans unrex afymptotis con* 
currentibus.Ct, ficuti mutatione ifta incognitat 
referens ordinatam^^mittit in «quatione dimen* 
iionem unam ^ ita fieri quandoque poteftt tit re« 
latead eafdem ordinatas detur diam«tet ordinie 
proxfme inferioris . Quare hyperbolie • qu« 
fttb quoiibet ex recenfitis cafibus continentur, 

fubdivideod« fttm rorfos ia ui^ qocdiamr 

tsos 
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tros ordinis proxime infecioris admtttuiit» 
& in illas ) qux harum diametrorum funt ex« 
partes . Quumque ex hujurcemodi dlametris 
dari podint plures in nonaullis hyperbolisi & 
pauciores in aiils ; a numero iprarum npvamad- 
huc priores hy perbolx fubdivifionem patiuatur. 

97 ^. Ubi porro hyperbolse afymptotos hi- 
bent parallelas « fiat fecundo 9 ut linea ordiaata- 
rum evadat eis xquidiftans • Et quoniainmut2* 
tione ifta incognita.referens ordinatamiamittet 
insquatione tot dimenfiones» quotus eft ao- 
merus afympcotorum sequfdiftantium 9 fieti 
quandoque poted, ut reiatc ad eafdem ordioa* 
tasdeturdiameterejus quidem ordinis, quen 
oftendit numerus dimenfionumt qux fuperAiot, 
linitate minutus. Quocirca hyperbolaSf qus 
afymptotis squidiftantibus funt prasdlta; ,(ui^ 
dividi ulterius debent in cas , quas talem dit* 
metrum admittunt 1 & in lilas 1 qu« ab hujufce- 
tnodi diametris funt immunes* Quia vero talir 
diameter nonnifi unica efie poteft ; ratione ejus 
priores hyperbols nequeunt ulteriorem fubire 
divifionem • 

974. Inftitutrs in hyperbolis puris omnibui 
hifcedivifionibustjam ad infima earum genen 
deventum erit • Unde non aliud fuperefl» quaa 
ut fpecies indirlfibiles percurraiuur , qus fub 
quolibet horuro geoerum con^inentut • Rati^' 
autem eas diftingucndi huc fiine redit « uti cooi* 
parata asquatione 5 qu« fit propria ejus generis» 
de qup agitur , ponatur $ ut in ea incognita , ie« 
ferpns ordi^atam % mox habeat omnes radicesS' 
qjuales t mox una pauciores t mox duabus adbu( 
paucioreSiatque ita deinceps # Nam# deter* 
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ininatls abfciflis , quibiis hujufniodi ordinat» 
correrpondenC 1 licebit per variacfones^ quas fu- 
bire poflTunc iftiurmodi abrciflTas » dciinirc omnes 
diverficates «qux dari poflfunc in pun£lis» ad 
quflBesedcm ordinatse cerminantiir «Plane vera 
per hafcc diverficaCes , cum qurcfitCG fpecics di- 
ftinguencur » cum propria cujufque fpcciei for* 
ma V feu configuracio fiet nobls comperta $ ac 
expiorata • 

975« Huc autem percinec cheoria punflo- 
rum irregulariumi a nobis fuperius tradita.Nam 
ordinata , qux plures habec valorcs xqualeSf ad 
pun6lum aliquod irregulare juglter dcbec cer- 
minari : nifi forte duobus cantum valoribus as- 
qualibus fic prsdica , eademque correfpondeat 
abrciflfXf unicum dumcaxac valorem habcnci : in 
quo cafu terminatur quidem ad punflum regu- 
lare , fed lineic Cangens evadic : adeo , uc eciam 
in ifto cafu $ uon cam in uno pun£lo , quam in 
duobus 9 fimul coeuncibus , lineam ibidcm fe« 
care cenfenda fit • Quare 9 ficuci pun6la irregu« 
laria multiplicis fpeciei efle pofsunt « fic a diver- 
fitate horumjiunflorum repecenda eft diverfi« 
tas rpecierum » ques fub quolibet hjperbolaruoi 
^nere continentur. 

976« Hac ratione , R ordinaca duos Cancum 
liabeaC valores acquales, ea» quemadmodiim con* 
tingic lincam in pun£lo regulari t quum corre^ 
fpondet abrciflce, unicum dumtaxat valorem faa* 
fcenci ; ita « fi referatur ad abfciflam » cujus du« 
plex quoque fic valor t terminabicur » vcl ad in« 
terre£tionem duorum crurum 9 fi eadem ordina«i 
ta in curfu fuo manear ex utroque latere realiss 
vcl ad puQ^um regreflfus primi gcneris 9 ficum 
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im ipla linea %{iQX uno Utere maoeat realis t & 
ex aitero evadat imaginaria ^ vei denique 9d 
putt&utn regreflfus ejurdcm generis , rcjttndum 
ab tpfa linea » fi iiat tmaginaria , tum ab uoo, 
cum ab alio latere » Fieri autem potefl , ut duo 
ii valores abrciflTc ev«idant imaginarii ; & quum 
id contingit , argumento nobis efle dcbet , fal. 
fum efse » ordinatam eo in ioco duos habetre va. 
lore$ «squales. 

977* Quod fi ordinata habeat quidein duof 
dumtaxat valores asqualesifed eadem correfpoiw 
deat abfciflte i cujus valor rit triplex \ tunc fem- 
per termlnabitur ad punflum regreffus prifni 
generi$ ^ fitum in ipfa linea • Veruih ia hoc caTs 
reftayquds ducitur per terminum ordintits «• 
quidiftanter lineie abfciflarum , fiet in loco lUo 
laqgenai ipfius iinea^ « quod minime obtinetf 
quum ejus abfciflras duplex tamum eft valor. 
Kam punflum regrclfus primi generis eft puo- 
€ium duplex « Unde re^ai ou^c in eo punffco lU 
neam contingit » cenfenda eft quidem fecare ibi* 
dem lineam in tribus pun^is i fcd omnis ali« rt» 
£la 9 quo? ducitur pcr idem pun£^um » nonniG ia 
duobus punflis eodem in loco lineam (ecare 
cenfenda e(l« 

978« Pone nunc 1 ordinatam tres habere va- 
lores a^quales « Jamque , fi ea correfpoodet ab* 
fciflTas » unicum vatorem habenti , contioget U* 
ncam in punflo irregulari , quod erit progref* 
fus primi generis « Sed . fi valor abrcifl« lit du* 
plex f tunc fiet tangens lines^ in puKi6lo irrcga- 
lari 9 quod erit regreflTus primi gcneris • £t de- 
nique t fi ipfaetiam abfciflfa tres habeat valorci 
feqtialea ) tunc termtnabitur > yei ad intcrfedio* 

nera 
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^am trium crurum f fi tres Uli ordinatx valoret 
riMDeant e^ ucroque latere reaie$ ^ vel ad pun« 
^um regrcflTus Tecundi generiSi fi duo ck Hs vf 
foribus fianc cx utroque latere imaginarii » vel 
dcmum ad iaterfeflionem duorum i:rurum.quo« 
rum dlterum habeatibidempun^um regrefTui 
^eneris primit fi eorum valorum omne^ maueant 
rcaies ex uno latere i & duo fiant Imagioarii cx 
latere aiio. 

979« Non diifimiliter pergere liceblt in infi- 
situm» & pro multiplicitate valorum fequaliumt 
)Uo$ fubitituni ipfii prdinata,cum abrcilTaiCui e« 
lorrefpondet , definire indolem pun^i Irregula- 
'i$f ftd quod ordinatn illa termiuatur . Plane ve«. 
ro» ut di^um eft % fpecies hyperbolarum , qu» ^r/. 
rNbquolibetejt receofiti$ generibu$ continen- 
tur » diftinf uendfB funt a fe invicem pr^ varin 
indole pgn^orum irregularium t qug^ in ii$ oc* 
currunt • £t profc^o , ficuti illiurmodi pun» 
^a irregularia haberi debent velut charafleref 
pOirum fpecierum 9 itaex qualitate eorundem 
luu^orum fiicile quoque erit , propriam cujuf' 

jue fpeciei formim^reu configurationtm eruere» 

■ 

/f SifkihiJfOfic$^qM^inphtiiditbm in (tliit 

^Sq» T} 011 hyperbolai purai 9 fequuil* 
1 tur hyperboI$e pirabolic» 9 quie 
riiribus conftant , partim hyperbolicis > & par« 
\m parabolici$ • Hujufmodi hyperbolie fubeunt 
irimam iubdivifionemanumero crurum para- 
^olJcorum t quge uua cum hyperbolicis conjun* 
(untur f Plane enimlieri nequit i ut unum tan» 

tuAi« 
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tttaimmodo crus parabolicum cum ilils hype^ 
bolicis mifceatur • Nam cjus equationis , quaa 
prsebet prior terminus asquationis datse t QiiiJa 
lequatus,, non aiiaB radices ad crura nos ducunt 
parabolica 9 quam quas in eadem asquatione aliai 
fibi fiabent asquales • Sed nihii interim obftat» 
quominus pro ratione ordinis 9 ad quem hyper- 
bola.refertur , crura paraboiica » modo fint duo^ 
modo tria 9 modo etiam plura • Itaque a numera 
hof um crurum repetenda eft prima AibdivifiOi 
qus locum habet in hyperbolis parabolicis • 

98 1. Secunda earundem hyperbolarum Tub- 
divilio eruenda cft ex aFymptotis crurum iiy- 
perbQlicorum • Quum autem in hirce hyperba* 
hs non omnia crura fint hyperbolica ; niliil ve- 
tatf quin omnes ipfarum afymptoti fint fibi mo- 
tuo^cequidiftantes • Itaque ex hoc capite ucs 
cafus (unt diftinguendi i primuseftt quum o» 
mnes afymptoti fibi invicem squidiftaat j fe» 
cundus eft , quum inter eas aliquas tantum dan« 
tur parallelce; tertius denique eft t quum omnes 
afymptoti fibi mutuo occurrunt« Verum,ficuti| 
quum dantur af^^mptoti parallelec $ fieri potefti 
ut ducei aut plures ipfarumcoincidant in unumi 
& nonnifi unicam afymptotum exhibeant ; itat 
quum dantur afymptoti concurrentestfieri opti- 
me poteft , ut omnes ad unum idemque puo» 
£lum convergant. 

982. Tertia fubdivifio deducenda eft ex 
diametris ordinum inferiorum , quic darl quan* 
doquepoflTunt in hujurmodi hyperboiis para« 
bolicis • Jam enim $ facicndo , ut linea ordmata* 
rum mutetur in aliam » qua? alicui ex afympto- 
tis fit parallela i una $ auc piures interfcf^ioniiai 
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cujufque ordinat» cum hyperbola abeunt in inW 

finuufn • It^que ipfa etiam tncognita, refcrens 

ordinatam, amittet in «quatione unam» aut plu« 

I res dimenfiones : & propterea 9 relate ad eafdem 

t ordinatas» dari poterit diameter ejus quidem or« 

I diniSf qucm oftendit numerus dimenfionum» 

qu« ruperfunt 9 unitate una minutus.Quoclrca» 
. tumanumerOf cumaqualitatc harum diame. 
; trorum repetenda cft tertia rubdivifio 9 quae lo« 
I cum habet in hyperbolis parabolicis. 

983. Tribus hirce fubdivifionibus jam m« 
1 fima gencra hyperboJarum parabolicarum nobis 
1 fuboriuntur. Remanent ergo fpecies indivifi. 
I biles.quaB fub unoquoque eorum generum con* 
t tinentur. 1 ftiks autem comparare licebit eodem 
} plane artificio» quod indiftinguendis fpecicbus^ 
I quse ad unumquodque genus purarum hyperbo* 
I larum rcferuniur «adhibcndum e(Ta docuimus: 
I niniirum ponendot ut in ea cquatione , quas eft 
I propria ejusgeneris 9 de.quo agitur, incognita^ 
I referens ordinatam « modo habeat omnes radices 
I ftquales • modo una pauciores 9 modo duabas 

adhuc pauciores $ atque ita deinceps . Nam t pro 
i tnultiplicitate valorum aBqualium , quos in va« 
I liis locis fubit 9 tum ipfa ordinata , cum abfciflat 

ei correfpondens 9 definientur » tam punfla irre« 
I gularia 9 quae adfunt in locis iilis 1 quam fpecies 

jpfiirum hyperbolarum. 

984. Hyperbolas parabolicas excipiunt fiy« 

perbolc elliptic»9 quarum crura funt partim hy« 
I perbolica « partim elliptica. In his^ perinde ac ia 
I hyperbolis parabolicis 9 tres etiam fubdivifiones 
I locum habent • Prima namque repetenda eft z 
I numero crurum ellipticorum % qute cum cruri- 
TomJlI. D d bus 
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t>us hyperbQlicis conjungUQtur • Secunda t po« 
ficioae,«fyniipcotorucn,quibus praedlu fuat cru' 
n hyperbolica • Et tercia demum a numero ,& 
qualltate dianietrorum inferioris ordiais » qaf 
ia iis darf queunt • Quemidoiodttm vero bifce 
fubdiftiiuHribus infima genera tftarum hyperbOi 
htvm comparantur; ita fpecies indi^ifibileSfqss 
fub onoquoquO genere continentur § eodem ad- 
liuc ar tificio itceblt a fe mutuo diftin^uere • 

98 fw Quancum ad hyperbolas parabolico-ct 
HpticaSi qucmadmodum in iis crura funt partia 
. Iiypefbolica , partim parabolica t 8c partim d* 
liptica ; ica prima caruodem rubdivifio erueadt 
eft ex numerot tam crurum parabolicorumsqoia 
crurum eliipticorumf qus coDjunguntur cub 
cruribus hyperbolicis • Huic porro fubneAesdi 
eft ea» quaim prsbet pofitto afymptotorufD, qoi* 
bus refi^rta f uiit crttra hypeiboiica • Oenique ia* 
fticuenda eft illa»qtttt pendet ex numero t & 
qualicate diam^rorum inferioris ordiafa»qos 
: in iis dari queunt • Tribus liirce fubdivifioiii* 
bus genera infimaharum hyperbolarum noba 
fubnafcuntttr • Cujufque vero geoeris fpecici 
indivifibilcs habebuntur eadem plane metfaoft 
do » qu«m in pr«ccdentibus hyperliolarumclat 
bus adhibendam efle docttimus» 

986. Sequuotur paraboic purc % quaron 
crura omnla funt parabollca • In iis prima fitbdi* 
viCoadireflone crurum eft repetenda. Nan» 
^vel omnia cendunc ad unami eandemque piagaai; 
vel quxd^m diriguncur ad plagam uoam % q«ia* 
.dam ad aliam ^ & alia rurfus td aliam • Primu 
co;)t):)gic,quum ejus cquacionia • quam pr» 
' :^: prior cerminus cquatioois d§im $ nihilo » 

qua* 
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|uatus f radices omnes uni i eidemqiie magnitu* 
iini funt cquales • Alterum sccidlt , quum ei| 
tfdem rad»cibus nonmillse unam t alis aliam i €c^ 
\hx rurfus mag^nitudincm alteram ad«quant« 
L/ade (ecundus cafus t pro numero direflionum 
liverfarum » qusB dari poflunt in cruribus para« 
loliciS) adhuc in plures alios fubdivldi debet* 

987. Fiat porro « ut linea ordinatarum ten* 
latad eam plagamt verfus quam diriguntur» 
irel omnia crura parabolica » vel aliqua eorum* 
Bt f quemadmodum mutatione ifta fieri poteftt 
n ex interfefkionibus cujufque ordinatar cuoi 
)arabola » modo una » modo dum » modo etiam 
ilures abeant in infinitum ; ita incognjta , refe* 
rens ordinatam 9 amittet in «quatione , modo 
unamy modo duas t modo plures quoque dimen» 
iones • Quocirca aitera rubdivtfio % quse locum 
liabet in parabolis puris » ex numero dimenfio^ 
Qum I quc amittuntur » erit eruenda* 

98^« Qucmadmodum autem, efficiendo » ut 
^rditiataB tendant ad eam plagam , verfus quam 
iirlguntur , vei omnia crura parabolica , vel 
^liqua eorum » inco^nita » referens ordioatam» 
imlttit in cquatlone unam » aut plures dimeo- 
Kooes; ita» relate ad hafce ordinatasidari poterit 
liameter ejus quidem ordinis , quem ofteodit 
iiimerus dimenfionum » qu» fuperfunt » unita* 
;e minutus • Quare tertia fubdivifio , qux obtt« 
let in parabolis puris » repetenda erit a numero, 
I: qualitate diametrorum inf.rioris ordinlSt qu9 
lari poflunt in iis • Ea vero inftituta « jam ad 
infima purarum piaabolarum genera.deventum 
srit , quorum fpecies.indivifibilcs eadem femper 
nethodo comparare licebit. 

D J 8 980. 
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98y« Parabolis puris prbximos func parabols 
eliiptica? t quoe cruribus coaflant 9 partim pm« 
boiicis , partim ellipticis . Hujufmodi pirabols 
fubeunt pnmam rubdiviflonem a numero cra« 
rum ellipticorum « quap cum cruribus paraboll- 
cis conjunguntur . Ea autem inftituta 9 fubji- 
ciendas funt tres alis illsB > quse locum babeot tn 
parabol/s puris 9 una defumenda a numero dire« 
flionum diverfarum 9 quas habere poflunt crun 
parabolica; altera eruenda ex numero dimenfio- 
iium , quas incognitai referens ordinatam, amit- 
lit in xquatione , ubi ordinat» ad plagam cra< 
rum ducuntur^ Sc poftrema repetenda a numeroi 
&qualitate diametrorum iofcrioris ordinls» quz 
in lis dari queunt • Quuni vero hifce f ubdivifio- 
nibus ad infima harum parabolarum ^ocrade- 
veniatur 9 noci aliud fupereft , quani ut eodeia 
fcmper artificio fpecies indivifibiles cujufqne 
generis percurrantur. 

990« Remanent purs ellipfes 9 in quibos 
crura omnia funt ellipticat five alicubi fiiluntart 
ac terminantur. In iis,ratione cruruminulla fub- 
divifio inftitui poteft ^ quum nuilum inter ea 
difcrimen occurrat • Qula vero ad quamcumqi» 
plagam dirigantur ordinatas 9 numquam fieri po- 
teft 9 ut incognita , referens ordinatam , amit- 
tat in lequatione aliquam fuarum dimenfionura; 
nec item exhoc capite erui poterit fubdivU 
fio ulla • Quumque 9 ob eandem rationcm 9 ncc 
etiam dari poflint in iis diametri ordioum io* 
feriorum $ hxc pariter fubdivifio a puris eUi« 
pnbus procul efle debet • Unde reliquum eft,uc 
ipfarum onicum tantum genus agnofcamus, 
cujus fpecies indivifibilcs habebuntur eoden 

adhuc 
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dbuc artiiicio i quod in aliis lioearutn claflibus 
dhibcndum cfle decrevimus* 

90 ff. Cascerum t ficutl ad eandem plagam 
:ndi pofl^iuit» tam plura crura parabolicai quam 
tura crura hyperbolica^ita in tnftituendis fubdi- 
ifionibus * quas locum habent in fingulis li- 
earum claflibus 9 iftud aflumpfimus : quod , fa« 
lendo , ut Ordinatas fubeant dire£lioncm co- 
umf omnino necelTe fit f ut» relate ad crura hy« 
ierboiica,abeant in infinitum tot prscifaB inter« 
e6lioncs earum ordin^tarum cum linea ipfa ». 
|Uot funt illiufmodi crura; fed non item, relate 
d crura parabolica 9 quum refpeflu iftorum nu«. 
nerus interfefilionumf in infinitum abeuntium, 
ninor femper efledebeat. Id veroi velucprorfus 
nemorabile t mirum fortafle videri poterit : 
)roindeque 9 unde ejus ratio fit repetenda t noti 
ibs re eritf hic paucis indicare • 

992« Nimirum , quum crura fiyperbolica 
lendunt ad eandei)i plagam » id accidit 9 quia a« 
yropcotis asquidiftantibus funt pra^ita • Unde» 
^uum crura illa ad fuas afymptotos continuo 
iccedant $ plane neccfle eft 9 ut eadem crura fi« 
lito femper intervallo a fe invicem diftent • Vi* 
limusautemlupra* 9 ininfinita diftantia P^^^* Urt^ftfi 
flum multiplex haberi pofle 9 non modo per 0« 
nnimodam fuperimpofitionem arcuum evane« 
fcentium^verum etiam quum li ad finitum inter<« 
^allum accedunt • Quare hyperboiica illa crura 
in infinita diftantla exhibebunt pun£lum fubin* 
de multiplex, ut numero crurum correfpondeats 
& propterea refta 9 per illud tranfienS 9 in pun« 
&is totidem lincam fecare cenfenda eft* 

99S* Quotiefc(imque vero crura fuae pa- 

Dd } la- 
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rabolica « & cendunt id eandem plagtiB i eonnB 
tangentes in infinita diftantia fiunt quidein inter 
fe mutuo paralleia^ . Verunif ficuti iftast obiodo* 
lemcruruo) parabolicorumi abeunt io tnBnituaii 
nec ullibi reperiuncur ; ita in infiDitt illa dift^iw 
iia debent » irel emnes » vel aliqu» ipfarum iii« 
linito itidem intervallo a fe invtcem dlftare. Vd* 
dcfquum talis etiam evadat mutua^fiveomnlum, 
five atiquorum ex cruribus iUis diftaatia i hcc 
in infinicum non cohftituent punAum fubiode 
muUiplex • ut numero crurumcorrefpoadeat: 
proindeque refta $ qu« fubic direflionein ipfo- 
rum « procul eft , ut in infinita diftantta ceaferi 
poflit in punflis totidem llneam fecare • 

> 
yi* ^Momodofieri pojpt $ at oriinat^ tc^dgm 

ud flagam cruris infiniti. 

• 994« \T I<lintus f qua ratione Inftitue»- 

V das fint fubdivifiones la Cnga« 
tis claflibus linearum » quas fub dato altquo or« 
dine continentur • Ouia vero pro iiSi ia quibos 
crura danturt in infinitum abeuntiai cfScienduiB 
eft f ucordinatat tendant ad plagam uoiusex 
cruribus iftis ; qua rattone id fieri poflrt # ouoc 
breviter oftendemus . Ecquidem plaga crurisi 
in infinicum abeuntis» eft etdem kc re6l« » quc 
illud conCingit in iiifinita diftantia • Quare teo» 
dent ordin^tas ad plagam cruris infiniti» mutaa- 
do lineam ordloatarum io aliam^qua? fic parafleb 
tangenti « ubi punflum conca6lus io iofiaitofli 
abire fiipponitur. 

99f« J^'" • fcribendo in •quatione lloear rs 
VrAtff a« loco ¥ • & «r 4- xa loco k » muutur • lioea «• 

9k 
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dl{natarum AC in Aliam Ab , uccumque priori F]G.7f • 
iaclinatam • Unde eo res redit t ut jnquframust 
qualis eflfe debeat ratio ipGus r ad 1 1 hoc e(t Ac 
€d if ^, quo nova h«c linea ordinatarum fiac pi« 
ralleta reA» t qu« lineam tangit 1n infinita di* 
ftantia • Hunc in finem referat FG' tangentcm 
iftam f qufls conveniat » in F quidem cum linea 
ablciflarum AB , in G vero cum priore linea or- 
dinatar um AG • £t quoniam t ubl du« Ab , FG 
inter fe funt parallel« » triangula Ade $ GAF «• 
quiangula fiunt}ericiUt Ae ad iie,iu AG ad AF« 

995« Hinc f ficuti' ratio $ quam habet AG 
ad AFf definienda eft " per radices reales ejus «- *^rt»94i 
quationis » quam prsbet prior terminus «qua* 
tionis dataB f nihilo «quatus ^ Ita per eafdem ra« 
dices determinanda eft pariter ratio f quam ha. 
bet A^ ad de t five r ad 1 • Unde t quid fafku fit 
opus f quo tendant ordinats ad plagam unius 
ex cruribus 9 qus in tnfinituiti eztendunturi fa« 
cile erit intelligere : nimirum primo ponendus 
eft nihilo «qualis prior terminus datas «quatio* 
ms l deinde fraAlo r : r conflituenda eft «luatfa 
uni ex radicibus realibus «quatloniSf qus cxin« ^ 
de orituf ; ac denique trans^ormandit eft cqua-* ^ 
tio data # fcribendo rz loco jr • & 4* '* 'oco x. 

997* Ut 9 6 linea fit fecundi ordinis , ezhi« 
berica poteft periequationem iftam generalem 
#y* «f Ay 4"^*^ -f ^jr 4. /* 4- ^= o . Plane ve- 
fo 9 ficuti fjr* ^ffcy 4^;«' ;= o eft «quatio» 
quam pr«bet prior terminus ejus f nihilo irqua- 
tus; iUf fi dUs hujus «quationis radices fint jrea* 
ies , duo lines crura in infinitum abibunt. Quo* 
drca t fi frtftio r : 1 eonftituatur •qualls uni ea« 
flim fadicuaSiUui deinde transformetur cquatio 

Dd 4 ijp 
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linestfcribeDdo rz locoy^ &a '^ sz loco xi ten* 
dent nov£B ordinatse ad plagam uaius ex cruri* 
bus illis infinitis. 

998. Sfmiliter «fi asquatio fit tertii ordiois, 
reprsefentari ea poteft per aBquationem iflam ge- 
neralem ay2 + ^xy ^ + cx^y + dx^ +► ^y ^+A? 
+ gx^ -|- /y^ + ** 4* ^ = o . Poaendo auten 
priorem ejus terminumnihiloasqualem , fubori- 
tur sequatio ay^ + ^A?y^ + cx^y + dx^ r= o # 
quas unam faltcm radicem realem contincbit.F at 
ergo , ut fraflio r : s realem iliam radicem ad«- 
quet • Jamque , fi lines acquatio transformetur, 
(cibendo rz loco y 1 & ar + rz loco x ; ad plagani 
cruris infiniti ordinatas novs dirigentur • 

999* £t fane $ quum ordinatfls tendunt ad 
plagam cruris infiniti f omnino necelTe ell , ut 
abeat ininfinitum intccfeflio una cujufque or- 
dinatffi • Quare » ut id habeatur , ipfius r : x ta* 
lem oportet efle valoremtUt, fcribendo in x- 
quatione linex rz loco yi & isr + le loco x* amit- 
tat ordinata ipfa in nova sequatione dimenfiooeoi 
unam • Unde • quum terminum illum t ia quo 
maxima ordinatae poteftas continetur , in nihi- 
lum abire neceflfe fit ; iicebit «tradits methodi 
^eritatem alia etiam ratione comp^obare • 

looo. Si enfm in asquatione liaearum fecun- 
dt ordinis^j^^ ^fxy+gx^ +iy+iX'+i=zo 
fcribatur rz locoy ^Scu^^sz loco x ; habebitur 
loco ejus hagc alia f er^ ^frs +gr" J «^ + (A + 
2gt ) uz + gu^ + (br + is)z + /ar + ^ = o.Pla* 
ne vero m asquatione ifta non aliter abire poteft 
in nihilum terminus % in quo maxima ordinat« 
poteflas continetur 9 nifi fuer't cr- ^frs +gs* 
= o • Itaque , ut illud contingati necefle eft, ot 
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^alor ipTius r : x eruatur ex flequatiQne er^ +fai 
-^ ^j-^ =: o: qus fane eft ejufcleni founs cuoi ip^ 

jooi. Similiter 9 fi ia cequatione Ijnearum 
tertii ordinls ay^ + 6xy^ + cx^y + dx^ + ey^ 
+ Av + gx^ + Jby + ix -j^ k ;=: o ponatur rz 
locoy ik u + sz loco x ^ mutabitur ea in hanc 
aliam ( or^ + 6sr^ + cs^r + dsi )z^ + (6r^ + 
2cr5 + ids^juz^ + (cr + ^dsja^z + du^ +. {et^ 
+ /ri +gs^)z^ + (/r -f 2gs)ttZ +gu^+(br + 
is;Z + iu -jrk^ o. Ut autem in ifta evanercat * 
termiaus , in quo z^ concinetur i necefle eft % ut 
fit ar3 + bsr^ + cs^r •+• Aa t=s o . Quare , quo 
ei fiat locus 9 ex hac aBquatione eruendus eft va« 
lor ipfius r : I : cui quidem confimilis eft squa- 
tio ay^ + bxy^ + cx^y + dx^ t= o. 

1 002. Quum igitur fra£lio r : s pohitur 01* 
qualis uni ex radicibus realibus ejus flcquatio* 
nis, quam prscbet prior tcrrainus asquationis da« 
tx » nitiilo xquatus \ tunc , fcribendo rz locoy, 
&u + sz ioco X » femper quidem evanefcere de- 
bet in nova aBqiiatione terminus illc» in quo ma« 
xima ordinatas poceftas continetur • Verum hac 
occafione non cft hoc loco reticendumi quod» fii 
radix illa in ea flBquatioiie aliam fibi habeata^ 
qualem ; tunc evanercere etiam debet ille termi- 
Dus 9 in quo poteftas ordfnatas » uno gradu infe- 
rior 9 per abfcifiam mulciplicata reperitur. 

loojv I^^ 9 quum acquatio eft^a +f:fy + 
gx^ -^ by + ix + i = o , fcribendp rz loco^, 
&U + SZ loco X I vercitur ea iii hanc aliani ( er^ 

+fi^ +g^^ )2^ + (fr + ^ftf)uz + gu^ + (br + 
is )z + kz=zo . \Jt autem eft er^ + fsr -^- gs^ 
cpefficiens ipfiusa;^ t iCa eft/r ^ 2gs coefliciens 

ipfius 
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ipfius az . Plane vero j quum in «quitfoae er* 
J^ffs^gt^tsiO du« adfunt radices cquaies^ 
tunc efle debet etiam /r 4* ^gs = o • Quarti 
abeunte in nihilum termino , In quo t^ comi* 
tietufictram iilum, in quo uz reperitur^ tn oibi' 
lum abire § neceffe eft« 

1004. Eadem rationet quum squitlocft 

^by^^-ix-^i-rzo^ ponendo rz ioco jr A 
m^tz loco X I mutatur ea in hanc aliam (ar) t 
^ir** + <?i*r + iiJ; «3-f(^r* -f 2W + %iO)»' 
^{cf J^ ld$)u^z + ifisr? + {Cf^ +>+ 
gt* J z^ + (/r + 2^1) uz -^gu* + (iJr + is) «+ 
lar + * -= o. Uiide erit ar^ + ^xr» +aV+A' 
coeilicieA^ ipfius «a,& ^r^ + arrr + jii*' coefi^ 
ciens ipfius uz^ • Qiiumque t exifteotibus io •• 
quatione nr' + ^ir^ + cs^r + ^xs tz: o duabos 
radfcibus asquaiibus t fiat etiam ^r^ + 2m+ 
3^1^ = o ^ liquet utique propofitum. 

1005. Quodfiradix ilia reaiis iaescqui- 
tione duas alias fibi habeat «quales » tunc ibibK 
ttiam in nihilum terminus ille , ia quo potelbf 
ordinataSf unoadhuc gradu inferior» per quadri* 
Cum abfciflTaB multiplicata reperitur • Sic in prs- 
cedenti exemplo coefficiens ipGos uz^tttcr-i' 
^ds • Et quonram • quum In «quatione ar) + 
Jrr*+^rV + dfl =0 tres adfuot radices s- 
qualest fieri debet,tum ir^ + zcsf + jii'^<H 
cum cr + jir e osabeunte in nihiium termiiM^ 
io quo z^ continetur t delebuntur fimuidttoii' 
li f in quibus uz^ < ft uH reperiuntur • 

tootf* Hasc autem theoria in infinitum er* 
tenditur. Unde generaliter fic ftatui p^tet» 
quod I fi aumeras si referat» t uoi ordioefo b»^ 
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in ea «quatione t quam prsbet prior ejus termi* 
nua t nihilo «quatus « plures dentar radices •• 
qqales : quod « inquam « aflTumendD fra£kionem 
fiiuniearum radicum «qualem«ft fcribendo 
in daca linese aiquatlone rz locojf %9ci$^$zlom 
co X p femper in oova flBquatiotte abire debeant 
gradatim in nitiilum totex iis terminis^in quibus 
continentur «• , #«•'-« , u^e^^ « arU*^! « &c. 
quotus eft numerus earum radicum asquatium • 

1107. Iftt porro termini continent ejuSt 
quod incognitum eft « maximum dimenfionum 
numerum^adcoq; omnes fimul conftituunt prio* 
rem terminum cquationis « ubi reiate ad tttram^' 
quc incognicam ordinatur • Sed in iis «qui con« 
ftituunt terminum recundum,& in quibus con« 
tinentur «■••* , ars*'"* , #*a?»*3 « m^v^^ g &0. 
fimile quidpiam obfervare licet.Nam,fi ts fadiXt 
cui ponitur ftqualis fra£kio r ! 1 , occurmt in as- 
quatione ,qnam prsbet fccundus terminus ds« 
tx xquationist nihilo cquatus ) fcribendo rz lo« 
co^, & ar -f- 12 loco x» abibunt gradatim in nihi^ 
Jum tot femper ex termlnis itlis « quotus eft nu« 
snerus vlcium « quibus in «Iters Ills «quatioa» 
ca radix occurrit» 

ioo8. Eadem 4iutem ratlone « fi eadem ilU 
radix reper/atur quoque in SM|uatJOoe« qu« 
oritur 9 ponendo nihilo cqualem ttrtium terml- 
num date equationis § fcribendo rz loco y • 9t 
m-^sz loco X « neceffe eft « ut gradatim abeant 
in nihilum tot femper ex tis termiois» in quibut 
coiitinentur «•-•^« #«^3, sr^^^S m^zf^^^s, 8tc. 
quot vicibus in tertia llla M|uatione ea radix 
seperitur • Neque aliier fe res habebit « fi con^ 

tin* 
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tingat , U€ illa eadenj radix cxiftat etiam ia «• 
quationibus • quae ez terminis aiiis dat« a&qua* 
tionis» nihilo «quatis i dertvantur • N^aoi femp^r 
delebutitur in nova flBquatione homologi termi- 
ni totldemj quot vicibus ea radix in iis occurrit« 
1009. Qux quum ita fintt facile modo«rit, 
definire numerum interre£lionum % qu« abire 
debent in infinitum , quum ordinatse tenduDt 
ad pUgam crurum paraboHcorum • Ita la gene- 
ffall «qiiatione linearum tertii ordinis ay^ 4* 

6xy^^ cx^y + dx^ 4r €y^'^fxy 4- ?«*"+*» + 
f jc 4» ^ c=2 o , fi prior terminus «y ? + Axy^ + 
^cx^y^dx^ ponatur nihilo «qualis » & in 
fuborta «Bquatione dentur tres radices xqualeSy 
f4r/f9tfo. fient * parabolica omnia tria crura^ubi earum ra- 
dicum flBqualium , vel nulia t vel duae occurruot 
in «quatione ey^ 'i-ficy '^g^^ ~ o, quam prc« 
bet recufedus terminus f nihilo flequatus • Unde 
per eatquflB roodo obrervavimus, faciendo, ut of 
dinatas tendant ad plagam iiiorum crurum » abi- 
bunt in infinitum » unica tantum interfeAio ia 
primo caru>& interfe£ljones dufls in cafu fecuado. 

VJ/. JNum in uccnfenih fpeciebut linearum 

centfi ratio fit babenda . 

« 
aoiQ« ^Wr\ Ifferentiis its , quas in finguiifl 
mJ linearum clafiibus adootavi- 
mus 9 noA modo infima genera linearum » qua 
fub qualibet clafle continentur » verum etiaa 
fpecies indivifibiles f quas quodiibet eorum ge- 
nerum (ub fe comple6liturf oriri dixfmus • lote- 
rim Nevtonus in enumerandis fpeciebus lioei* 
rUm tertii ordinis % prieccr eas differencias» aliaA 

adhuc 
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idhiic ad calculum revocavit : nempeyquod 
qiiiedam fint refert» centro primi generis > hoc 
ed fimili ei» quod conic» fubc unt fefliones; alm 
vero non item • Unde , ejus exemplo« nec etiam 
a nobis prstereunda erat hujufmodi difFerentia; 
eoque magis , quod ipfe linesB videncuraliam 
fubire formam • quum uli centro lunt prsdi« 
tft; & aliam, quum co funt deftituta;. 

loi i. '£t (ane vidimus fupra * 9 quod , fi« ^art.jgii 
tuti lineoB » praster cas diametros , qu® funt fui 
ordinis proprias, alias etiam habere poflrunt,qu« 
ad aliquem infedorum ordinum pertineant ; fic 
pariter darl poflit in iis $ tum centrum , quod 
ipfarum exigit ordoycum centrum » quod fi€ 
gcneris alicujus inferioris • Itaque , fi diametri 
inferioris ordinis , quas lineo fubire queunt^ 
aJ caiculum funt revocandas 1 quum de diftin. 
guendis ipfarum fpeciebus agltur ; aquum eft^ 
ut fimiliter centra inferiorum generum » qaibus 
linex poflfunt eflfe prasditaB » fub contemplatio« 
ncm veniant 9 ubi earum fpecies accuratea fe 
invicem funt diftingucndx. 

toi2. Non equidem negamuSfid rationt 
n^axifne confonum videri • Verum , fi vitio no- 
bis vertcndum fit«quod hujpfmodi differentiam 
negiexerimus ) occ item culpa vacat eximiut 
^^ewtonus» quod iliam uon eay qua par erati ra« 
tione ad calculum revocaverit . Namque» fi ejus 
ratio haberi velit , fic fane calculo oportet fub^ 
[iclatur ) ut primo quidem dividcnds fint lineas 
in eas , qu» centro (unt rcfertae , lllafque , quae 
centro funt deftitutaB ; tum vero lineicicentruni 
lubeuntes.fubdividends fint adhuci pro indole» 
^c qualitate ipfius g quod fubeunt , centii • Nc^ 

que 
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W«i«i t 4^^ ^^'B' ^^9 qasm modo ^ inftituiraus» ialet 

/ dUmetrof f& ceotra compiratjonem omoibiit im- 

merisperfeftamtabfoluumqueefle putandumefi. 

1013* Namprimo quiBlibet linea infinitas 

habet diametros t qum Tuat fui ordiois proprte 

quum tamen iioea qu«viSp tantum abcft^ut 

piura fubeat ceotra ejus generis t quod oido ti^ 

iie« extgit 1 ut interdum tit prorfus eo deftitop 

ta • Et deinde • ubi aliqua linea dJanietros fo- 

fcipit ordinis inferioriSf adliuc rtferCii maatl 

infinitis iis diametrisiqu» fuo ordiot corrcipofi- 

dent : verum 9 6 qu« eft linea licentro inferioril 

/generis pr^dita 9 ea omnifio deftituu fit opo^ 

tet centro itlo « quod fuus ordo fequirit ; qaiii 

f jrl«79i« m fuperius • obfervavimus , illud idem c» 
trum f quod gradui lines» coofonun eft t in ge^ 
nus abit inferius. . 

1014. Itaque^quum in enumerandis fpe« 
ciebus iinearum tertii ordinis placuerit Vics 
fummo Newtono , centri diffcrentiam adfiibere, 
ab eof rant fedulo diftinguend« » non modo es 
omnes fpecies , qu« centro primi generis foot 
prsditc » verum etiam fpecies llls omnes 9 qus 
centrum fubeunt fecundi generis , quod tercio 
linearuni ordini proprie competlt • Id vcno Vir 
fummus nequaquam prcftitit . Nam hyperbols 
eUipticiB « (eu defeAivs 9 quemadmodum roa 
loco oftendemus • poffunt quandoque ceQtma 
fecundi generis admittere ; quas tamea iwn fe- 
junjcit ab iis , que tali centro funa dcftttQiEi 
Ct licet in ifs hyperbolis |mris 9 quas ipfe voctf 
redundantes»aliQab aliis fejundQ videaBtsiS 
id tamcn contigit 9 quia ftibeunt ejufccmofi 
centrum omaes iU« byperbol» purss • qas 

afym- 
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Ifymptocos babeoii ad UDuni idemque punflufli 
convcrcrentes. 

1015. Nequevero diflicile erit conjrcere» 
unde frfflum t ut Vir clarifltmus in id •litmum 
non intenderit : nimirum 9 quia indolem ^ ac na^ 
turam centri fecundi generia plane non novit • V , 
Ut enim vidimus fupra • 4 centriejus accura-*^^*"^* 
ta notio hiec eft» ut non modo in eo concurrant 
diametrt omnes, qu» funt proprii» linearum ter- 

tii ordinis ^ verum etiam • ut omnes re£l« 9 per 
iilud tranreuntes • & line« occurrentes in tru 
•buipunfliSt ita ab eodividanturt ut fummt 
duorum fegmentorum ^ ad unum latus exifteu- 
tium, adxquet fegmentum tertium 1 quod ia 
latere altero reperatur. Quamquam vero poftre* 
mum iftud ex priore prono alveo fluat lauda» 
Aer tamen alTerimus 9 id plane Nevtonum la» 
tuiflfe \ quandoquidem t velut prorfus memora- 
bile ) non erat ab eo reticendum » ubi iinearuni 
tertii ordinii prscipuarum proprietatum ceii- 
fum inftituit. 

101 6. Etfi autem Nevtonovitio verten* 
dum fit» quod in recenfendis fpeciebus linearum 
tertii ordinis refpexerit qutdemad centrum pri» 
nii generis 9 fed non item ad illud , quod eft ge« 
neris fecundi 9 & quod earum iinearum eft pro« 
prium ^ cuips tamen non debet nobis adfcribi» 
quod centri differentiam iii confti tutione fpe» 
ci^erum omntno neglexerimus.Neque enim ullam 
ejus rationem habendam effe arbitrainur , ubl 

-quftftioeft^de diftinguendisa (e invicem ipe* 
ciebus 9 quc fub quoltbet linearum ordine con« 
tinentur 9 quandoquidem id 9 quod ad iinec na» 
turami ac iadolem pertinet , ea fola mutare nos 

▼a^ 
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trilet • Et 9 fi aliquam incerdum mutationeoi » 
ducere videatur 9 hujurmodi mutatlo t non ta 
ei difierenti« , quam alteri ex fuperius receofr 
tis , cui ipfa adjungitur 9 ktti debet accepta. 

1017. Janientm,ubi quilibet ordo lina 
rum in ruacclaffeseftdtftributus» & quaBliixi 
claflis ulque adeo eft dirempta 9 ut ad infin 
ejus genera deventum Tit 1 conftituend« roiii 
ipecies 9 qux fub quolibet eorum generum coii 
tinentur • Plane autem » ficuti nuUi dubiuraei^ 
fe poteft 9 quin per eas rubdivifiones $ quas &• 
pra indicavimus, ad ultima cujufque clafiis geae» 
ra deveniatur^ ita rationi maxime confonuiB d^ 
ut fpecierum cujufque generis charafleres fiK 
pun£la irregularia , qtue in iis occurrunt. Quaic 
id tantum in fpecierum conftitutione fnb cotti 
tempiationem veniat » necefle eft 9 per quod eo- 
rum pun6lorum natura , ac indoies mutatur: ft 
propterea , quia talequidpiam fola centri diA* 
rentia prasftare non poteft^eam in fpecieruA 
conftitutione 9 aequumeft^ omnino ncgligere. 

ioi6. Verum fedulo notetur hic veliaitquol 
centri diifarentiam tunc tantum negligendaft 
cfle cenfemuSi quum agitur dc conftitutione ip* 
firum fpecierum • lis autem conftitutis , ubi ia 
propriam cujufque fpeciei naturam 9 ac indoka 
inquirimus , omnino neceflarium judicamus % ia 
eam animum intendere ; & 9 fi qu« aiia cuiqor 
fpecieiacciderepofluntt qualiaforte non d» 
runt 9 hftc pariter fedulo erunt advcrtenda. 
Quum vero his omnibus proprii fpecierum cha* 
ra£leres iidem maneant 9 ^c vmmutatf ; reif 
tationes 9 quas in iplis fpedtbus eadcm indo* 
cent I tamum yelutacoideatales debent baberi: 

proin* 
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prolndeque $ oon novis (peciebus confti tuendis 
spca eruntf (ed uncum veiut accidentia earum 
fpecierum I qua jam conftituts funt , oportet 
habeantur. 

* 

yilL CoroUarium tbemapracedent$t%cndcm'»^ 

qae pltniui vindicofa» 

1019* T^ ^ '>^> 4^^ modo * dida funtt il- V.iois 

m2a lud prono alveo fluit, quod^ etfi , 

In lineis tertii ordinis» ubt tres afymptoti in pun« 

€tis totidem fibi invicem occurrunt 9 & triangu* 

lum continent , tres hyperbolx % ex quibus ipfa 

figura conftat » poifint quandoque ex anguiis 

trianguli ad tatera ejus tranfiret & taiequidpiam 

in lineis fuperiorum ordinum etiam occurr«\t ; id 

tamcn in fpeciebus conllituendis minime fub 

contemplationem veniat 1 neceflfe efl » quum ra^ 

tione ejus proprii fpecierum charafleres nullam 

mutationem patiantur • Unde , quum in recen. 

fendis fpeciebus linearum teriii ordinis ad hatic 

quoque differentiam Nevtonus attenderit » nec 

item ex hoc capite a fummo Viro deinceps reco» 

dere verebimur. 

i020« Mirum Snterim cenreri debet»quod 
Vir eximius rePpexerit quidem ad hanc difieren« 
tiam» quum tres afymptoti triangulum conti- 
nent ; cjus vero nutlam rationem habuerit » 
quum ad unum > idemque punAum alymptoti 
omnes convergunt. Sicuti enim in primo cafu &^« 
ri quandoque poteft » ut tres hyperbolae ex an« 
gulis trianguli tranfeant ad latera ; ita etiam in 
fecundo potell interdum evenire , ut esdem 
liyperbols fuas mutcnt pofitiones • Itaquc , fi 
7om.llL £e tran- 
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tranfitus ille hyperbolarum ex angulis ad laCen 
ad novas fpecies conftituendas eum adegerit) no- 
v« etiam fpccies conftituendas ab eodem erantf 
quum in fecundo ca(u pofitio iiyptr5olaruii 
mutata deprehenditur • 

1021. Necad rcm ()icit « quod io fecoodo 
cafu f quscumque fit^poficio hyperbolarum t 
fen^per fitus ipParum cft talis # ut jaceant io tri- 
bus ex angulis f quos mutuo occurlu aiytt- 
ptoti conftituunt • Nam priroo id ipfum habe- 
tur etiam t quum tres afymptoti triaogulun 
continent • £cfi enim hyperboIaB ex angulii 
trianguii migreot ad iatera $ femper tamenin 
aliquibus ex angulis f quos occurfibus fuisfor- 
nianc arymptoti, jacere deprehenduntur. £t deio* 
de , quod utrobique par efle dcbeat ratio 9 liqui« 
do patebitf fi confideremus » non aliunde quideoi 
evenire , ut tres afymptoti ad unum idemque 
punAum convergant , quam quia trian^ulumi 
quod continent ^ indefinite parvum evadic: 
hinc enim clare liquet , eandcm efle legem mu- 
tationis in utroque cafu 9 adeoque eundem effe 
dcbere Lffcflum utriufque. 

1022. £t fane ifthasc fitus mutatio obtinet 
etiam in hyperbola conica • Ubi enim in lequa* 
tlonejf* =gx^ + /> 4" ^ » M quam facile revo- 
care Jicet generaJem iinearum fccundi ordiois 
lequationemf ) adeft terminus^x^ , idcmque po«] 
fitivo figno affeftusy ea non ad aliam Itneain 
nos ducit f quam ad hyperbolam conicam. Si aa« 

FIG.ai* tem AN fic iinea abfo/Tarum , & AFi iinea ordi« 
natarum f determinabuntur bioas ejus afymptotii 
fif fumpta fuper AN portione AC s=z»^i :^t 
fiat utraque jplarum A£ , AH ;= i : a^/^. Inifi^ 

rtm 
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rim htnx hyperbolap oppofito?, ex quibus fi^ura 
^conltatinon feinper jacebunt intraanguios ECH, 
FCG h fed fieri quandoque poteft » ut ex iis 
migrent ad angulos ECF, HCG: nlmirum.quum 
flequdtionis gx^ >^gx'^ k — Q radice? du« funt 
imaginarice • 

I02J, Hfl5C fiquidem sequatio gx^ -^ ix -^ 
* ?=: o tunc qifldem (ubfiftit > quum valor ordi* 
natas^ fit nullu$ . Itaque» femper aq dus ejus ra- 
dices funt iniaginar»as ^ argumeato id nobis eritt 
nullibi valorem ordinutas poflfe evanefcere*Unde 
blnae hyperbol«e oppofitas noa poterunt locari 
intra angulos ECH % FCG ; quia aliter in ii$ 
locjS , in quibus eis iinea abfaflTdrum occurritf e« 
vanefceret valor ordinat^c ' & propterea omnino 
neceflfe eftiut locentur intraangulos ECFi HCG» 
quia in ea ipfarum pofitione femper orUinatava-. 
lorem aliquem haberc repcrietur « £t proft^o, 
quum imaginarias funt radices du9 xquationis 
gAf ^+/Ar-j.>fcc:Ofipfa etiam hyperbolarum diame ter 
prodit imaginaria ^ adeoque per ca t quie fupra * *art.49$^ 
monuimus t ad byperbolas conjugatas no$ duce* 
re debet. 

1024. Etfi autem illiufmodi fi tus mutatio 
obtineat etiam in hyperbola conica ; nemo ta« 
•nen 9 rationc cjus mutationis , duas hyperbol» 
ConicsB fpecies cenfuit cffe diftrngucndas. Quarc 
nec itcm ex hoc capite augendus eft numerus 
fpecierum in lineis ordinum fuperiorum . £t 
quamquam cafus hyperbolas conicac ei in lineis 
tertii ordinis correfpondeat , inquo eam fitus 
mutationemNcvtonusoiuninoneglexit.hoccftf 

ubi tres afymptoti ad unum idemquc punflum . 
convergunt ; vidimus tamen paulo ante * , quod, V.io^ * 

E e 2 fi mu- 
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fi mutatio illa negltgenda fit , ubi idem efl con« 
ctsrrus trium^rymptotorum , nec item ulla cjus^ 
liabenda «ft ratio « ubi trcs afymptoti triangu* 
lum ccntinent i & in punflis totidem fibi invu 
cem occurrunt 3 quum eadcm utrobique fic lex 
mutationis . 

*ib24. Csterum » quum blnx illos hypcrbo- 
Ise coniccc cx angulis ECHfFCG migrant ad 
angulos ECF 9 HCG ; tunc evadunt priorum 
conjugatse : adeo nempe 9 ut conjugat» diame- 
trorum , qua: ad prlores hyperbolas refcruo- 
tur » non aiibi » quam in iis , fiios debeant tec» 
«^^^^y^y minos habere . Vidimus autem fupra * , quod ia 
Jineis ordinum fuperiorum 1 etfi non omnis dia- 
meter fbam habeat conjugatam 9 uihil tamen ve« 
tatf quominus detur quandoque diameter aliquai 
cui lua competat conjugata • Hinc jucundum 
erit inquirere 9 num ea fitus mutatione etiam 
in lineis fuperiorum ordinum figuras conjugatx 
Dobis fuboriantur • Id vero fequenti rc£lione 
prasdabimus , U\ qua exhibenda efl nobis Itoea» 
rum tcrtii ordinis thcoria fpecialis. 

1026. Interim hac occafione non cft hoc 
loco reticendum ,quod 9 ficutidifliuflio centri 
ingcneralef& fpeciale 9 quam inftituit Nev 
tonus , ubi linearum tertii ordinis potiflimas 
prbprfetates recenfuit , non eft improbanda ; ixA 
defiiiitio centri fpecialis paulpalitcr cudenda vi* 
detur • Vt enim centrum generale concurrum 
vocavit diametrorum omnium ; ita fpecialis ceo» 
tri nomine concurfum duarum dumtaxat dlame* 
trorum nuncupavit .Hac autcm definitionetubi 
lincce centro generali funt deftitutsei unaquxquc 
diameter infiuita habcbit ccntra rpecialia ; quuoi 

omaei 
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omiies tMes diametri in punflis totidem divcrfis 
€1 occurrere deb^ant. Unde» quorrum tendat eo- 
rum contemplatio, Sc cui ufui elTe poflfint) plane 
nonapparet. 

1027. Infpefta itaque generaliscentrl pro« 
prieCate f quam fupra * demonftravimus » po» ^itr/.^^e* 
tius vocare iicebit centrum fpeciale concurfiifn 
carum dumtaxat diamecrorum » quas ica quidem 
Jbidem feflse reperiuntur t ut fumma fegmento- 

rum ex uno latere adsequet fummam fegmento- 
ruui ex laterc allo • Hac vero poiica deiinitione» 
40mnino neccfTe cft i ut iit ccntrum fpeciale con* 
curfus earum diametrorum , quarum una efl al* 
terius conjugata . Nam i qiium gerant fibi invi« 
cem viccs ordinatarum ; dcbct ucraque eo in lo« 
co eadeai omnino lege difpcfcif qua quslibct or« 
dinata a diamecro fua fecacur • Atque hac ratio« 
ne jam elegans oritur qua^diot num ccncrum fpe« 
ciale a folis diametris conjugatis^an etiam ab^alits 
fiabeatur : quam fane quacllionem inferius nec 
ctiam gravabimur definire • 

1028. Utergo eo redeamus i unde dircefli- 
inuSf etfi f prater eas differentias', quas in fm^ 
^ulls iipearum claflibus fuperius adnotavimus» 
quamplures ali» occurrant ; ea^ tamen in condi* 
tuendis fpecicbus linearum calcuto fubjici non 
debent » quum proprii fpecierum chara£leres 
nuliam ex iis mutationem patiantur:tancumque 
iicebit eas recenfere f ubi propria cujufque fpe*» 
ciei naturatac indo-es ad examen revoc^tur: quaS 
tamen non ipfim fpeciem ulterius fcindere pu* 
tandum efl , fed tantum velut accidentia ejus 
fpeciei ex oportet habeantur. Itaque fpecies ilj«t 
quas diffcrentiis fuperius recenfitis conflituun*^ 

Ec j tat, 
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tur« velut ultimde, ac omnino indiviijbiles debenl 
haber! i& propterea quifque ordo linearum noo 
plures fpecies continebit « quam qua: ex i/IiuA 
modi d.fferentiis cruumur . 

1029. Eruntautcm fortafle noiinii.Ili # qul 
qu^dionem » hoc loco propofitam t meri aomiuis 
ejflfe putabunt : ea rcilicet mot! ratione t quia 1 fi- 
cuti generum , ac fpecierum divifioacs exarbu 
trio noftro depeadent ; ita eas eoufque iofti* 
tuere licebit % doncc ntitla? amplius occurruat 
diffcrentise . Sed prlmo 9 tametfi ultro fateamur » 
idcas noftrse mentis nonab omnibus persqutf 
in certum ordinem redigi ; hinc tamen aonfe* 
quitur t ut rerura generatac rpecies , proutli* 
buerit» conftitui polfint. Nam in iis conftituendii 
is ordo oportct eligatur » quem ipfa rerum na« 
tura fuppeditat ; quum non atio tcndat conftitu* 
tio generum » ac rpecierum , quam ut ea median* 
te ipfius rerum univerfitatis genuinum ordinem 
aflTequamur • 

lO JO. Deindc » fi in generum » ac fpecieruin 
conftitutione eo ufque progrediendum eflfct » do« 
nec nullum amplius difcrimen Occurreret ; jao? 
res abiret in infinitum 9 totque Torent retum fpe- 
cies conflituendft » quota e(l ipfa rerum muJti* j 
tudo • Omninb itaquc necefle eft » ut in fpecie 
bus conftitucndis cas dumtaitat difierentia: iol 
contemplationem veniant » quibus fpecics ipfx 
circumrcrihnnturs & Aios 9 Ut ita dfcam « limitei 
acquirunt • Kec alia » qnds iis fpeciebus accide- 
re poffunt 9 ad novas fubdivifiones inftitueodif 
nos adigete debcnt . Nam » quum per priores 
ilias diffcrentias fint fatis fuperque circumrcri- 
ptae I ac terminatos i qusecumque deinceps (ubirt 

dc 



CIBER TIRTIUS. 44f 

deprehendutitur f veluc muutioaes iprarutnac* 
ctdentales oportet habeantur • 

103 !• Veruoi hasc f quuni (lat juris meta- 
jihyficitultro aliisdirputanda retinquimus Nobis 
fatius erit , rationes attulifle 1 cur in diftinguen- 
dis fpeciebus lineacum cujufque ordJals earum 
dumlaxat diiferentiarum rationem habendam ef* 
fe pucemus , quas fupra recenfuimus • Csterumf 
ii in 11% conftituendis velit quis cum Nevrtonot 
tum ccntri diiferentiam t cum divirfam iltam 
hyperbolarum pafttionem ad calculum revocare; 
«qunm ell t ut ad hxc duo fcdulo animum con« 
vertat. Primo,quod hujurmodr differenti2e>quum 
latius fe excendant i quam NevCGuio vifum eftr 
fecundum omnem fuam latitudinem calculo fo- 
rent fubjiciendre • £c deinde» qiiia prxter eas 
alios occurrunt difFerenciap,.quoe ipfam linearum 
configurationem nonnihil immucam ; racioni 
conronum eflfet , ut in fpeciebus condituendis 
illce etiam fub contemplacionem venircnt • 
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M O N I T U M. 

IN laudandis figuns nonnulU etiani erraufr* 
repferunt • Qufle enim pag. 67 » & 71 ^ lau* 
datur ut o£kavai ea eft nona ^ quie Iteni pjg. ^41 
hudatur ut reptuagefima tertia 1 ea eft oEtogdi* 
ma prima ; qusque jdemum pag. 43 ^ laudatur 
ut fcptuagefinu tertia , ea eft o^logefiaia . Sed 
figura nona bis occuMt: quod ideo faftum» quia 
omnes re6lx t quibus opus erat 9 aon pottraot 
una fola commode exhiberi* 
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